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इकाई 1: केन्द्रीय प्रवृत्ति के मापक  
(Measures of Central Tendency) 
 

1.1 प्रस्तािना 

1.2 उद्दशे्य 

1.3 साांवययकी का अर्थ 

1.4 िर्ाथत्मक  साांवययकी 

1.5 केन्द्रीय  प्रिवृत्त का अर्थ एिां पररभाषा 

1.6 केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप के उद्दशे् य ि कायथ 

1.7 आदर्थ माध्य  के लक्षर्  

1.8 साांवययकीय माध्य  के विविध प्रकार 

1.9 समान्द् तर माध्य   

1.10 समान्द् तर माध्य  के प्रकार 

1.11 सरल समान्द् तर माध्य  ज्ञात करने की विवध 

1.12 मध् यका 

1.13 मध् यका की णर्ना 

1.14 मध् यका के वस्ान्द् त पर आधाररत अन्द् य माप 

1.15 बहुलक 

1.16 बहुलक की णर्ना 

1.17 समान्द् तर माध्य , मध् यका तर्ा बहुलक के बी  सांबांध 

1.18 साराांर् 

1.19 र्ब्दािली 

1.20 अभ्यास प्रश्नों के उत्तर 

1.21 सांदभथ ग्रन्द्र् स ूी/ पाठ्य सामग्री  

1.22 वनबांधात्मक प्रश्न 

1.1 प्रस्तावना  
हमारे जीिन में सांय याओं ां की भवूमका तीर ग णवत से बतीती जा रही ह ज ज्ञान, विज्ञान, समाज और 

राजनीवत का कोई भी ऐसा के्षत्र नहीं ह  जो सांय यात् मक स ूना के प्रिरे् से अूूता रह णया होज 



मापन एवं मूल्ांकन    Measurement & Evaluation           MAED 607 Semester III 

उत्तराखण्ड मकु्त विश्वविद्यालय                                                                  2 

 

ऑकडों का सांकलन, स ूनाओं ां का प्रस् ततुीकरर्, सम भािनाओं ां का पता लणाना तर्ा कनके आधार 

पर वनष् कषथ वनकालना आधवुनक समाज में एक आम बात हो णई ह ज र् वक्षक विश् लेषर्, र् वक्षक 

सांम प्रावत (उपलवब्ध परीक्षर्), बवु् परीक्षर्, व् यवक्तत् ि मू्  याांकन आवद कुू ऐसे उदाहरर् हैं वजन पर 

'साांवययकीय' विवधयों के प्रयोण के अभाि में वि ार करना भी सम भि नहीं ह ज कस प्रकार र्ोध एिां 

विकास की र्ायद ही कोई ऐसी र्ाखा हो, वजसे साांवययकीय विवधयों के प्रयोण के वबना सां ावलत 

वकया जा सकेज कायथ के आधार पर साांवययकी को मयुयतः दो भाणों में बाांटा जाता ह : िर्थनात्मक 

साांवययकी (Descriptive Statistics) तर्ा अनुमावनकी साांवययकी (Inferential Statistics) ज 

प्रस्ततु ककाई में आप साांवययकी का अर्थ तर्ा िर्थनात्मक साांवययकी के रूप में केन्द्रीय प्रिवृत्त के 

मापकों  (Measures of Central Tendency) का अध्ययन करेंणेंज 

1.2 उद्दशे्य 
    कस ककाई के अध् ययन के पश्चात आप- 

1.  साांवययकी का अर्थ बता पाएँणेंज 

2.  िर्थनात्मक साांवययकी का अर्थ बता पाएणँेंज 

3.  िर्थनात्मक साांवययकी के महत्त्ि   का िर्थन कर सकें णेंज 

4.  िर्थनात्मक साांवययकी के सांप्रत् यय की व् याय या कर सकें णेंज 

5.  केन्द्रीय प्रिवृत्त के विवभन्द् न मापकों का पररकलन कर सकें णेंज 

6. केन्द्रीय प्रिवृत्त के विवभन्द् न मापकों की तलुना कर सकें णेंज  

 

1.3 साांख्ययकी का अर्थ (Meaning of Statistics) 
अांग्रेजी भाषा का र्ब् द 'स् ट वटवस्टस स' (Statistics) जमथन भाषा के र्ब् द 'स् ट वटवस्टक' (Statistick), 

लेवटन भाषा के र्ब् द 'Status' या कटेवलयन र्ब् द 'स् ट वटस् टा' (Statista) से बना ह ज ि से 

'स् ट वटस् टकस' (Statistics) र्ब् द का प्रयोण सन ् 1749 में जमथनी के प्रवस् णवर्तज्ञ 'णॉट फ्रायड 

आकेनिाल' द्वारा वकया णया र्ा वजन्द् हें साांवययकी का जन्द् मदाता भी कहा जाता ह ज  

डा0 ए0एल0 बाउले (Dr. A.L. Bowley) के अनुसार :- समांक वकसी अनसुांधान से सांबांवधत 

विभाण में तथ यों का सांय यात् मक वििरर् हैं वजन्द् हें एक दसूरे से सांबांवधत रूप से प्रस् ततु वकया जाता ह  

(Statistics are numerical statement of facts in any department of enquiry placed 

in relation to each other) ज 
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्ूल व कैण् डाल के अनुसार:- ''समांकों से अवभप्राय उन सांय यात् मक तथ यों से जो पयाथ  त सीमा तक 

अनेक कारर्ों से प्रभावित होते हैंज''  

बॉडडगंटन के अनुसार:- ''साांवययकी अनुमानों और सांभािनाओं ां का विज्ञान ह ज (Statistics is 

the Science of estimates and probabilities)  

साांवययकी के कन पररभाषाओं ां  से वनम नवलवखत विर्ेषताए ँ  प्रकट होती हैं:-  

i. ''साांवययकी णर्ना का विज्ञान ह ज (Statistics is the science of counting)''  

ii. ''साांवययकी को सही अर्थ में माध् यों का विज्ञान कहा जा सकता ह ज (Statistics may 

rightly be called the science of Averages)''  

iii. ''साांवययकी सामावजक व् यिस् र्ा को सम परू्थ मानकर उनके सभी प्रकटीकरर्ों में माप 

करने का एक विज्ञान ह ज (Statistics is the science of measurement of social 

organism regarded as a whole in all its manifestations) '' 

 

1.4 वर्णात्मक  साांख्ययकी (Descriptive Statistics) 
  कनसे वकसी के्षत्र के भतूकाल तर्ा ितथमान काल में सांकवलत तथ यों का अध् ययन वकया जाता ह  

और कनका उद्दशे् य वििरर्ात् मक स ूना प्रदान करना होता ह ज अत: ये समांक ऐवतहावसक महत्त्ि   

रखते हैं ज  केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप, वििरर्ात् मक  या िर्ाथत्मक  साांवययकी के उदाहरर् हैंज  

 

1.5  केन्द्रीय  प्रवृत्ति का अर्थ एवां पत्तिभाषा (Meaning and 
Definition of Central Tendency):   
एक समांक श्रेर्ी की केन्द्रीय  प्रिवृत्त का आर्य उस समांक श्रेर्ी के अवधकाांर् मू्  यों की वकसी एक 

मू्  य के आस-पास केवन्द्रत होने की प्र िवृत्त से ह , वजसे मापा जा सके और कस प्रिवृत्त के माप को ही 

माध्य  कहते हैंज माध्य  को केन्द्रीय  प्रिवृत्त का माप कसवलए कहा जाता ह  स योंवक व् यवक्तणत  र 

मू्  यों का जमाि अवधकतर उसी के आस-पास होता ह ज कस प्रकार माध्य  सम परू्थ समांक श्रेर्ी का 

एक प्रवतवनवध मू्  य होता ह  और कसवलए कसका स् र्ान सामान्द् यत: श्रेर्ी के मध् य में ही होता ह ज दसूरे 

र्ब्दों में, साांवययकीय माध्य  को केन्द्रीय  प्रिवृत्त का माप कसवलए कहा जाता ह  सयोंवक यह समग्र के 
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उस मू् य को दर्ाथता ह , वजसके आस-पास समग्र की र्षे ककाईयों के केवन्द्रत होने की प्रिवृत्त पायी 

जाती ह ज     

्ूल व केण् डाल (Yule and Kendal) के शब दों  में:- ''वकसी आिवृत्त वितरर् की अिवस्र्वत 

या वस्र्वत के माप माध्य  कहलाते हैंज''  

(Measures of location or position of a frequency distribution are called 

averages) 

क्रॉक् सटन एवं काउडेन (Croxton and Cowden) के अनुसार:- ''माध्य  समांकों के विस् तार 

के अन्द् तणथत वस्र्त एक ऐसा मू्  य ह  वजसका प्रयोण श्रेर्ी के सभी मू्  यों का प्रवतवनवधत् ि करने के 

वलये वकया जाता ह ज समांक श्रेर्ी के विस् तार के मध् य में वस्र्त होने के कारर् ही माध्य  को केन्द्रीय  

मू्  य का माप भी कहा जाता ह ज'' 

(An average is single value within the range at the data which is used to 

represent all the values in the series. Since an average is somewhere within the 

range of the data, it is some times called a measure of central value) 

डा0 बाउले के अनुसार:- ''साांवययकी को िास् ति में माध् यों का विज्ञान कहा जा सकता ह ज'' 

(Statistics may rightly be called the science of average)  

 

1.6 केन्द्रीय प्रवृत्ति के माप के उद्दशे् य व कायथ(Objectives and 
functions of Measures of Central Tendency):  
केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप के उद्दशे् य एिां कायथ वनम न प्रकार हैं-   

1. सामग्री को संडिप् ि ूपप में ्रस् िुि करना:- माध्य  द्वारा हम सांग्रहीत सामग्री को सांके्षप में 

प्रस् ततु करते हैं, वजसे एक समान व् यवक्त र्ी्रतता ि सरलता से सम  कर स् मरर् रख सकता ह ज  

2. िुलनात् मक अ् ् ्न:- माध् यों का प्रयोण दो या दो से अवधक समहूों के सांबांध में वनवश्चत 

स ूना दनेे के वलए वकया जाता ह ज कस स ूना के आधार पर हम उन समहूों का पारस् पररक 

तलुनात् मक अध् ययन सरलता से कर सकते हैंज उदाहरर्ार्थ: हम दो कक्षाओं ां के ूात्रों की अांकों 

की तलुनात् मक अध् ययन के आधार पर उनकी उपलवब्ध की तलुना का सकते हैंज  
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3. समूह का ्रसडिडनडित् व:- माध्य  द्वारा सम परू्थ समहू का व त्र प्रस् ततु वकया जा सकता ह ज एक 

सांख ् या (माध्य ) द्वारा परू्थ समहू की सांर ना के बारे में पयाथ  त जानकारी प्रा  त हो सकती ह ज 

प्राय: व् यवक्तणत ककाकयॉ अवस्र्र ि पररितथनर्ील होती ह  जबवक औसत ककाईयॉ अपेक्षाकृत 

वस्र्र होती ह ज 

4. अंक गडििी् डक्र्ाऍ:- दो विवभन्द् न श्रेवर्यों के सांबांध को अांकणवर्त के रूप में प्रकट करन े

हते ुमाध् यों की सहायता अवनिायथ हो जाती ह  और कन्द् हीं के आधार पर अन्द् य समस् त वरियया  

सम पन्द् न की जाती ह ज  

5. भावी ्ोजनाओ ंका आिार:- हमें माध् यों के रूप में समहू का एक ऐसा मू्  य प्रा  त होता ह  

जो हमारी भािी योजनाओं ां के वलए आधार का कायथ करता ह ज  

6. पार् परिरक संबंि:- कभी-कभी दो समांक समहूों के पारस् पररक सांबांध की आिश् यकता होती ह , 

ज से- दो समहूों में पररितथन एक ही वदर्ा में ह  या विपरीत वदर्ा मेंज यह जानने के वलए माध्य  ही 

सबसे सरल माणथ ह ज  

 

1.7 आदर्थ मणध्य  के लक्षण (Essential Characteristics of an 
Ideal Average) 
वकसी भी आदर्थ माध्य  में वनम नवलवखत णरु् होनी  ावहए:-  

1. ्रसडिडनडि:- माध्य  द्वारा समग्र का प्रवतवनवधत् ि वकया जाना  ावहए, वजससे समग्र की 

अवधकावधक विर्ेषताए ँ   माध्य  में पायी जा सकेज माध्य  ऐसा हो वक समग्र के प्रत् येक मद 

से उसकी अवधक वनकटता प्रा  त हो सकेज  

2. ् पष् ट एवं ड्िर:- माध्य  सद ि स् पष् ट एिां वस्र्र होना  ावहए तावक अनसुांधान कायथ ठीक 

ढांण से सम पन्द् न वकया जा सकेज वस्र्रता से आर्य ह  वक समग्र की ककाईयों में कुू और 

ककाईयॉ जोड दनेे या घटा दनेे से माध्य  कम से कम प्रभावित होज  

3. डनडिि डनिाारि:- आदर्थ माध्य  िही होता ह  जो वनवश्चत रूप में वनधाथररत वकया जा 

सकता होज अवनवश्चत सांय या वनष् कषथ वनकालने में ्रमम उत् पन्द् न कर दतेी ह ज यवद माध्य  एक 

सांय या न होकर एक िणथ आये तो कसे अछ ू ा माध्य  नहीं कहेंणेंज 

4. सरलिा व शीघ्रिा:- आदर्थ माध्य  में सरलता ि र्ी्रतता का णरु् भी होना  ावहए वजससे 

वकसी भी व् यवक्त द्वारा कसकी णर्ना सरलता ि र्ी्रतता से की जा सके तर्ा िह सम ने में 

वकसी प्रकार की कवठनाई अनभुि न करेज  
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5. परिरविान का न् ् ूनिम ्रसभाव:- आदर्थ माध्य  की यह विर्ेषता होनी  ावहए वक न्द् यादर्थ 

में होने िाले पररितथनों का माध्य  पर कम से कम प्रभाि पडेज यवद न्द् यादर्थ में पररितथन से 

माध्य  भी पररिवतथत हो जाता ह  तो उसे माध्य  नहीं कहा जा सकताज  

6. डनरपेि संख् ् ा:- माध्य  सद ि वनरपेक्ष सांय या के रूप में ही व् यस त वकया जाना  ावहएज उसे 

प्रवतर्त में या अन्द् य वकसी सापेक्ष रीवत से व् यस त वकया हुआ नहीं होना  ावहएज  

7. बीजगडिि एवं अंकगडिि डवडि्ों  का ्रसभाव:- एक आदर्थ माध्य  में यह णरु् भी 

आिश् यक ह  वक उसे सद ि अांकणवर्त एिां बीजणवर्त विि ेन में प्रयोण होन ेकी व् यिस् र्ा 

होनी  ावहएज 

8. मा््  का आकार:- आदर्थ माध्य  िह होता ह  जो श्रृांखला या श्रेर्ी के समस् त मू्  यों के 

आधार पर ज्ञात वकया णया होज  

9. शे्रिी के मूल ् ों  पर आिारिरि:- माध्य  सांय या यवद श्रेर्ी में िास् ति में वस्र्त हो तो उव त 

ह  अन्द् यर्ा माध्य  अनमुावनत ही वस् होणाज  

 

1.8 साांख्ययकीय मणध्य  के त्तवत्तवध प्रकाि (Different kinds of 
Statistical Averages):  
साांवययकीय में मयु यत: वनम न माध् यों का प्रयोण होता ह :-  

I. वस्र्वत सम बन्द् धी माध्य  (Averages of position)   

a. बहुलक (Mode)  

b. मध् यका (Median) 

II. णवर्त सम बन्द् धी माध्य  (Mathematical Average)  

a. समान्द् तर माध्य  (Arithmetic Average or mean) 

b. णरु्ोत् तर माध्य  (Geometric Mean) 

c. हरात् मक माध्य  (Harmonic Mean) 

d. वद्वद्यात या िणीकरर् माध्य  (Quadratic Mean)  

III. व् यापाररक माध्य  (Business Average)  

a.  ल माध्य  (Moving Average) 

b. प्रणामी माध्य  (Progressive Average) 

c. सांग्रहीत माध्य  (Composite Average) 
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केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप के रूप में आप यहा ँ समान्द् तर माध्य  (Arithmetic Mean), मध् यका 

(Median) ि बहुलक (Mode) का ही अध्ययन करेंणें ज 

 

1.9 समान् ति मणध्य  (Arithmetic Mean) 
 समान्द् तर माध्य  णवर्तीय माध् यों में सबसे उत् तम माना जाता ह  और यह केन्द्रीय  प्रिवृत्त का 

सम भित: सबसे अवधक लोकवप्रय माप ह ज रियॉस सटन तर्ा काउडेन के अनसुार- '' वकसी समांक 

श्रेर्ी का समान्द् तर माध्य  उस श्रेर्ी के मू्  यों को जोडकर उसकी सांय या का भाण दनेे से प्रा  त होता 

ह ज'' होरेस सेवरियस् ट के मतानसुार- ''समान्द् तर माध्य  िह मू्  य ह  जो वक एक श्रेर्ी के योण में उनकी 

सांय या का भाण दनेे से प्रा  त होती ह ज''  

 

1.10 समान् ति मणध्य  के प्रकाि (Types of Arithmetic Mean):  
समान् िर मा््  दो ्रसकार के होिे हैं।  

1. सरल समान्द् तर माध्य  (Simple Arithmetic Mean)  

2. भाररत समान ् तर माध्य  (Weighted Arithmetic Mean) 

  

1. सरल समान् िर मा्् :- जब समांक श्रेर्ी के समस् त मदों को समान महत्त्ि   वदया जाता ह  

तो मदों के मू्  यों के योण में मदों की सांय या का भाण वदया जाता ह ज कसे ही सरल समान्द् तर 

माध्य  कहते हैंज 

2. भारिरि समान् िर मा्् :- समान्द् तर माध्य  में यह दोष ह  वक समस् त मदों को समान महत्त्ि   

वदया जाता ह , वकन्द् त ुकभी-कभी समांक श्रेर्ी के विवभन्द् न मदों में काीी वभन्द् नता होती ह ज 

उनमें आिश् यकता अनसुार महत्त्ि   दनेा आिश् यक हो जाता ह ज कसके वलए प्रत् येक मद को 

उसकी व् यवक्तणत महत् ता के आधार पर भार (Weight) प्रदान वकया जाता ह ज कसके बाद 

प्रत् येक मद के मू्  य को उसके द्वारा वदय ेणये भार से णरु्ा कर दतेे हैंज कस प्रकार णरु्नील 

के योण में भारों के योण का भाण दनेे पर प्रा  त होने िाली सांय या भाररत समान्द् तर माध्य  

कहलाती ह ज  
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1.11 सिल समान् ति मणध्य  ज्ञात किने की त्तवत्तध (Method of 
Computing Arithmetic Mean) 
समान्द् तर माध्य  की णर्ना करने के वलए दो रीवतयों का प्रयोण वकया जाता ह :-  

i. प्रत् यक्ष रीवत (Direct Method) 

ii. लघ ुरीवत (Short-cut Method)  

अिणीकृत तथ यों या व् यवक्तणत श्रेर्ी में समान्द् तर माध्य  की णर्ना:-  

1. ्रसत् ् ि रीडि (Direct Method):- प्रत् यक्ष रीवत में (i) समस् त मदों के मू्  यों का योण 

वकया जाता ह ज (ii) प्रा  त मू्  यों के योण में मदों की सांय या का भाण दकेर समान्द् तर माध्य  

ज्ञात वकया जाता ह ज यह विवध उस समय उपयसु त होती ह  जब  र मलू ्यों की सांय या कम 

हो तर्ा ि ेदर्मलि में होंज 

  

सतू्रानसुार –           X  =   

N

XXXX n ............321
 

                                                          

      X = 
N

X
 

      

यहाँ   X =  समान्द् तर माध्य  (Mean)   

 N = मदों की कुल सांय या (No. of Items) 

       = योण (Sum or Total)   

 X =  मू्  य या आकार (Value or Size) 

उदाहरि:- वनम नवलवखत सारर्ी में कक्षा IX के ूात्रों के णवर्त का अांक प्रस् ततु वकया णया ह ज 

समान्द् तर माध्य  का पररकलन प्रत् यक्ष रीवत द्वारा करेंज  

 

पदों का योण (TotaValue of 

Items 

    पदों की सांयया  

अर्िा 

= 
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S.N. Marks 

1. 57 

2. 45 

3. 49 

4. 36 

5. 48 

6. 64 

7. 58 

8. 75 

9. 68 

्ोग  (Total) 500 

 सतू्रानसुार   X = 
N

x
 

 X  = 500  

   N = 9 

X =  
9

500
= 55.55  

माध्य  (Mean) = 55.55  

2. लघु रीडि (Short Cut Method):- कस रीवत का प्रयोण उस समय वकया जाता ह , जबवक 

समांक श्रेर्ी में मदों की सांय या बहुत अवधक होज कस रीवत का प्रयोण करते समय वनम नवलवखत 

वरिययायें की जाती ह :- 

i. कडलपि मा््  (A):- श्रेर्ी में वकसी भी सांय या को कव्पत माध्य  मान लेते हैंज यह 

सांय या  ाह ेउस श्रेर्ी में हो अर्िा नहीं, परन्द् त ुश्रेर्ी के मध् य की वकसी सांय या को कव्पत 

माध्य  मान लेने से णर्ना वरियया सरल हो जाती ह ज 

ii. डवचलन (dx) की गिना:- उपयसु त कव्पत माध्य  से समहू के विवभन्द् न िास् तविक 

मू्  यों का वि लन धन (+) तर्ा ऋर् (-) के व न्द् हों को ध् यान में रखते हुए ज्ञात करते हैंज 

(dx =X-A) 
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iii. डवचलनों  का ्ोग ( dx):- व् यवक्तणत श्रेर्ी में सभी वि लनों को जोड लेते हैंज ऐसा 

करते समय धनात् मक और ऋर्ात् मक व न्द् हों को ध् यान में रखा जाता ह ज 

iv. मदों  की संख् ् ा (N) से भाग देना:- उपयसु त प्रकार से प्रा  त योण में मदों की सांय या का 

भाण द ेवदया जाता ह ज  

v. मा््  ( X )ज्ञाि करना:- वि लन के योण में मदों की सांय या का भाण दनेे पर जो 

भाणील प्रात  हो, उसे कव्पत माध्य  में जोडकर अर्िा घटाकर माध्य  ज्ञात करते हैंज 

भाणील यवद धनात् मक हो तो उसे कव्पत माध्य  में जोड देते हैं और यवद यह ऋर्ात् मक 

हो तो उसे कव्पत माध्य  में से घटा दतेे हैंज कस प्रकार प्रा  त होने िाली सांय या समान्द् तर 

माध्य  कहलायेणीज यह रीवत कस तथ य पर आधाररत ह  वक िास् तविक समान्द् तर माध्य  स े

विवभन्द् न मदों के वि लन का योण र्नू्द् य होता ह ज  

सतू्रानसुार:- X = A+ 
N

dx
   

यहाँ  X   =  समान्द् तर माध्य  (Arithmetic mean) 

 A   =  कव्पत माध्य  (Assumed mean)  dx = 

 कव्पत माध्य  से वलये णये मू्  यों के वि लनों का योण  

                  (Sum of deviations from Assumed mean) 

 N   =  मदों की सांय या (Total No. Items)    

उदाहरि:- वनम नवलवखत सारर्ी में कक्षा IX के 10 ूात्रों को विज्ञान विषय के अवधकतम प्रा  ताांक 

20 में से वनम न अांक प्रा  त हुए हैं, कन ूात्रों का विज्ञान विषय में समान्द् तर माध्य  की णर्ना लघ ुरीवत 

से करेंज  

अंक  – 15, 13, 09, 18, 17, 08, 12, 14, 11, 10  

समान् िर मा््  की गिना (Calculation): 

S. N. Marks Deviation 

1.  15 - 2 

2.  13 - 4 

3.  09 - 8 

4.  18 + 1 
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5.  17 0 

6.  08 - 9 

7.  12 - 5 

8.  14 - 3 

9.  11 - 6 

10.  10 - 7 

N= 10  योण =- 44+1 

  dx = - 43 

X = A+ 
N

dx
 

= 17 + 
10

43
 

= 17+ (-4.3)  

= 12.7  

खडण्डि शे्रिी (Discrete Series):- खवण्डत श्रेर्ी में समान्द् तर माध्य  की णर्ना दो प्रकार से 

की जा सकती ह ज 

i. ्रसत् ् ि डवडि (Direct Method):- खवण्डत श्रेर्ी में कुल पदों के मू्  यों का योण 

ज्ञात करने हते ुप्रत् येक पद मू्  य (x) को उसकी आिवृत्त (f) से णरु्ा वकया जाता ह , 

कन णरु्नीलों का योण ही कुल पद मू्  यों का योण होता ह  ( fx), कन योण में पदों 

की सांय या (N) का भाण दनेे से समान्द् तर माध्य  ज्ञात हो जाता ह , यर्ा 

1. प्रत् येक मू्  य से उसकी आिवृत्त को णरु्ा करते हैं (fx) 

2. णरु्नील का योण ज्ञात करते ह ज( xf) 

3. कुल आिवृत्त का योण ज्ञात करत हैंज ( f or N)) 

4. णरु्नील के योण में कुल आिवृत्तयों के योण से भाण दकेर समान्द् तर माध्य  प्रस् तुत 

सतू्र द्वारा ज्ञात कर ते ह : 
N

fx
X


    

यहाँ   X   = समान्द् तर माध्य  

 fx  = मू्  यों से सांबांवधत आिवृत्तयों के णरु्नीलों का योणज  
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 N = आिवृत्तयों का योणज    

ii. लघ ुरीवत (Short-Cut Method):- णर्ना विवध-  

1. वकसी मू्  य को कव्पत माध्य  (A) मान लेते हैंज  

2. कव्पत माध्य  से िास् तविक मू्  यों के वि लन ज्ञात करते हैंज (dx=X-A) 

3. कन वि लनों (dx) को सांबांवधत आिवृत्त (f)  से णरु्ा करते हैंज (fdx)  

4. णरु्नील से योण ज्ञात करते हैं ( f dx)    

5. णरु्नील के योण में कुल आिवृत्त के योण का भाण दनेे पर जो सांय या प्रा  त हो उसे 

कव्पत माध्य  में जोडकर अर्िा घटाकर समान्द् तर माध्य  ज्ञात करते हैंज  

6. कसको ज्ञात करने के वलए वनम न सतू्र का प्रयोण करते हैं:-  

X = A+ 
N

fdx
 

यहाँ   X   = समान्द् तर माध्य  

 A = कव्पत माध्य  

 fx  = वि लनों ि आिवृत्तयों के णरु्नील का योणज  

 N = आिवृत्तयों का योणज 

उदाहरि:- वनम नवलवखत समांकों से प्रत् यक्ष रीवत ि लघ ु रीवत द्वारा समान्द् तर माध्य  का पररकलन 

कीवजएज 20, 25, 75, 50, 10, 15, 60, 65  

हल:  

क्रम 

स0ं 

्रसत् ् ि डवडि (Direct 

Method) 

लघु रीडि (Short Cut) डवचलन A= 50 से dx 

1. 20 1 20 -30 

2. 25 2 25 -25 

3. 75 3 75 +25 

4. 50 4 50 +0 

5. 10 5 10 -40 

6. 15 6 15 -35 

7. 60 7 60 +10 

8. 65 8 65 +15 

N= 8  x =320    dx = -80 
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्रसत् ् ि डवडि (Direct Method) लघु रीडि (Short Cut) 

X= 
8

320




N

X
 

 = 40 

माध्य  = 40 

   X = A+ 
N

dx
 

   = 50 + 
8

80
 

   = 50 + (-10) = 40 

  माध्य  = 40 

 

सिि शे्रिी (Continuous Series):- अखवण्डत या सतत श्रेर्ी में समान्द् तर माध्य  की णर्ना के 

वलए सिथप्रर्म िणाथन्द् तरों के मध् य मू्  य ज्ञात करके उसे खवण्डत श्रेर्ी में पररिवतथत कर लेते हैंज मध् य 

मू्  य ज्ञात करने के वलए िणाथन्द् तरों की अपर और अधर सीमाओं ां को जोडकर दो से भाण वदया जाता 

ह ज यह कस मान्द् यता पर आधाररत ह  वक मध् यमू्  य उस िणथ में सवममवलत सभी मदों का प्रवतवनवध 

मू्  य होता ह ज कसके पश्  ात ्प्रत् यक्ष या लघ ुरीवत द्वारा समान्द् तर माध्य  ज्ञात कर लेते हैंज कसकी विवध 

खवण्डत श्रेर्ी के समान ही ह ज  

उदाहरि:- वनम न आिवृत्त वितरर् से समान्द् तर माध्य  ज्ञात कीवजए:-  

Marks (out of 50)  0-10  10-20  20-30  30-40 40-50 

No. of Student 10  12  20  18 10 

हल (Solution):-  

समान्द् तर माध्य  का प्रत्यक्ष ि लघ ुरीवत विवध से पररकलन (Calculation of Arithmetic Mean 

by direct & Short -Cut Method) 

Marks M.V.=X f fx dx  A= 25 f dx 

0-10 5 10 50 -20 -200 

10-20 15 12 180 -10 -120 

20-30 25 20 500 0 0 

30-40 35 18 630 +10 +180 

40-50 45 10 450 +20 +200 
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Total 

 N=70 fx =
1810  fdx =

     -320  + 380 = +60 

 

    Direct Method Short- Cut  Method 

 

X = 
N

fx
 

 

  = 
70

1810
 

= 25.86 Marks  

 

X = A+ 
N

fdx
 

70

60
25  

= 25+ 0.86= 25.86 Marks 

             समान्द् तर माध्य  (Mean) = 25.86 Marks 

समावेशी शे्रिी Inclusive Series) 

उदाहरर्:- वनम नवलवखत समांकों से समान्द् तर माध्य  ज्ञात कीवजए-  

Marks   1-10  11-20  21-30  31-40 

 41-50 

  No. of Student     5       7    10      6      2 

 

हल (Solution):- समान्द् तर माध्य   का पररकलन (Calculation of Arithmetic Mean) 

Marks F Mid 

Value=x 

f x dx 

 

f dx 

1-10 5 5.5 275 -20 -100 

11-20 7 15.5 108.5 -10 -70 

21-30 10 25.5 255.0 0 0 

31-40 6 35.5 213.0 +10 +60 

41-50 2 45.5 91.0 +20 +40 

Total N= 30 fx =695.0   fdx =-70 
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Direct Method Short- Cut  Method 

 

X = 
30

695




N

fx
 

 

  = 23.17 Marks  

 

समान्द्तर माध्य (Mean) = 23.7 

marks 

 

X = A+ 
N

fdx
 

30

70
5.25


  

= 25.5-2.33= 23.17 mean 

 

पद डवचलन रीडि (Step deviation method):- कस रीवत का प्रयोण उस समय वकया जाता ह  

जबवक वि लनों को वकसी समान सांय या में विभावजत वकया जा सके तर्ा िणाथन्द् तरों की सांय या 

अवधक होज कस विवध में लघ ु रीवत के आधार पर वि लन ज्ञात करते हैं और वि लनों में 

समापितथक (Common factor)  'i'  से भाण वदया जाता ह ज प्राय: कस विवध का प्रयोण समान 

िणाथन्द् तर िाली श्रेर्ी में वकया जाता ह ज कस रीवत से प्रश् न हल करने के वलए वनम नवलवखत विवध 

अपनायी जाती ह :-  

1. सभी िणाथन्द् तरों के मध् य वबन्द् द ु(x) ज्ञात करते हैंज  

2. श्रेर्ी के लणभण बी  के सभी िणाथन्द् तर के मध् य वबन्द् द ुको कव्पत माध्य  मान कर 

प्रत् येक िणाथन्द् तर के मध् य वबन्द् द ु से वि लन (dx) ज्ञात करते हैं  ऐसा करते समय 

धनात् मक और ऋर्ात् मक व न्द् हों का ध् यान रखना  ावहएज  

3. कन वि लनों को ऐसी सांय या से विभावजत कर दतेे हैं वजसका सभी में भाण  ला 

जाएज व् यिहार में कव्पत मू्  य के सामने के पद वि लन के खाने में 0 वलखकर 

ऊपर की ओं र -1, -2, -3 आवद ि नी  ेकी ओं र +1, +2, +3 आवद वलख दतेे हैंज 

ये ही पद वि लन होते हैं (dx') 

4. कसके पश्  ात ्पद वि लनों को उनकी आिवृत्त से णरु्ा करके णरु्नील का योण 

ज्ञात कर लेते ह ज ( fdx ') 

5. कस प्रकार ज्ञात णरु्नील के योण में आिवृत्तयों की कुल सांय या का भाण द ेदतेे हैंज  

6. पद वि लन रीवत अपनाने पर वनम न सतू्र का प्रयोण करते हैं:-  
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      Xi
N

fdx
AX

'
  

जहाँ   X   = समान्द् तर माध्य  

 A = कव्पत माध्य  

 i  = िणाथन्द् तर  

 dx' = पद वि लन (Step deviation) 

 'fdx  = पद वि लनों और आिवृत्तयों के णरु्नील का योणज  

 

उदाहरर्:- वनम न सारर्ी से समान्द् तर माध्य  पद वि लन रीवत से ज्ञात कीवजएज  

 

Marks (out of 50)  0-10  10-20  20-30  30-40 40-50 

No. of Student 2  3  8  4 3 

हल (Solution):-  

Marks M.V.= 

x 

No. of students 

(f) 

dx'  

A= 25 

fdx'  

0-10 5 2 -2 -4 

10- 20 15 3 -1 -3 

20-30 25 8  0 0 

30-40 35 4 +1 +4 

40-50 45 3 +2 +6 

Total  N= 20  'fdx  
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xi
N

fdx
AX

'
  

10
20

3
25 x  

20

30
25  

= 25+ 1.5 

समान्द् तर माध्य  = 26.5 

अशुद्ध मूल ्  को शुद्ध करना:- जब णर्ना करने में त्रवुट हो जाती ह  तो समान्द् तर माध्य  भी णलत हो 

जाता ह ज उसका सही मू्  य ज्ञात करने हते ुसतू्र का प्रयोण करते ह ज सतू्र द्वारा कुल मू्  य ज्ञात कर उसमें 

आिश् यक र्वु् की जाती ह ज तत् पश्  ात ्सही समान्द् तर माध्य  ज्ञात वकया जाता ह ज  

उदाहरर्:- 100 ूात्रों के औसत प्रा  ताांक 40 र्ेज बाद में पता  ला वक एक विद्यार्ी के 74 के 

स् र्ान पर णलती से 14 अांक पतीे णयेज सही समान्द् तर माध्य  ज्ञात कीवजएज  

Solution:-  

यहाँ -  X  40 और N=100 और 74 के स् र्ान पर 14 पतीे णयेज   कुल 

अांक (Total Marks) )( x  = X  x N= 40x100= 4000 marks  

सही अांक (Corrected) )( x = 4000-14+74= 4060 marks  

Corrected X  4060÷100=40.60 marks   

 

सामूडहक समान् िर मा््  (Combined Arithmetic Mean):- यवद अनेक श्रेवर्यों में परृ्क-

परृ्क समान्द् तर माध्य  ज्ञात ह  और उसे वमलाकर सामवूहक माध्य  ज्ञात करने की आिश् यकता हो तो 

उन अलण-अलण माध् यों की सहायता से सामवूहक माध्य  ज्ञात कर सकते ह ज कसके वलए वनम न सतू्र 

का प्रयोण करेंणें:-  

सामवूहक माध्य  (Combined Mean) ).............( 123 nX  

n

nn

NNNN

NXNXNXNX

..........

........

321

332211
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यहाँ  -  123X  सामवूहक माध्य  (Combined Mean) 

1N , 2N = पदों की सांयया प्रर्म, वद्वतीय समहू कत्यावद में (No. of Item for 

first group, second group and so on)  

1X , 2X  = प्रर्म, वद्वतीय समहू  कत्यावद का औसत (Average of first 

group, second group and so on) 

उदाहरर् 1:- एक आिवृत्त वितरर् के तीन भाण हैं वजनकी आिवृत्तयॉ 100, 150 तर्ा 200 ह  और 

उनके समान्द् तर माध्य  रियमर्: 25, 15, 10 ह ज कुल वितरर् का सामवूहक माध्य  ज्ञात कीवजएज  

हल (Solution):-  

 123X  
321

332211

NNN

NXNXNX




 

 

 
200150100

200101501510025






xxx
 

 

 
450

200022502500 
  

 15
450

6750
  

सामवूहक माध्य   =15 

समान् िर मा््  की बीजगडििी् डवशेषिाए ँ   (Algebraic Properties of Arithmetic 

Mean):- समान्द् तर माध्य  की बीजणवर्तीय विर्षेताए ँ   वनमनवलवखत हैं :-  

1. विवभन्द् न मदों के मू्  यों का समान्द् तर माध्य  से वलये णय ेवि लनों का योण हमरे्ा 

र्नू्द् य होता ह ज अर्ाथत ् 0)(  XXd  
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2. समान्द् तर माध्य  से वलये णये वि लनों के िणों का योण, अन्द् य वकसी मू्  य से वलये 

णये वि लनों के िणों के योण से कम होता ह  अर्ाथत ्
22 dxX  , अत: प्रमाप 

वि लन की न ् यनूतम िणथ विवध ि सह सांबांध में समान्द् तर माध्य  की कस विर्षेता 

का प्रयोण वकया जाता ह ज  

3. यवद X , N ि X में से कोई दो माप ज्ञात हों तो तीसरा माप ज्ञात वकया जा 

सकता ह , अर्ाथत ्
X

X
orNNXXor

N

X
X





 )(  

4. समान्द् तर माध्य  के अन्द् तथणत प्रमाप वि्रमम अन्द् य माध्य  की अपेक्षा कम होता ह ज 

5. यवद एक समहू के दो या अवधक भाणों के समान्द् तर माध्य  ि उसकी सांय या दी णकथ 

हो तो सामवूहक समान्द् तर माध्य  ज्ञात वकया जा सकता ह ज  

6. यवद वकसी श्रेर्ी की मदों की समान मू्  य से णरु्ा करें, भाण दें, जोड दें अर्िा 

घटा दें तो समान्द् तर माध्य  पर ि सा ही प्रभाि पडता ह ज ज से वकसी समांक का 

समान्द्तर माध्य 20 ह  यवद कस समांक के पदों के प्रत् येक मू्  य में 2 जोड वदया जाय 

तो निीन समान्द् तर माध्य  20+2 अर्ाथत ्22 हो जायेंणेज  

 

समान् िर मा््  के गुि (Merits of Mean) 

1. सरल गिना:- समान्द् तर माध्य  की पररकलन सरल ह  और कसे एक सामान्द् य व् यवक्त भी 

सरलता से सम  सकता ह ज  

2. सभी मूल ् ों  पर आिारिरि:- समान्द् तर माध्य  में श्रेर्ी के समस् त मू्  यों का उपयोण वकया 

जाता ह ज  

3. डनडिि संख् ् ा:- समान्द् तर माध्य  एक वनवश्चत सांय या होती वजस पर समय, स् र्ान ि व् यवक्त 

का कोई प्रभाि नहीं पडताज श्रेर्ी को  ाह ेवजस रियम में वलखा जाए, समान्द् तर माध्य  में कोई 

अन्द् तर नहीं होणाज 

4. ड्िरिा:- समान्द् तर माध्य  में प्रवतदर्थ (Sample)  के उछ  ाि न का अन्द् य माध्य  की 

अपेक्षा प्रभाि पडता ह  अर्ाथत् एक समग्र में से यवद द ि प्रवतदर्थ के आधार पर कई प्रवतदर्थ 

वलये जायें तो उनके समान्द् तर माध्य  समान होंणजे  

5. बीजगडििी् ्रस्ोग सम् भव:- समान्द् तर माध्य  की पररणर्ना में वकसी भी साांवययकी 

विश् लेषर् में कसका प्रयोण वकया जाता ह ज 

6. शुद्धिा की जाँच :- समान्द् तर माध्य  में  ालीयर जा ँ  के आधार पर र्ु् ता की जाँ   

सम भि ह ज 
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7. क्रमबद्धिा और समूहीकरि की आवश् ् किा नहं:- कसमें मध् यका के तरह श्रेर्ी को 

रियमब् ि व् यिवस्र्त करने अर्िा बहुलक की भॉवत विश् लेषर् तावलका और समहूीकरर् 

करने की आिश् यकता नहींज  

समान् िर मा््  के दोष (Demerits of Mean):-  

1. शे्रिी के चरम मूल ् ों  का ्रसभाव:- समान्द् तर माध्य  की णर्ना में श्रेर्ी के सभी मू्  यों को 

समान महत्त्ि   वदया जाता ह , अत: कसकी णर्ना में बहुत बडे ि बहुत ूोटे मू्  यों का बहुत 

प्रभाि पडता ह ज 

2. शे्रिी की आकृडि से समान् िर मा््  ज्ञाि करना सभंव नहं:- वजस प्रकार श्रेर्ी की 

आकृवत को दखेकर बहुलक अर्िा मध् यका का अनमुान लणाया जा सकता ह , समान्द् तर माध्य  

का अनमुान लणाना सांभि नहींज 

3. शे्रिी की सभी मदों  का वा् िडवक मूल ्  ज्ञान होना:- समान्द् तर माध्य  की णर्ना के वलए 

श्रेर्ी के सभी मू्  यों का ज्ञात होना आिश् यक ह ज यवद श्रेर्ी के एक मद का भी मू्  य ज्ञात नहीं ह  

तो समान्द् तर माध्य  ज्ञात नहीं वकया जा सकता ह ज 

4. काल पडनक सखं् ् ा:- समान्द् तर माध्य  एक ऐसा मू्  य हो सकता ह  जो श्ररे्ी की सम परू्थ सांय या 

में मौजदू नहीं होज ज से 4, 9 ि 20 का समान्द् तर माध्य  11 ह  जो श्रेर्ी के बाहर का मू्  य होने के 

कारर् उसके वकसी मू्  य का प्रवतवनधत् ि नहीं करताज 

5. ह्रा् ् ा् पद परिरिाम:- समान्द् तर माध्य  में कभी-कभी हास् यास् पद पररर्ाम भी वनकलते हैंज ज से 

वकसी णॉि के 5 पररिारों में बछ  ों की सांय या 8 हो तो माध्य  1.6 प्रा  त होणा जो ्ास् यास् पद ह , 

स योंवक 1.6 बछ  े का कोई अर्थ नहीं होता ह ज 

समान् िर मा््  के उप्ोग:- समान्द् तर माध्य  का उपयोण उस दर्ा में उपयोणी वस् होता ह  जब 

श्रेर्ी के सभी मू्  यों को समान महत्त्ि   दनेा हो ि परू्थ णवर्तीय र्ु् ता की आिश् यकता होज 

व् यिहार में कसका प्रयोण सबसे अवधक होता ह , स योंवक कसकी णर्ना सरलता से की जा सकती ह ज 

औसत प्राताांक, औसत बवु्, औसत आय, औसत मू्  य, औसत उत् पादन, आवद में समान्द् तर माध्य  

का ही प्रयोण वकया जाता ह ज कसका प्रयोण णरु्ात् मक अध् ययन के वलए नहीं वकया जा सकता ह ज  

 

अभ््ास ्रसश्न  

1. ………….की णर्ना में श्रेर्ी के सभी मू्  यों को समान महत्त्ि   वदया जाता ह ज 

2. विवभन्द् न मदों के मू्  यों का समान्द् तर माध्य  से वलये णये वि लनों का योण हमेर्ा 

…………….. होता ह ज 
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3. वकसी समांक का समान्द्तर माध्य 42 ह  यवद कस समांक के पदों के प्रत् येक मू्  य में 4 जोड 

वदया जाय तो निीन समान्द् तर माध्य  …………हो जायेंणजे  

4. केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप……………… साांवययकी के उदाहरर् हैंज 

5. साांवययकी को िास् ति में…………………… का विज्ञान कहा जाता ह ज 

 

1.12 मध् यका (Median) 
मध् यका एक वस्र्वत सांबांधी माध्य  ह ज यह वकसी समांक माला का िह मू्  य ह  जो वक समांक माला 

को दो समान भाणों में विभावजत करता ह ज दसूरे र्ब् दों में मध् यका अिरोही या आरोही रियम में वलखे 

हुए विवभन्द् न मदों के मध् य का मू्  य होता ह ज वजसके ऊपर ि नी े समान सांय या में मद मू्  य वस्र्त 

होते हैंज डॉ ए0एल0 बाउले के अनसुार ''यवद एक समहू के पदों को उनके मू्  यों के आधार पर 

रियमब् वकया जाय तो लणभण बी  का मू्  य ही मध् यका होता ह ज'' कॉनर के अनसुार- ''मध् यका 

समांक श्रेर्ी का िह  र मू्  य ह  जो समहू को दो बराबर भाणों में विभावजत करता ह , वजसमें एक 

भाण में मू्  य मध् यका से अवधक और दसूरे भाण में सभी मू्  य उससे कम होते हैंज  

1.13 मध् यका की णणना (Computation of Median)  
मध् यका की णर्ना के वलए सिथप्रर्म श्रेर्ी को व् यिवस्र्त करना  ावहएज मदों को वकसी मापनीय णरु् 

के आधार पर आरोही या अिरोही रियम में व् यिवस्र्त करते समय मू्  यों से सांबांवधत स ूना समय, 

वदन, िषथ, नाम, स् र्ान, रोल नम बर आवद को मू्  यों के आधार पर बदल वलया जाना  ावहएज आरोही 

रियम में सबसे पहले ूोटे मद को और उसके बाद उससे बडे को और कसी रियम में अांत में सबसे बडे 

मद को वलखते हैं और अिरोही रियम से सबसे बडे मद को, वीर उससे ूोटे को और अांत में सबसे 

ूोटे मद को वलखा जाता ह ज  

म् ् का की गिना डवडि: व् ् डगगि शे्रिी (Individual Series):- कसमें मध् यका की णर्ना 

की विवध कस प्रकार ह :-  

a. श्रेर्ी के पदों को आरोही अर्िा अिरोही रियम में रखते हैंज  

b. कसके पश्  ात ्वनम न सतू्र का प्रयोण कर मध् यका ज्ञात करते हैं:-  

  M= Size of  
2

)1( N
 th item  

डवषम सखं् ् ा होने पर (Odd Numbers):-  
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उदाहरि:- वनम न समांकों की सहायता से मध् यका की णर्ना कीवजए:- 

                  9  10    6 8 11  

   

 

हल: श्रेर्ी के पदों को आरोही रियम में रखने पर  

            6 8 9 10 11 

  

मध् यका =  
2

)15( 
 िाां पद का आकार  

अर्ाथत तीसरा पद ही मध् यका का मान होणा = 9  

सम संख् ् ा होने पर (Even Numbers):- उपयसु त उदाहरर् में सांय या विषम र्ीज अत: मध् य 

वबन्द् द ुसरलता से ज्ञात कर वलया णया परन्द् त ुयवद सांय या सम हो तो उसमें एक सांय या जोडने पर ऐसी 

सांय या बन जायेणी वजसमें दो का भाण दनेे पर हमें सम परू्थ सांय या प्रा  त होणीज ऐसी वस्र्वत में सतू्र का 

प्रयोण करके िास् तविक वस्र्वत ज्ञात कर लेनी  ावहएज ततपश्  ात ्वजन दो सांय याओं ां के बी  मध् यका 

हो, उन सांय याओं ां के मू्  यों को जोडकर दो स ेभाण दनेा  ावहएज कससे प्रा  त सांय या मध् यका का 

िास् तविक मू्  य होणाज  

उदाहरि:- वनम न समांकों की सहायता से मध् यका की णर्ना कीवजए:- 

               10     11     6 8 9  

हल: श्रेर्ी के पदों को आरोही रियम में रखने पर 

            6 8 9 10 11   15  

 मध ्यका =   
2

)109( 
 = 9.5  
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खडण्डि शे्रिी (Discrete Series):- खवण्डत श्रेर्ी में मध् यका ज्ञात करने के वलए वनम न कायथ 

करना होता ह :-  

1. पद मू्  यों (Size) को अिरोही अर्िा आरोही रियम में व् यिवस्र्त करनाज 

2. श्रेर्ी में दी णई आिवृत्तयों की सां यी आिवृत्त ज्ञात करनाज 

3. मध् यका अांक ज्ञात करने के वलए 
2

1N
 सतू्र का प्रयोण करना, यहाँ  'N' का अर्थ 

आिवृत्तयों की कुल सांय या से ह ज 

4. मध् यका पद को सां यी आिवृत्त से दखेना ह ज मध् यका पद वजस सां यी आिवृत्त में 

आता ह , उसके सामने िाला पद-मू्  य ही मध् यका कहलाता ह ज  

उदाहरर्:- वनम न समांकों की सहायता से मध् यका की णर्ना कीवजए:-  

ूात्रों की सांयया  - 6 8 9 10 11 15 16 20 25 

अांक      28 20 27 21 22 26 23 24 25 

हल : मध् यका ज्ञात करने के वलए सिथप्रर्म श्रेर्ी को व् यिवस्र्त करेंणेंज वीर सतू्र का प्रयोण वकया 

जायेणा ज  

Marks 

 

No. of Student 

 

Cumulative Frequency 

20 8 8 

21 10 18 

22 11 29 

23 16 45 

24 20 65 

25 25 90 

26 15 105 

27 9 114 

28 6 120 

मध् यका (Median) =  
2

1N
 िाां पद का आकार   

2

1120
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= 60.5 

अत: 60.5 िॉ मद 65 सां यी आिवृत्त के सामने अर्ाथत ्24 रू0 ह  मध् यका मजदरूी = 24 

रू0 ह ज 

सिि ्शे्रिी (Continuous Series) :- सतत ्श्रेर्ी में मध् यका ज्ञात करने के वलए वनम नवलवखत 

वरियया विवध अपनायी जाती ह :-  

1. सबसे पहले यह दखेना  ावहए की श्रेर्ी अपिजी ह  अर्िा समािरे्ीज यवद श्रेर्ी समािेर्ी दी 

णई ह  तो उसे अपिजी में पररितथन करना  ावहएज 

2. कसके बाद साधारर् आिवृत्तयों की सहायता से सां यी आिवृत्तयॉ (C.F.) ज्ञात करना  ावहएज 

3. कसके पश्  ात ्N/2 की सहायता से मध् यका मद ज्ञात की जाती ह ज 

4. मध् यका मद वजस सां यी आिवृत्त में होती ह  उसी से सांबांवधत िणाथन्द् तर मध् यका िणथ (Median 

group)  कहलाता ह ज  

5. मध् यका िणथ में मध् यका वनधाथरर् का आन्द् तणथर्न वनम न सतू्र की सहायता से वकया जाता ह :- 

)()( 1
11 cm

f

LL
LorMcm

f

i
LM z 


   

M = मध् यका (Median) 

1L  = मध् यका िणथ की वनम न सीमा zL  = मध् यका िणथ की उछ   

सीमा f  = मध् यका िणथ की आिवृत्तm =  मध् यका मद )
2

(
N

 

C = मध् यका िणथ से पहले िाले िणथ की सां यी आिवृत्त  

i = मध् यका िणथ का िणथ विस् तार    

1. यवद श्रेर्ी अिरोही रियम में दी णई ह  तो वनम न सतू्र का प्रयोण करेंणें:- 

)(2 cm
f

i
LM    

अपवजी शे्रिी (Exclusive Series):  

उदाहरर्:- वनम न सारर्ी से मध् यका ज्ञात कीवजएज  

अकां    0-5  5-10  10-15  15-20  20-25 
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 ूात्रों की सांयया -  5   8   10   9   8 

 

Marks 

 

No. of Student 

F 

Cumulative Frequency 

c f  

0-5 5 5 

5-10 8 13 

10-15 10 23 

15-20 9 32 

20-25 8 40 

 

th
N

M
2

  item (िीं मद ) or 40/2= 20
th
 items (िीं मद). यह मद 23 सां यी आिवृत्त में 

सवममवलत ह  वजसका मू्  य =(10-15) रू0 ह ज सतू्र द्वारा मध् यका 

)1320(
10

5
10)(1  cm

f

i
LM  or 10+3.5=13.5 

मध् यका (Median) = 13.50 

 

समावेशी शे्रिी (Inclusive Series) : जब मू्  य अिरोही रियम (Descending order) में वदय े

णए हों-  

उदाहरर्:- वनम न श्रेर्ी से मध् यका की णर्ना कीवजएज  

अांक       25-30  20-25  15-20  10-15  5-10   0-5 

ूात्रों की सांयया  8  12    20    10    8        2 

हल : 

 

 

Marks No. of Student Cumulative Frequency 
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 f c f  

25-30 8 8 

20-25 12 20 

15-20 20 40 

10-15 10 50 

5-10 8 58 

0-5 2 60 

 

2

N
M   िीं मद या 

2

60
 30 िीं मद, जो 40 सां यी आिवृत्त में ह , वजसका िणथ 15-20 ह ज सतू्र 

द्वारा : )2030(
20

5
20)(2  cm

f

i
LM  

5.175.22010
20

5
20  X  Marks  

अतः मध्यका अांक = 17.5 

वगा के म् ्  मूल ्  (Mid Value) डद्े होने पर:  

उदाहरर्:- वनम न समकों की सहायता से मध् यका का वनधाथरर् कीवजएज 

  

मध् य वबन्द् द ु(Central Size) 5 15 25 35 45 55 65 75 

आिवृत्त (Frequency) 15 20 25 24 12 31 71 52 

हल : - ऐसे प्रश् नों को सबसे पहले उपखवण्डत श्रेर्ी में पररिवतथत करेंणेंज उपयसु त उदाहरर् में िणाथन्द् तर 

10 ह ज कसका आधा भाण अर्ाथत ् 5 प्रत् येक मध् य वबन्द् द ु से घटाकर ि आधा भाण मध् य वबन्द् द ु में 

जोडकर िणथ की वनम न सीमा ि उ  ्  सीमायें मालमू करके प्रश् न को हल वकया जायेणाज  
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Size Calculation of Central 

Value 

Median 

F 

Size C F 

0-10 5 15 15 

10-20 15 20 35 

20-30 25 25 60 

30-40 35 24 84 

40-50 45 12 96 

50-60 55 31 127 

60-70 65 71 198 

70-80 75 52 250 

  

2

N
M   िीं मद या 125

2

250
  िीं मद वजसका मू्  य 50-60 मध् यका िणथ में ह ज 

  

सतू्र द्वारा  )(1 cm
f

i
LM   

)96125(
31

10
50   

31

290
50  

=50+9.35= 59.35 

अतः मध्यका = 59.35 

म् ् का की डवशेषिाए ँ   (Characteristics of Median): 

1. मध् यका एक वस्र्वत सम बन्द् धी माप ह ज  

2. मध् यका के मू्  य पर अवत सीमान्द् त ककाकयों का प्रभाि बहुत कम होता ह ज 
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3. मध् यका की णर्ना उस दर्ा में भी की जा सकती ह  जब श्रेर्ी की मदों को सांय यात् मक रूप 

नहीं वदया जा सकता होज 

4. अन्द् य माध् यों की भॉवत मध् यका का णवर्तीय विि ेन सम भि नहीं ह ज 

5. यवद मदों की सांय या ि मध् यका िणथ मात्र के विषय में स ूना दी हुई ह , तो भी मध् यका की 

णर्ना सांभि ह  अर्ाथत ्अपरू्थ स ूना से भी मध् यका मू्  य का वनधाथरर् सांभि ह ज  

म् ् का के गुि (Merits of Median) 

1. बवु्मत् ता, सनु्द् दरता एिां स् िस् र्ता आवद णरु्ात् मक विर्षेताओं ां के अध् ययन के वलए 

अन्द् य माध् यों की अपेक्षा मध् यका श्रेष् ठ सम ा जाता ह ज 

2. मध् यका पर अवत सीमाांत और साधारर् मदों का प्रभाि नहीं पडता ह ज  

3. मध् यका को ज्ञात करना सरल और सवुिधाजनक रहता ह ज कसकी णर्ना करना एक 

साधारर् व् यवक्त भी सरलता से सम  सकता ह ज 

4. कभी-कभी तो मध् यका की णर्ना वनरीक्षर् मात्र से ही की जा सकती ह ज 

5. मध् यका को वबन्द् दरेुखीय प्वत से भी ज्ञात वकया जा सकता ह ज 

6. मध् यका की णर्ना करने के वलए सम परू्थ समांकों की आिश् यकता नहीं होती ह ज 

केिल मदों की एिां मध् यका िणथ का ज्ञान पयाथ  त ह ज 

7. यवद आिवृत्तयों की प्रिवृत्त श्रेर्ी के मध् य समान रूप से वितररत होने की हो तो 

मध् यका को एक विश् िसनीय माध्य  माना जाता ह ज 

8. मध् यका सद ि वनवश्चत एिां स् पष् ट होता ह  ि सद ि ज्ञात वकया जा सकता ह ज 

9. मध् यका अवधकतर श्रेर्ी में वदये णये वकसी मू्  य के समान ही होता ह ज 

म् ् का के दोष (Demerits of Median): 

1. मध् यका की णर्ना करने के वलए कई बार श्रेर्ी को आरोही या अिरोही रियम में 

व् यिवस्र्त करना होता ह , जो कवठन ह ज 

2. यवद मध् यका तर्ा मदों की सांय या दी णई हो तो भी कनके णरु्ा करने पर मू्  यों का 

कुल योण प्रात नहीं वकया जा सकताज 

3. मदों का अवनयवमत वितरर् होने पर मध् यका प्रवतवनवध अांक प्रस् ततु नहीं करता ि 

्रममपरू्थ वनष् कषथ वनकालते हैंज 

4. जब मदों की सांय या सम ह  तो मध् यका का सही मू्  य ज्ञात करना सांभि नहीं हो 

पाता ह ज ऐसी वस्र्वत में मध् यका का मान अनमुावनत ही होता ह ज 
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5. सतत ्श्रेर्ी में मध् यका की णर्ना के वलए आन्द् तणथर्न का सतू्र प्रयसु त वकया जाता 

ह , वजसकी मान्द् यता ह  वक िणथ की समस् त आिवृत्तयॉ परेू िणथ में समान रूप से ी ली 

हुई ह , जबवक िास् ति में ऐसा न होने पर वनष् कषथ अर्ु्  और ्रमामक होते हैंज 

6. जब बडे एिां ूोटे मदों को समान भार दनेा हो तो यह माध्य  अनपुयसु त ह , स योंवक 

यह ूोटे और बडे मदों को ूोड दतेा ह ज  

7. मध् यका का प्रयोण णवर्तीय वरिययाओं ां में नहीं वकया जा सकता ह ज 

8. मध् यका ज्ञात करते समय, यवद ककाईयों की सांय या में िवृ् की जाय तो कसका 

मू्  य बदल जायेणाज 

म् ् का की उप्ोडगिा : वजन तथ यों की व् यवक्तणत रूप से परृ्क-परृ्क तलुना नहीं की जा 

सकती अर्िा वजन्द् हें समहूों में रखा जाना आिश् यक ह , उनकी तलुना के वलए मध् यका का प्रयोण 

बहुत उपयोणी ह ज कसके द्वारा ऐसी समस् याओं ां का अध् ययन भी सांभि होता ह , वजन्द् हें पररर्ाम में 

व् यक् त नहीं वकया जा सकता ह ज उदाहरर्ार्थ- सनु्द् दरता, बवु्मानी, स् िास् थ य आवद को पररमाप में 

व् यस त नहीं कर सकतेज ऐसी वस्र्वत में जहाँ  अवत सीमाांत मदों को महत्त्ि   नहीं वदया जाता हो, यहाँ 

माध्य  उपयसु त रहता ह ज  

 

1.14 मध् यका के त्तस्ान् त पि आधात्तित अन् य माप 
वजस प्रकार मध् यका द्वारा एक श्रेर्ी की अनवुिन्द् यावसत मदों को दो बराबर भाणों में बॉटा जाता ह , 

उसी प्रकार श्रेर्ी को  ार, पॉ , आठ, दस ि सौ बराबर भाणों में बॉटा जा सकता ह ज  ार भाणों में 

बॉटने िाला मू्  य  तरु्थक (Quartiles), पॉ  भाणों में बॉटने िाला मू्  य पां मक (Quintiles), 

आठ भाणों िाले मू्  य अष् ठमक (Octiles), दस िाले दर्मक (Deciles) ि सौ बराबर भाणों में 

बॉटने िाले मू्  य र्तमक (Percentiles) कहलाते ह ज कन विवभन्द् न मापों का प्रयोण साांवययकीय 

विश् लेषर् में वकया जाता ह ज ये मापें अपनी वस्र्वत के आधार पर वनधाथररत की जाती वजनका विि ेन 

वनम न खण् डों में वकया णया ह :-  

1. चिुिाक Quartiles):- यह एक अत् यवधक महत्त्ि  परू्थ माप ह  जो सबसे अवधक प्रयोण 

में आता ह ज जब वकसी अनवुिन्द् यावसत श्रेर्ी को  ार समान भाणों में बॉटा जाना हो तो 

उसमें तीन  तरु्थक होंणेंज प्रर्म  तरु्थक को वन ला  तरु्थक (Lower Quartile), दसूरे 

 तरु्थक को मध् यका तर्ा ततृीय  तरु्थक को उछ    तरु्थक (Upper Quartile) कहते हैंज  

2. पंचमक (Quintiles):- श्रेर्ी को पॉ  बराबर भाणों में बॉटने पर  ार पां मक होंण,े 

वजन्द् हें रियमर्: Qn1, Qn2, Qn3, Qn4 द्वारा व् यस त वकया जाता ह ज  
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3. अष् टमक (Octiles):- श्रेर्ी का आठ बराबर भाणों में बॉटने पर सात अष् टमक होंण े

वजन्द् हें - O1, O2, O3 ............................ O7  

4. दशमक (Deciles) :- श्रेर्ी को दस बराबर भाणों में बॉटने पर 9 दर्मक होंण,े कन्द् हें D1, 

D2, ........................... D9 द्वारा व् यस त वकया जाता ह ज  

5. शिमक (Percentiles):- श्रेर्ी को सौ बराबर भाणों में बॉटन ेपर 99 र्तमक होंणजे कन्द् हें 

P1, P2, P3 .......................... P99 द्वारा व् यस त वकया जाता ह ज  

   द्वितीय चतुर्थक (Q2) चौरे् अष् .मकक (Q4) पॉचवें दशमकक (D5) तर्ा 

पचासवें शतमकक (P50) का मूकल् य मक् यका मूकल् य कलााता ल।   

  

1.15 बहुलक (Mode) 
 वकसी श्रेर्ी का िह मू्  य वजसकी आिवृत्त सबसे अवधक होती ह , बहुलक कहलाता ह ज अांग्रेजी 

भाषा का 'Mode'   र्ब् द फ्रें   भाषा के 'La Mode' से बना ह , वजसका अर्थ ी र्न या ररिाज में 

होने से ह ज वजस िस् त ुका ी र्न होता ह , अवधकाांर् व् यवक्त प्राय: उसी िस् त ुका प्रयोण करत ेहैं, अत: 

साांवययकी में बहुलक श्रेर्ी िह  र मू्  य ह  वजसकी आिवृत्त सिाथवधक होती ह  और वजसके  ारों 

मदों के केवन्द्रत होने की प्रिवृत्त सबसे अवधक होती ह ज बॉवडांणटन के अनसुार- ''बहुलक को महत्त्ि  

परू्थ प्रकार, रूप या पद के आकार या सबसे अवधक घनत् ि िाले मू्  य के रूप में पररभावषत वकया 

जा सकता ह ज'' बहुलक के जन्द् मदाता वजजके के अनसुार- ''बहुलक पद मू्  यों की वकसी श्रेर्ी में 

सबसे अवधक बार आने िाला एक ऐसा मू्  य ह , वजसके  ारों ओं र अन ् य पद सबसे घने रूप में 

वितररत होते हैंज''  

 रियॉस सटन एिां काउडेन के र्ब् दों में- ''बहुलक वकसी आिवृत्त वितरर् का िह मू्  य ह  वजसके  ारों 

ओं र मदों के केवन्द्रत होने की प्रिवृत्त बहुत अवधक होती ह ज यह मू्  य श्रेर्ी के मू्  यों का सिथश्रेष् ठ 

 ारों ओं र मदों के केवन्द्रत होने की प्रिवृत्त बहुत अवधक होती ह ज यह मू्  य श्रेर्ी के मू्  यों का 

सिथश्रेष् ठ प्रवतवनवध होता ह ज”   

1.16 बहुलक की णणना (Calculation of Mode) 
व् ् डगगि शे्रिी (Individual Series) :- अिणीकृत तथ यों के सांबांध में बहुलक ज्ञात करने की 

तीन विवधयाँ हैं:-  

i. वनरीक्षर् विवधज 

ii. व् यवक्तणत श्रेर्ी को खवण्डत या सतत श्रेर्ी में पररिवतथत करकेज 
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iii. माध् यों के अांतथसांबांध द्वाराज 

डनरीिि द्वारा (By Inspection) :- अिणीकृत तथ यों का वनरीक्षर् करके यह वनवश्चत वकया जाता 

ह  वक कौन सा मू्  य सबसे अवधक बार आता ह  अर्ाथत ्कौन सा मू्  य सबसे अवधक प्र वलत ह ज 

जो मू्  य सबसे अवधक प्र वलत होता ह , िही कन तथ यों का बहुलक मू्  य होता ह ज 

उदाहरर्:- वनम नवलवखत सांय याओं ां के समहूों के वलए बहुलक ज्ञात कीवजएज  

i. 3, 5, 2, 6, 5, 9, 5, 2, 8, 6, 2, 3, 5, 4, 7  

ii. 51.6, 48.7, 53.3, 49.5, 48.9, 51.6, 52, 54.6, 54, 53.3,    

iii. 80, 110, 40, 30, 20, 50, 100, 60, 40, 10, 100, 80, 120, 60, 50, 70 

हल :- उपरोस त सांय याओं ां को वनरीक्षर् करने से ज्ञात होता ह  वक –  

i. 5 सांय या सबसे अवधक बार ( ार बार) आया ह , अत: बहुलक = 5 ह ज 

ii. 53.3 ि 51.6 दोनों ही सांय या  दो-दो बार आितृ् त हुआ ह , अत: यहाँ  पर दो बहुलक 

(53.3 ि 51.6) हैंज कस श्रेर्ी को वद्व-बहुलक (Bi-Modal)  श्रेर्ी कहते हैंज 

iii. 40, 50, 60, 80, 100 सांय या  दो-दो बार आितृ् त होती ह ज हम यह कह सकते हैं वक 

यहाँ  पर पॉ  बहुलक हैंज कसे बहु-बहुलक (Multi Modal) श्रेर्ी कहते हैंज कस 

वस्र्वत में यह कहना अवधक उपयसु त होणा वक बहुलक विद्यमान नहीं ह ज     

 

अवगीकृि िथ ् ों  का वगीकरि करके:- यवद प्रस् ततु मू्  यों की सांय या बहुत अवधक होती ह  तो 

बहुलक का वनरीक्षर् द्वारा वनधाथरर् करना सरल नहीं होता ह ज ऐसी वस्र्वत में व् यवक्तणत मू्  यों को 

आिवृत्त वितरर् के रूप में खवण्डत या सतत ्श्रेर्ी में पररिवतथत कर लेते हैंज तत् पश्  ात ्खवण्डत या 

सतत ्श्रेर्ी से बहुलक वनधाथररत करते हैंज बहुलक ज्ञात करने की यह रीवत अवधक विश् िसनीय एिां 

तकथ  सांणत ह ज  

मा् ् ों  के अंिासंबंि द्वारा- यवद समांक वितरर् समवमत ह  अर्िा आांवर्क रूप से विषम ह  तो 

सम भावित बहुलक मू्  य का वनधाथरर् कस रीवत द्वारा वकया जाता ह ज एक समवमत समांक वितरर् में 

समान्द् तर माध्य , मध् यका ि बहुलक ),,( ZMX का मू्  य समान होता ह  अर्ाथत ् ZMX   

यवद वितरर् आांवर्क रूप से विषम या असमवमत हो तो कन तीनों माध् यों के मध् य औसत सांबांध कस 

प्रकार होता ह -  

    XMorZMXZX 23)(3)(   
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          बहुलक = 3x म् ् का    -  2x समान् िर मा््  

खडण्डि शे्रिी में बहुलक:- कस श्रेर्ी में बहुलक मू्  य वनरीक्षर् द्वारा एिां समहूीकरर् द्वारा ज्ञात 

वकया जा सकता ह ज 

डनरीिि द्वारा (By Inspection) :- यवद आिवृत्त बांटन वनयवमत हो तर्ा उनके पद मू्  य 

सजातीय हों तो वनरीक्षर् मात्र से ही बहुलक का वनधाथरर् वकया जा सकता ह ज वजस मू्  य की 

आिवृत्त सबसे अवधक होती ह  िही मू्  य बहुल क माना जाता ह ज वनयवमत से आर्य आिवृतयों के 

ऐसे वितरर् से ह  जहाँ  प्रारम भ में ि ेबतीते रियम में हों, मध् य में अवधकतम एिां वीर ि ेघटते रियम में हो 

ज सा वक वनम नवलवखत उदाहरर् से सरलता से सम ा जा सकता ह -  

उदाहरर्:- वनम नवलवखत समांकों से बहुलक की णर्ना कीवजएज  

  अांक  ( 5 में से)    0 1 2 3 4 5 

  ूात्रों की सांयया  5 8 13 5 2 1 

हल :- उपयुथस त आिवृत्त वितरर् से स् पष् ट ज्ञात होता ह  वक 2 प्रा  ताांक की आिवृत्त 13 ह  जो 

सिाथवधक ह , अत: 2 प्रा  ताांक बहुलक होणाज यहाँ  पर आिवृत्तयॉ पहले बतीते रियम में हैं, मध् य में 

सिाथवधक तर्ा वीर घटते रियम में ह ज अत: यह वनयवमत आिवृत्त वितरर् का उदाहरर् ह ज  

समूहीकरि द्वारा (By Grouping) :- जब श्रेर्ी में अवनयवमतता हो अर्िा दो या कससे अवधक 

मू्  यों की आिवृत्त सबसे अवधक हो तो यह वनवश्चत करना कवठन होता ह  वक वकस मू्  य को बहुलक 

माना जायज ऐसी वस्र्वत में ‘समहूीकरर्’ द्वारा बहुलक ज्ञात करना उपयसु त रहता ह ज समहूीकरर् रीवत 

द्वारा बहुलक ज्ञात करने के वलए वनम न तीन कायथ करने होते हैं:-  

i. समहूीकरर् सारर्ी बनानाज 

ii. विश् लेषर् सारर्ी बनानाज 

iii. बहुलक ज्ञात करनाज 

 यहाँ  पर हम लोण मात्र वनरीक्षर् विवध द्वारा बहुलक (Mode) ज्ञात करने की प्रवरियया का अध् ययन 

करेंणेंज  

अखडण्डि ्ा सिि ् शे्रिी (Continuous Series) में बहुलक ज्ञाि करना:- सतत ्श्रेर्ी में 

बहुलक वनवश्चत करते समय सिथप्रर्म वनरीक्षर् द्वारा सबसे अवधक आिवृत्त िाले पद को बहुलक िणथ 
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के वलए  नु लेते हैंज बहुलक िणथ में बहुलक मू्  य ज्ञात करने के वलए वनम न सतू्रों का प्रयोण वकया जा 

सकता ह :-  

उपयुथस त सतू्रों में प्रयसु त विवभन्द् न व न्द् हों के अर्थ कस प्रकार ह :-  

  Z  = बहुलक   

  L1 = बहुलक िणथ की अधर (Lower Limit) सीमाज  

  i  = बहुलक िणथ का िणथ विस् तार या िणाथन्द् तरज 

 D1 = प्रर्म िणथ अांतर (Delta) = Difference one (f1-fo)  

 D2 = वद्वतीय िणथ अांतर (Delta) = Difference two (f1-f2) 

 

उदाहरि- वनम नवलवखत समांकों से बहुलक मू्  य ज्ञात कीवजए:-  

   िणथ आकार -  0-5   5-10   10-15  15-20  20-25 

   बारमबारता    2    6     15     8     6 

  कस श्रेर्ी के वनरीक्षर् से ज्ञात होता ह  वक श्रेर्ी का 10-15 िणथ बहुलक िणथ ह , स योंवक कस 

िणथ की आिवृत्त सिाथवधक ह ज कस प्रकार  

 xi
DD

LZ
21

1
1

D


    यहाँ    D1 = f1 –fo =15 -6 = 9 

        D2 = f1 - f2 =15 -8 = 7 

  5
79

9
10 x


  

  
16

45
10  

  =10+2.81 

  = 12.81  

  बहुलक = 12.81 

बहुलक की ्रसमुख डवशेषिाए ँ   (Principal Characteristics of Mode)  
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1. बहुलक मू्  य पर असाधारर् ककाईयों का प्रभाि नहीं पडता ह  अर्ाथत ्कस माध्य  पर श्रेर्ी के 

उछ  तम ि वनम नतम अांकों का बहुत कम प्रभाि पडता ह ज  

2. िास् तविक बहुलक के वनधाथरर् के वलए पयाथ  त णर्ना की आिश् यकता होती ह ज यवद आिवृत्त 

वितरर् अवनयवमत ह  तो बहुलक का वनधाथरर् करना भी कवठन होता ह ज  

3. बहुलक सिाथवधक घनत् ि िाला वबन्द् द ुहोता ह , अत: श्रेर्ी के वितरर् का अनमुान सरलता से 

लणाया जा सकता ह ज  

4. बहुलक के वलए बीजणवर्तय विि ेन करना सांभि नहीं होताज 

5. सवन्द्नकट बहुलक आसानी से ज्ञात वकया जा सकता ह ज  

 

बहुलक के गुि (Advantages of Mode)  

i. सरलिा:- बहुलक को सम ना ि प्रयोण करना दोनों सरल हैंज कभी-कभी कसका पता 

वनरीक्षर् द्वारा ही लणाया जा सकता ह ज 

ii. शे्रष् ल ्रसडिडनडित् व:- बहुलक मू्  य के  ारों ओं र समांक श्ररे्ी के अवधकतम मू्  य केवन्द्रत 

होते ह ज अत: समग्र के लक्षर्ों तर्ा र ना पर भी कुू प्रकार् पडता ह ज  

iii. िोडे मदों  की जानकारी से भी बहुलक गिना सम् भव:- बहुलक को णर्ना के वलए 

सभी मदों की आिवृत्तयॉ जानना आिश् यक नहीं केिल बहलुक िणथ के पहले और बाद िाले 

िणथ की आिवृत्तयॉ ही पयाथ  त ह ज  

iv. डबन् दु रेखी् ्रसदशान सम् भव:- बहुलक का प्रदर्थन रेखा व त्र से सांभि ह ज 

v. चरम मूल ् ों  से कम ्रसभाडवि:- कसके मू्  य पर  रम मदों का प्रभाि नहीं पडता स योंवक 

यह सभी मू्  यों पर आधाररत नहीं होता ह ज  

vi. सवााडिक उप्ोगी मूल ् :- बहुलक एक व् यािहाररक माध्य  ह , वजसका सािथभौवमक 

उपयोण ह ज  

vii. डवडभन् न न् ् ादशम में समान डनष् कषा:- समग्र से सद ि वनदर्थन द्वारा  ाह े वजतना न्द् यादर्थ 

वलये जाय उनसे प्रा  त बहुलक समान रहता ह ज 

 

बहुलक के दोष 

i. अडनडिि ििा अ् पष् ट:- बहुलक ज्ञात करना अवनवश्चत तर्ा अस् पष् ट रहता ह ज कभी-कभी 

एक ही समांकमाला से एक से अवधक बहुलक उपलब् ध होते हैंज  

ii. चरम मूल ् ों  का महत्त्व   नहं:- बहुलक में  रम मू्  यों को कोई महत्त्ि   नहीं वदया जाताज  
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iii. बीजगडििी् डववेचन कडलन:- बहुलक का बीजणवर्तीय विि ेन नहीं वकया जा 

सकता, अत: यह अपरू्थ ह ज 

iv. वगा डव् िार का अडिक ्रसभाव:- बहुलक की णर्ना में िणथ विस् तार का बहुत प्रभाि 

पडता ह ज वभन्द् न-वभन्द् न िणथ विस् तार के आधार पर िणीकरर् करने पर बहुलक भी वभन्द् न-

वभन्द् न आते हैंज 

v. कुल ्ोग ्रसाप् ि करना कडलन:- बहुलक को यवद मदों की सांय या से णरु्ा कर वदया जाय 

तो मदों के कुल मू्  यों का योण प्रा  त नहीं वकया जा सकताज  

vi. क्रमानुसार रखना:- कसमें मदों को रियमानसुार रखना आिश् यक ह , कसके वबना बहुलक 

ज्ञात करना सम भि नहीं होता ह ज 

 

1.17 समान् ति मणध्य , मध् यका तर्ा बहुलक के बी  सांबांध 
एक समवमत श्रेर्ी (Symmetrical Series) ऐसी श्रेर्ी होती ह , वजसमें समान्द् तर माध्य , मध् यका ि 

बहुलक का एक ही मू्  य होता ह ज एक विषम श्रेर्ी में तीनों माध्य  समान नहीं होते हैं, परन्द् त ुविषम 

श्रेर्ी में भी मध् यका, समान्द् तर माध्य  ि बहुलक के बी  की दरूी की औसतन एक वतहाई होती ह ज  

कसका सतू्र कस प्रकार ह :- 

   XMorZMXXZ 23)(3   

  )(
3

2
ZXZM   

  )3(
2

1
ZMX 

  

अभ््ास ्रसश्न  

6. एक …………..श्रेर्ी (Series) में समान्द्तrर माध्य , मध्य का ि बहुलक का एक ही मू् य  

होता ह ज 

7. ……………..वकसी आिवृत्त वितरर् का िह मू् य) ह  वजसके  ारों ओं र मदों के केवन्द्रत 

होने की प्रिवृत्त बहुत अवधक होती ह ज 

8. सौ बराबर भाणों में बॉटने िाले मू् यह ………………कहलाता ह  ज 
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9. …………..समांक श्रेर्ी का िह  र मू् य ू ह  जो समहू को दो बराबर भाणों में विभावजत 

करता ह ज 

10.  ार भाणों में बॉटने िाला मू् य  ………………कहलाता ह  ज 

1.18 सािाांर्  
प्रस्ततु ककाई में आपने साांवययकी का अर्थ तर्ा िर्थनात्मक साांवययकी के रूप में केन्द्रीय प्रिवृत्त के 

मापकों   (Measures of Central Tendency) में समाांतर माध्य, मध्यका ि बहुलक का 

अध्ययन वकयाज कन सभी अिधारर्ाओं ां के बारे में सांवक्षत वििरर् वदया जा रहा ह ज  

साांवययकी अनमुानों और सांभािनाओं ां का विज्ञान ह  तर्ा यह णर्ना का विज्ञान ह ज साांवययकी को 

सही अर्थ में माध्यों का विज्ञान कहा जा सकता ह ज   

िर्ाथत्मक  साांवययकी, वकसी के्षत्र के भतूकाल तर्ा ितथमान काल में सांकवलत तथ यों का अध् ययन 

करता ह  और कनका उद्दशे् य वििरर्ात् मक स ूना प्रदान करना होता ह ज केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप, 

वििरर्ात् मक  या िर्ाथत्मक  साांवययकी के उदाहरर् हैंज  

एक समांक श्रेर्ी की केन्द्रीय  प्रिवृत्त का आर्य उस समांक श्रेर्ी के अवधकाांर् मू्  यों की वकसी एक 

मू्  य के आस-पास केवन्द्रत होने की प्र िवृत्त से ह , वजसे मापा जा सके और कस प्रिवृत्त के माप को ही 

माध्य  कहते हैं ज 

केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप के उद्दशे् य एिां कायथ  हैं-  सामग्री को सांवक्ष  त रूप में प्रस् ततु करना, तुलनात् मक 

अध् ययन के वलए,  समहू का प्रवतवनवधत् ि, अांक णवर्तीय वरियया , भािी योजनाओं ां का आधार, 

माध्यों के मध्य पारस् पररक सांबांध ज्ञात करने के वलए आवदज 

वकसी भी आदर्थ माध्य  में णरु् होनी  ावहए:- प्रवतवनवधत्ि, स् पष् टता  एिां वस्र्रता, वनवश्चत वनधाथरर्, 

सरलता ि र्ी्रतता, पररितथन का न्द् यनूतम प्रभाि, वनरपेक्ष सांय या आवदज 

साांवययकीय में मयु यत: वनम न माध् यों का प्रयोण होता ह :-  

IV. वस्र्वत सम बन्द् धी माध्य  (Averages of position)   

a. बहुलक (Mode)  

b. मध् यका (Median) 

V. णवर्त सम बन्द् धी माध्य  (Mathematical Average)  

a. समान्द् तर माध्य  (Arithmetic Average or mean) 

b. णरु्ोत् तर माध्य  (Geometric Mean) 
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c. हरात् मक माध्य  (Harmonic Mean) 

d. वद्वद्यात या िणीकरर् माध्य  (Quadratic Mean)  

VI. व् यापाररक माध्य  (Business Average)  

a.  ल माध्य  (Moving Average) 

b. प्रणामी माध्य  (Progressive Average) 

c. सांग्रहीत माध्य  (Composite Average) 

वकसी समांक श्रेर्ी का समान्द् तर माध्य  उस श्रेर्ी के मू्  यों को जोडकर उसकी सांय या का भाण दनेे से 

प्रा  त होता ह ज समान्द् तर माध्य  दो प्रकार के होते हैं- 

3. सरल समान्द् तर माध्य  (Simple Arithmetic Mean)  

4. भाररत समान्द् तर माध्य  (Weighted Arithmetic Mean)  

समान्द् तर माध्य  की णर्ना करने के वलए दो रीवतयों का प्रयोण वकया जाता ह :-  

iii. प्रत् यक्ष रीवत (Direct Method) 

iv. लघ ुरीवत (Short-cut Method)  

मध् यका समांक श्रेर्ी का िह  र मू्  य ह  जो समहू को दो बराबर भाणों में विभावजत करता ह , वजसमें 

एक भाण में मू्  य मध् यका से अवधक और दसूरे भाण में सभी मू्  य उससे कम होते हैंज वजन तथ यों की 

व् यवक्तणत रूप से परृ्क-परृ्क तलुना नहीं की जा सकती अर्िा वजन्द् हें समहूों में रखा जाना 

आिश् यक ह , उनकी तुलना के वलए मध् यका का प्रयोण बहुत उपयोणी ह ज कसके द्वारा ऐसी समस् याओं ां 

का अध् ययन भी सांभि होता ह , वजन्द् हें पररर्ाम में व् यक् त नहीं वकया जा सकता ह ज 

वजस प्रकार मध् यका द्वारा एक श्रेर्ी की अनवुिन्द् यावसत मदों को दो बराबर भाणों में बॉटा जाता ह , 

उसी प्रकार श्रेर्ी को  ार, पॉ , आठ, दस ि सौ बराबर भाणों में बॉटा जा सकता ह ज  ार भाणों में 

बॉटने िाला मू्  य  तरु्थक (Quartiles), पॉ  भाणों में बॉटने िाला मू्  य पां मक (Quintiles), 

आठ भाणों िाले मू्  य अष् ठमक (Octiles), दस िाले दर्मक (Deciles) ि सौ बराबर भाणों में 

बॉटने िाले मू्  य र्तमक (Percentiles) कहलाते ह ज कन विवभन्द् न मापों का प्रयोण साांवययकीय 

विश् लेषर् में वकया जाता ह ज 

बहुलक वकसी आिवृत्त वितरर् का िह मू्  य ह  वजसके  ारों ओं र मदों के केवन्द्रत होने की प्रिवृत्त 

बहुत अवधक होती ह ज यह मू्  य श्रेर्ी के मू्  यों का सिथश्रेष् ठ  ारों ओं र मदों के केवन्द्रत होने की 

प्रिवृत्त बहुत अवधक होती ह ज यह मू्  य श्रेर्ी के मू्  यों का सिथश्रेष् ठ प्रवतवनवध होता ह ज   

अिणीकृत तथ यों के सांबांध में बहुलक ज्ञात करने की तीन विवधयाँ हैं:-  
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i. वनरीक्षर् विवधज 

ii. व् यवक्तणत श्रेर्ी को खवण्डत या सतत श्रेर्ी में पररिवतथत करकेज 

iii. माध् यों के अांतथसांबांध द्वाराज 

एक समवमत श्रेर्ी (Symmetrical Series) ऐसी श्रेर्ी होती ह , वजसमें समान्द् तर माध्य , मध् यका ि 

बहुलक का एक ही मू्  य होता ह ज एक विषम श्रेर्ी में तीनों माध्य  समान नहीं होते हैं, परन्द् त ुविषम 

श्रेर्ी में भी मध् यका, समान्द् तर माध्य  ि बहुलक के बी  की दरूी की औसतन एक वतहाई होती ह ज 

कसका सतू्र ह :- XMorZMXXZ 23)(3   

 

1.19  र्ब्दावली  
1. सांडख््की (Statistics): साांवययकी अनमुानों और सांभािनाओं ां का विज्ञान ह  तर्ा यह 

णर्ना का विज्ञान ह ज साांवययकी को सही अर्थ में माध्यों का विज्ञान कहा जाता ह ज   

2. विाात्मक  सांडख््की (Descriptive Statistics): िर्ाथत्मक  साांवययकी सांकवलत 

तथ यों का वििरर्ात् मक स ूना प्रदान करना होता ह ज केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप, वििरर्ात् मक  

या िर्ाथत्मक  साांवययकी के उदाहरर् हैंज  

3. केन्री्  ्रसवृडि का माप ( Measures of Central Tendency): एक समांक श्रेर्ी 

की केन्द्रीय  प्रिवृत्त का आर्य उस समांक श्रेर्ी के अवधकाांर् मू्  यों की वकसी एक मू्  य 

के आस-पास केवन्द्रत होने की प्र िवृत्त से ह , वजसे मापा जा सके और कस प्रिवृत्त के माप को 

माध्य  भी कहते हैं ज 

4. म् ् का (Median): मध् यका समांक श्रेर्ी का िह  र मू्  य ह  जो समहू को दो बराबर 

भाणों में विभावजत करता ह ज  

5. चिुिाक (Quartiles):  ार भाणों में बॉटने िाला मू्  य  तुर्थक (Quartiles)ज  

6. पंचमक (Quintiles): पॉ  भाणों में बॉटने िाला मू्  य पां मक (Quintiles)ज  

7. अष् लमक (Octiles): आठ भाणों िाले मू्  य अष् ठमक (Octiles)ज  

8. दशमक (Deciles): दस भाणों िाले मू्  य दर्मक (Deciles)ज 

9. शिमक (Percentiles): सौ बराबर भाणों में बॉटने िाले मू्  य र्तमक (Percentiles)ज 

10. बहुलक (Mode): बहुलक वकसी आिवृत्त वितरर् का िह मू्  य ह  वजसके  ारों ओं र मदों 

के केवन्द्रत होने की प्रिवृत्त बहुत अवधक होती ह ज  
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1.20  अभ्यास प्रश्नों के उिि 
1. समान्द् तर माध्य     

2. 2. र्नू्द् य    

3. 3. 46   

4.  4.  वििरर्ात् मक  या िर्ाथत्मक    

5. 5. माध ् यों   

6.  6. समवमत    

7. 7. बहुलक    

8. 8. र्तमक (Percentiles)   

9.  9. मध् यका     

10. 10.  तरु्थक (Quartiles)   
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1.22 त्तनबांधात्मक प्रश्न 
1. साांवययकी का अर्थ बताकए तर्ा िर्थनात्मक साांवययकी के महत्त्ि   का िर्थन कीवजए ज 

2. केन्द्रीय प्रिवृत्त के मापकों विवभन्द् न मापकों की तलुना कीवजए ज  

3. केन्द्रीय प्रिवृत्त के मापकों के महत्त्ि   का िर्थन कीवजए ज 

4. वनम नवलवखत समांकों से समान्द्तर माध्य, मध्यका, ि  बहुलक का मू्  य ज्ञात कीवजए:- 

(उत्तर : समान्द्तर माध्य =67.5,   मध्यका = 69.32,   बहुलक = 72.96) 

 

िणथ 
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इकाई 2 - त्तवचरणशीलता के मापक  
(Measures of Variability) 
 

2.1 प्रस्तािना 

2.2 उद्दशे्य 

2.3 वि रर्र्ीलता अर्िा अपवकरर् का अर्थ  

2.4 अपवकरर् की मापें 

2.5 अपवकरर् के उद्दशे् य एिां महत्त्ि   

2.6 अपवकरर् के विवभन्द् न माप 

2.7 विस् तार 

2.8 अन्द् तर  तरु्थक विस् तार 

2.9 र्तमक विस् तार 

2.10  तरु्थक वि लन या अ थ् अन ्तर- तरु्थक विस् तार 

2.11 माध्य  वि लन या प्रर्म घात का अपवकरर् 

2.12 प्रमाप वि लन 

2.13 अपवकरर् के विवभन्द् न मापों के मध् य सांबांध 

2.14 मानक त्रवुट 

2.15 साराांर् 

2.16 र्ब्दािली 

2.17 अभ्यास प्रश्नों के उत्तर 

2.18 सांदभथ ग्रन्द्र् स ूी/ पाठ्य सामग्री  

2.19 वनबांधात्मक प्रश्न 

 

2.1 प्रस्तावना   
कससे पहले आपने केन्द्रीय  प्रिवृत्त के बारे में यह जाना वक माध्य  एक श्रेर्ी का प्रवतवनवध मू्  य होता 

ह ज यह मू्  य उस श्रेर्ी की माध्य  वस्र्वत या सामान्द् य वस्र्वत का परर ायक मात्र होता ह ज माध्य  

मू्  य के आधार पर समांक श्रेर्ी की बनािट, सांर ना, पद मू्  यों का माध्य  मू्  य के सांदभथ में 

विखराि या ी लाि आवद के सांदभथ में जानकारी करना सांभि नहीं ह ज अत: केन्द्रीय  प्रिवृत्त के मापों 
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के आधार पर साांवययकीय तथयों का विश् लेषर् ि वनष् कषथ प्राय: अर्ु्  ि ्रमामक होता ह ज 

साांवययकीय विश् लेषर् की र्ु् ता के वलए वि रर्र्ीलता के मापक को सम ना अत् यांत आिश् यक 

ह ज प्रस्ततु ककाई में आप वि रर्र्ीलता के मापकों,  तरु्ाांक, र्ताांक तर्ा प्रमखु साांवययवकयों के 

प्रमाप त्रवुटयों का अध्ययन करेंणेंज   

  2.2 उद्दशे्य 
कस ककाई के अध् ययनोपराांत आप- 

1. वि रर्र्ीलता अर्िा अपवकरर् का अर्थ बता पायेंणेंज 

2. वि रर्र्ीलता के महत्त्ि   का िर्थन कर सकें णेंज 

3. वि रर्र्ीलता की प्रकृवत को बता पायेंणेंज 

4. वि रर्र्ीलता के सांप्रत् यय की व् याय या कर सकें णेंज 

5. वि रर्र्ीलता के विवभन्द् न मापकों का पररकलन कर सकें णेंज 

6.  तरु्ाांक मापक का पररकलन कर सकें णेंज 

7. र्ताांक मापक का पररकलन कर सकें णेंज 

8. प्रमखु साांवययवकयों के प्रमाप त्रवुटयों का पररकलन कर सकें णेंज 

9. वि रर्र्ीलता के विवभन्द् न मापकों की तलुना कर सकें णेंज  

 

2.3 त्तव िणर्ीलता अर्वा अपत्तकिण का अर्थ (Meaning of 
Variability or Dispersion)  
वि रर्र्ीलता अर्िा अपवकरर् का अर्थ ी लाि, विखराि या प्रसार ह ज अपवकरर् वकसी श्रेर्ी के 

पद-मलू ् यों के विखराि या वि रर् की सीमा बताता ह ज वजस सीमा तक व् यवक्तणत पद मू्  यों में 

वभन्द् नता होती ह , उसके माप को अपवकरर् कहते हैंज ब्रुस स तर्ा वडक के मतानुसार ''एक केन्द्रीय  

मू्  य के दोनों ओं र पाये जाने िाले  र मू्  यों के वि लन या प्रसार की सीमा ही अपवकरर् ह ज'' 

अपवकरर् (Dispersion) को विखराि (Scatter), प्रसार (Spread) तर्ा वि रर् (Variation) 

आवद नामों से जाना जाता ह ज  

2.4 अपत्तकिण की मापें (Measures of Dispersion) 
अपवकरर् को वनम न प्रकार से मापा जा सकता ह :-  
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1. डनरपेि माप (Absolute Measures) :- यह माप अपवकरर् को बतलाता ह  और उसी 

ककाई में बताया जाता ह , वजसमें मलू समांक व् यस त वकए णए हैं, ज से- रूपये, मीटर, लीटर 

कत् यावदज वनरपेक्ष माप दो श्रेवर्यों की तलुना करने हते ुप्रयोण नहीं वकया जा सकताज 

2. सापेि माप (Relative Measures):- सापेक्ष अपवकरर् कुल अपवकरर् का वकसी प्रमाप 

मू्  य से विभाजन करने से प्रा  त होता ह  और अनपुात या प्रवतर्त के रूप में व् यस त वकया जाता 

हजे दो यो दो से अवधक श्रेवर्यों की तलुना करने हते ुसापेक्ष माप का ही प्रयोण वकया जाता ह ज  

 

 

2.5 अपत्तकिण के उद्दशे् य एवां महत्त्व   (Objectives and importance 
of Dispersion) 
अपवकरर् के विवभन्द् न माप के वनम नवलवखत उद्दशे् य एिां महत्त्ि   हैं –  

i. सांमक श्रेर्ी के माध्य  से विवभन्द् न पद-मू्  यों की औसत दरूी ज्ञात करनाज 

ii. समांक श्रेर्ी की बनािट के बारे में जानकारी प्रदान करना अर्ाथत ्यह ज्ञात करना वक माध्य  

के दोंनों ओं र पद-मलू ् यों का विखराि या ी लाि क सा ह ज  

iii. समांक- श्रेर्ी के विवभन्द् न पद-मू्  यों का सीमा विस् तार ज्ञात करनाज 

iv. दो या दो से अवधक समांक श्रेवर्यों में पायी जाने िाली असमानताओं ां या बनािट में अन्द् तर 

का तलुनात् मक अध् ययन करना तर्ा यह वनवश्चत करना वक वकस समांक श्रेर्ी में वि रर् की 

मात्रा अवधक ह ज  

v. यह जाँ  ना वक माध्य  द्वारा समांक श्रेर्ी का वकस सीमा तक प्रवतवनवधत् ि होता ह ज कस 

प्रकार अपवकरर् की मापें माध् यों की अनपुरूक होती हैंज  

 

 

2.6 अपत्तकिण के त्तवत्तभन् न माप (Different Measures of 
Dispersion): 

अपवकरर् ज्ञात करने की विवभन्द् न रीवतयॉ वनम न  ाटथ में प्रस् ततु ह :-  

 

सीमा रीडि्ॉ 

(Methods of Limits) 

डवचलन मा््  रीडि्ॉ 

(Methods of Average Deviation) 



मापन एवं मूल्ांकन    Measurement & Evaluation           MAED 607 Semester III 

उत्तराखण्ड मकु्त विश्वविद्यालय                                                                  44 

 

1. विस् तार (Range) 

2. अन्द् तर- तुर्थक विस् तार (Inter-Quartile Range) 

3. र्तमक विस् तार (Percentile Range) 

4.  तुर्थक वि लन (Quartile Deviation) 

1. माध्य  वि लन (Mean Deviation) 

2. प्रमाप वि लन (Standard Deviation) 

 

2.7 त्तवस् ताि (Range)  
वकसी समांक श्रेर्ी में सबसे अवधक मू्  य (H) और सबसे ूोटे मू्  य या न्द् यनूतम मू्  य (L) के 

अन्द् तर को विस् तार कहते हैंज यह अन्द् तर यवद कम ह  तो श्रेर्ी वनयवमत या वस्र्र कहलायेणीज कसके 

विपरीत यवद यह अन्द् तर अवधक ह  तो श्रेर्ी अवनयवमत कहलाती ह ज यह अपवकरर् ज्ञात करने की 

सबसे सरल परन्द् त ुअि ज्ञावनक रीवत ह ज  

डव् िार की परिरगिना:- अवधकतम और न्द् यनूतम मू्  यों का अन्द् तर विस् तार कहलाता ह ज विस् तार 

ज्ञात करते समय आिवृत्तयों पर ध् यान नहीं वदया जाता ह ज विस् तार की पररणर्ना केिल मू्  यों (मापों 

या आकारों) के अन्द् तर के आधार पर ही की जाती हैंज  

 विस् तार =  अवधकतम मू्  य - न्द् यनूतम मू्  य   

 Range  =  Highest Value (H)- Lowest Value (L) 

 

डव् िार गुिांक (Coefficient of Range):- विस् तार का माप वनरपेक्ष होता ह ज कसवलए कसकी 

तलुना अन्द् य श्रेवर्यों से ठीक प्रकार नहीं की जा सकतीज कसे तलुनीय बनाने हते ुयह आिश् यक ह  वक 

कसे सापेक्ष रूप में व् यस त वकया जायज कसके वलए विस् तार णरु्ाांक ज्ञात वकया जाता ह , वजसका सतू्र 

वनम न ह :-  

विस् तार णरु्ाांक (Coefficient of Range) = 
LH

LH




  

उदाहरि 01:- वनम नवलवखत सांय याओं ां के समहूों में विस् तार (Range) की णर्ना कर उनकी तलुना 

कीवजएज 

 

 A = 7, 8, 2, 3, 4, 5 
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 B = 6, 8, 10, 12, 5, 8  

 C = 9, 10, 12, 13, 15, 20  

हल: विस् तार (Range) = अवधकतम मू्  य (H) – न्द् यनूतम मू्  य (L)  

 A = 8 – 2 = 6 

 B = 12 – 5  = 7  

 C = 20 – 9 = 11 

A, B और C सांय याओं ां के तीन समहूों की तुलना हतेु विस् तार णरु्ाांक (Coefficient of 

Range) की पररणर्ना करनी होणी, जो वनम नित ्ह :- 

    विस् तार णरु्ाांक (Coefficient of Range) = 
LH

LH




  

 A =  6.0
10

6

28

28





 

 B =   41.0
17

7

512

512





 

 C =  37.0
29

11

920

920





 

अत: विस् तार णरु्ाांक A का  0.60, B का 0.41 तर्ा C का 0.37 ह ज स् पष् ट ह  A में वि रर्र्ीलता 

सिाथवधक ह , जबवक C में न्द् यनूतम ह ज 

डव् िार के गुि (Merits of Range):-  

 कसकी णर्ना सरल ह ज 

 यह उन सीमाओं ां को स् पष् ट कर दतेा ह , वजनके मध् य पदों के मू्  य में वबखराि ह , अत: 

यह वि लन का एक विस् ततृ व त्र दर्ाथता ह ज  

 विस् तार की णर्ना के वलए आिवृत्तयों की आिश् यकता नहीं होती, केिल मू्  यों पर ही 

ध् यान वदया जाता ह ज अत: आिवृत्तयों से प्रभावित नहीं होता ह ज  

डव् िार के दोष (Demerits of Range):- 
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 विस् तार एक अि ज्ञावनक माप ह , स योंवक कसमें माध् यों की उपेक्षा की जाती ह ज 

 विस् तार अपवकरर् का एक अवनवश्चत माप ह ज 

 विस् तार में श्रेर्ी के सभी मू्  यों पर ध् यान नहीं वदया जाता अत: कसे सभी मू्  यों का 

प्रवतवनवध मू्  य नहीं कहा जा सकताज  

 

2.8 अन् ति  तुर्थक त्तवस् ताि (Inter Quartile Range) 
वकसी भी श्रेर्ी के ततृीय  तरु्थक (Q3) तर्ा प्रर्म  तरु्थक (Q1) के अन्द् तर को अन्द् तर  तरु्थक 

विस् तार कहते हैंज यह माप आांवर्क रूप से विस् तार (Range) के समान ही ह ज कस माप के अन्द् तणथत 

मध् य की 50% मदों के मू्  यों को ही ध् यान में रखा जाता ह ज कसकी णर्ना करते समय आिवृत्तयों को 

भी महत्त्ि   वदया जाता ह , जबवक विस् तार में आिवृत्तयों को ध् यान में नहीं रखते हैंज अन्द् तर- तरु्थक 

विस् तार अपवकरर् का माप होने के सार्-सार् वस्र्वत का भी मापक ह ज कसकी पररणर्ना विवध 

वनम नित ्ह :-  

i. सिथप्रर्म समांक श्रेर्ी के प्रर्म एिां ततृीय  तरु्थक ज्ञात वकये जायेंणेंज  

ii. तत् पश्  ात ्कसे ज्ञात करने हते ुवनम न सतू्र का प्रयोण करेंणें:-  

  अन्द् तर  तरु्थक विस् तार (Inter -Quartile Range,IQR) = Q3- Q1  

उदाहरि 02:- एक परीक्षा में 40 परीक्षावर्थयों द्वारा प्रा  त प्रा  ताांकों का अन्द् तर- तरु्थक विस् तार ज्ञात 

कीवजएज  

Find out Inter-Quartile Range from the following data regarding marks 

obtained by 40 students in an examination. 

Marks   1-10 11-20 21-30 31-40 41-50 Total 

No. of Examinees 5 8 12 9 6 40 

 

हल:- सिथप्रर्म श्रेर्ी के विवभन्द् न िणों की िास् तविक सीमा  ज्ञात कर वनम न प्रकार वलखा जाएणा:-  

Marks 

(X) 

No. of Examinees 

(f) 

सचं्ी बारबारिा 

Cumulative frequency 
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(cf) 

0.5-10.5 5 5 

10.5- 20.5 6 13 

20.5- 30.5 12 25 

30.5- 40.5 9 34 

40.5 – 50.5 6 40 

 

Q1 = N/4 िॉ पद 
4

40
= 10 िॉ पद यह िणथ अन्द् तराल 

(10.5- 20.5) के मध् य आता ह जसतू्र में सभी मानों को 

रखने पर  

  Q1 = )( 11 cq
f

i
L   

 

     = )510(
8

10
5.10   

   = 10.5+6.25 or 16.75 अांक  

     
4

3
3

NQ  िॉ पद या  

     
4

403x
 30 िॉ पद  

यह िणथ अन्द् तराल (30.5-40-5) के मध् य आता ह ज  

)( 313 cq
f

i
LQ   

)2530(
9

10
5.30   

= 30.5 +5.56 or 36.06 अांक  

 

अन्द् तर  तरु्थक विस् तार (IQR) = 36.06-16.75 अर्िा 19.31 अांक  

अन् िर चिुिाक डव् िार (IQR) का गुि (Merits of IQR):   

i. विस् तार की भॉवत कसकी णर्ना सरल ह ज    

ii. कसमें  रम मू्  यों का कोई प्रभाि नहीं पडता ह ज  

 

अन् िर चिुिाक डव् िार (IQR) दोष(Demerits of IQR):   

i. कस ेप्रवतवनवध माप नहीं कहा जा सकता स योंवक यह माप श्ररे्ी के मध् य के 50 प्रवतर्त मू्  यों 

पर आधाररत होता ह ज  

ii. यह माप बनािट श्रेर्ी की बनािट को स् पष् ट नहीं करता ह ज   

iii. कस माप का बीजणवर्तीय वििे न सांभि नहीं ह ज  

iv. अत: अन्द् तर- तरु्थक विस् तार अपवकरर् का सांतोषजनक माप नहीं ह ज 
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2.9 र्तमक त्तवस् ताि (Percentile Range) 
यह आांवर्क विस् तार का ही अन्द् य माप ह ज कसका उपयोण र् क्षवर्क ि मनोि ज्ञावनक मापों में अवधक 

होता ह ज र्तमक विस् तार P90 ि P10 का अन्द् तर होता ह ज यह माप श्रेर्ी के 80% मू्  यों पर आधाररत 

होता ह ज अत: यवद मध् य का 80% मू् य ज्ञात हो तो भी र्तमक विस् तार ज्ञात वकया जा सकता ह ज 

कसे ज्ञात करने हते ुहम वनम न सतू्र का प्रयोण करेंणें:-  

P.R. = P90 - P10 (P.R. = Percentile Range, र्तमक विस् तार) कस माप को दर्मक 

विस् तार   (D9 - D1) भी कहा जा सकता ह , स योंवक P90 तर्ा P10 रियमर्: D9 तर्ा D1 ही होते हैंज 

अत: D.R. = D9 - D1 (D.R. = Decile Range =  दर्मक विस् तार)  

D9 = निम दर्मक (9
th
  Decile) तर्ा D1 = प्रर्म दर्मक (1

st
 Decile)  

उदाहरि 03:- उदाहरर् सांय या 02 म ेप्रस् ततु समांकों से र्तमक विस् तार (Percentile Range) की 

णर्ना कीवजएज  

हल:-  

P10 = 
100

10N or 
100

4010x  

 

= 4
th
 पद यह सां यी बारांबारता 5 िाले िणथ 

अन्द् तराल (0.5-10.5) के मध् य आता ह ज  

)( 10110 cP
f

i
LP   

)04(
5

10
5.0   

= 0.5+8 अर्िा 8.5 अांक  

P.R. = P90- P10  = 43.83 - 8.5 

              = 35.33 अांक  

     
100

90
90

NP   या  
100

4090x  

 

    = 36 िॉ पद 1 यह 40 सां यी 

      बारांबारता िाले िणथ अन्द् तराल (40.5- 

      50.5) के मध् य आता ह ज  

      )( 90190 cP
f

i
LP    

      )3536(
6

10
5.40   

      = 40.5 + 3.33  

      = 43.83 अांक  

 

शिमक डव् िार के गुि (Merits of PR):-  
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1. यह रीवत विस् तार एिां अन्द् तर- तरु्थक विस् तार से श्रेष् ठ मानी जाती ह , स योंवक यह माप श्रेर्ी के 

80% मू्  यों पर आधाररत होता ह ज 

2. कसे अवधक सरलता से सम ा जा सकता ह ज  

शिमक डव् िार के दोष (Demerits of PR):- 

1. एक भी मद के सवममवलत करने ि हटाने से र्तमक विस् तार प्रभावित होता ह ज 

2. कसके अवतररस त कससे श्रेर्ी की बनािट के बारे में कोई जानकारी नहीं वमलती ह  और न ही 

कसका बीजणवर्तीय विि ेन सांभि ह ज  

 

2.10  तुर्थक त्तव लन या अ थ् अन् ति- तुर्थक त्तवस् ताि (Quartile 
Deviation or Semi Inter-Quartile Range) : 
 तरु्थक वि लन श्रेर्ी के  तरु्थक मू्  यों पर आधाररत अपवकरर् का एक माप ह ज यह श्रेर्ी के 

ततृीय ि प्रर्म  तरु्थक के अन्द् तर का आधा होता ह ज कसवलए कसे अ थ् अन्द् तर- तरु्थक विस् तार भी 

कहते ह ज यवद कोई श्रेर्ी वनयवमत अर्िा स मवमतीय हो तो मध् यक (M) , ततृीय  तरु्थक (Q3) तर्ा 

प्रर्म  तरु्थक (Q1) के ठीक बी  होणाज कसके वलए वनम न सतू्र का प्रयोण वकया जाता ह ज  

 

 तरु्थक वि लन (Quartile Deviation or Q.D.) = 
2

13 QQ 
,  Q3 = ततृीय  तरु्थक   

                                                                       Q1 = प्रर्म  तरु्थक 

 चिुिाक डवचलन का गुिांक (Coefficient of Quartile Deviation)  

 Coefficient of Q.D. = 
13

13

13

13 2

2 QQ

QQ

QQ
x

QQ









    

उदाहरि 04 :- वनम न समांकों के आधार पर  तरु्थक वि लन एिां उसका णरु्ाांक ज्ञात कीवजएज     

From the following data find Quartile Deviation and its 

Coefficient 

 

अांक 

(X) 

4 6 8 10 12 14 16 
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बारांबारता 

(f) 

2 4 5 3 2 1 4 

सां यी बारांबारता 

(cf) 

2 6 11 14 16 17 21 

 

   हल:-  

Q1  = 
4

1N
िॉ पद  

    
4

121
  िॉ पद 

    = 5.5 िॉ पद    

    = 6  

4
2

614

2
.. 13 







QQ
DQ  

Q.D. णरु्ाांक 40.0
614

614





  

4

)1(
3




ND
Q िॉ पद  

 

4

)121(3 
  िॉ पद 

 = 16.5 िॉ पद 

 = 17 

 

िणीकृत आांकडों का Q.D. वनकालने के वलए र्तमक या दर्मक विस् तार की तरह ही प्रवरियया 

अपना कर वनम न सतू्र का प्रयोण वकया जाता ह ज  

)( 111 Cq
f

i
LQ                                                             )( 313 Cq

f

i
LQ   

  
2

.. 13 QQ
DQ


  

चिुिााक डवचलन के गुि (Merits of QR):-  

1.  तरु्थक वि लन की णर्ना सरल ह  तर्ा कसे र्ी्रतता से सम ा जा सकता ह , स योंवक 

कसकी णर्ना में जवटल णवर्तीय सतू्रों का प्रयोण नहीं करना पडता ह ज 

2. यह श्रेर्ी के न्द् यनूतम 25% तर्ा अवधकतम 25% मू्  यों को ूोड दतेा ह ज अत: यह 

अपवकरर् के अन्द् य मापों की अपेक्षा  रम मू्  यों द्वारा कम प्रभावित होता ह ज  

3. यद्यवप यह श्रेर्ी की बनािट पर प्रकार् नहीं डालता वीर भी श्रेर्ी के उन 50% मू्  यों का 

विस् तार पररष् कृत रूप से प्रस् ततु करता ह , जो  रम मू्  यों से प्रभावित नहीं होते ह ज  
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चिुिााक डवचलन के दोष ( Demerits of QR):-  

1. यह पदों के वबखराि का प्रदर्थन करने में असमर्थ ह ज 

2. यह  रम मू्  यों को महत्त्ि   नहीं दतेा ह ज 

3. कसके आधार पर बीजणवर्तीय रीवतयों का प्रयोण करके विश् लेषर् करना सांभि नहीं ह ज  

4. वनदर्थन के उछ  ाि नों (Fluctuations) से यह बहुत अवधक प्रभावित होता ह ज 

 कन दोषों को दरू करने के उद्दशे् य से ही माध्य  वि लन और प्रमाप वि लन की णर्ना की जाती ह ज  

 

2.11 मणध्य  त्तव लन या प्रर्म घात का अपत्तकिण (Mean 
Deviation or First Moment of Dispersion) 
 माध्य  वि लन श्रेर्ी के सभी पदों के वि लनों का माध्य  होता ह ज ये वि लन बहुलक, मध् यका 

या समान्द् तर माध्य  वकसी भी एक माध्य  से वलये जा सकते हैंज कसमें बीजणवर्तीय व न्द् हों को 

ूोडकर वदया जाता ह ज कस प्रकार माध्य  वि लन केन्द्रीय  प्र िवृत्त के वकसी भी माप (समान्द् तर माध्य 

, मध् यका या बहुलक आवद) से श्रेर्ी के विवभन्द् न पदों के वनरपेक्ष वि लन का माध्य  ह ज 

बीजणवर्तीय व न्द् ह + और – पर स् र्ान न दकेर सभी वि लनों को धनात् मक माना जाता ह ज कस 

प्रकार प्रा  त वि लनों को जोडकर मदों की कुल सांय याओं ां से भाण दनेे पर जो सांय या प्रा  त होती ह  

उसे माध्य  वि लन कहते ह ज माध्य  वि लन वजतना अवधक होता ह  उस श्रेर्ी में अपवकरर् या 

ी लाि उतना ही अवधक होता ह ज समान्द् तर माध्य  से पररकवलत माध्य  वि लन को प्रर्म घात का 

अपवकरर् (First Moment of Dispersion) भी कहते ह ज माध्य  वि लन की पररणर्ना हतेु 

वनम न पदों को अपनाते हैं:- 

1. माध्य  का  नुािज 

2. बीजणवर्तीय व न्द् हों को ूोडनाज 

3. वि लनों का योण एिां माध्य  की णर्नाज 

 माध्य  वि लन को ग्रीक भाषा δ (Delta Small)  द्वारा व् यस त वकया जाता ह ज यवद माध्य  

वि लन समान्द् तर माध्य  से ज्ञात करना हो तो δ
x,
  मध् यका से ज्ञात करने पर δ

m
  तर्ा  बहुलक से 

ज्ञात करने पर δ
z
 सांकेताक्षरों का प्रयोण करते हैंज सतू्र के रूप में माध्य  वि लन ि उसका णरु्ाांक 

वनम न प्रकार होणा:- 
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आधार  माध्य  वि लन  माध्य  वि लन णरु्ाांक  

समान्द् तर माध्य  से  

N

Xd
X


  Coefficient 

X

X
X


   

मध् यका से  

N

dM

M


  

Coefficient 
M

M
M


   

बहुलक से  

N

d z

z


  

Coefficient 
Z

z
z


   

    यहाँ     δ  (डे् टा) ग्रीक भाषा का अक्षर 'Small Delta' ह   

   δ  = माध्य  वि लन  

   xd  = समान्द् तर माध्य  से वि लन 

   dM  =  मध् यका से वि लन 

   dz =  बहुलक से वि लन 

   N =  पदों की सांय या 

    =  बीजणवर्तीय व न्द् हों को ूोडना   

उदाहरि 05:- वनम न सांय याओं ां का समान्द् तर माध्य  से माध्य  वि लन ि माध्य  वि लन से णरु्ाांक 

ज्ञात कीवजएज 

    2, 3, 6, 8, 11 

हल:- समान्द् तर माध्य  )(X  =  6
5

118632



 

माध्य  वि लन )(
X

  = 61168666362       

                                                        5 
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     =  52034        or   8.2
5

14
  

                                                5 

अत: समान्द् तर माध्य  से माध्य  वि लन 8.2)( 
X

  

माध्य  वि लन णरु्ाांक 46.0
6

8.2


X

X
X


  

मा््  डवचलन के गुि (Merits of MD):-  

i. कसकी णर्ना आसान ह ज 

ii. यह मध् यका, समान्द् तर माध्य  अर्िा बहुलक में से वकसी को भी आधार मानकर वनकाला 

जा सकता ह ज 

iii. यह श्रेर्ी के सभी मू्  यों पर आधाररत ह ज अत: यह श्रेर्ी की आकृवत पर परू्थ प्रकार् 

डालता ह ज 

iv. यह श्रेर्ी के  रम मू्  यों से प्रमाप वि लन की तलुना में कम प्रभावित होता ह ज 

v. माध्य  वि लन द्वारा ही वितरर् के महत्त्ि   को स् पष् ट वकया जा सकता ह ज 

vi. यह वि लन समस् त मू्  यों को उनकी सापेवक्षक महत् ता प्रदान करता ह ज 

vii. यह अपवकरर् का एक वनवश्चत माप ह  तर्ा कसका मू्  य र्ु्  अांर् तक वनकाला जा सकता 

ह ज 

मा््  डवचलन के दोष (Demerits of MD):-  

1. माध्य  वि लन की णर्ना में बीजणवर्तीय व न्द् हों की उपेक्षा करने से कसे र्ु्  नहीं माना 

जाताज 

2. कभी-कभी यह अविश् िसनीय पररर्ाम दतेा ह ज  

3. अलण-अलण माध् यों से अलण-अलण वि लन प्रा  त होन े के कारर् कसमें समानता का 

अभाि पाया जाता ह ज  

  व् यािहाररक रूप में माध्य  वि लन की अपेक्षा प्रमाप वि लन (Standard Deviation) 

अवधक प्र वलत ह ज 
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2.12 प्रमाप त्तव लन (Standard Deviation) 
प्रमाप वि लन के वि ार का प्रवतपादन कालथ वपयसथन ने 1893 ई0 में वकया र्ाज यह अपवकरर् को 

मापने की सबसे अवधक लोकवप्रय और ि ज्ञावनक रीवत ह ज प्रमाप वि लन की णर्ना केिल समान्द् तर 

माध्य  के प्रयोण से ही की जाती ह ज वकसी समांक समहू का प्रमाप वि लन वनकालने हते ुउस समहू 

के समान्द् तर माध्य  से विवभन्द् न पद मू्  यों के वि लन ज्ञात वकये जाते हैंज माध्य  वि लन की भॉवत 

वि लन लेते समय बीजणवर्तीय व न ् हों को ूोडा नहीं जाता ह ज कन वि लनों के िणथ ज्ञात कर वलए 

जाते हैंज प्रा  त िणों के योण में कुल मदों की सांय या का भाण दकेर िणथमलू वनकाल लेते हैंज कस प्रकार 

जो अांक प्रा  त होता ह  उसे प्रमाप वि लन कहते हैंज िणथमलू से पिूथ जो मू्  य आता ह , उसे 

अपवकरर् की वद्वतीय घात या वि रर्ाांक अर्िा प्रसरर् (Variance) कहते हैंज अत: प्रमाप 

वि लन समान्द् तर माध्य  से समांक श्रेर्ी के विवभन्द् न पद मू्  यों के वि लनों के िणों के माध्य  का 

िणथमलू होता ह  ज ( Standard Deviation is the square root of the Arithmetic Mean of 

the squares of all deviations being measured from the Arithmetic mean of the 

observations).  

 प्रमाप वि लन का सांकेताक्षर ग्रीक भाषा का ूोटा अक्षर (Small Sigma)  होता ह ज प्रमाप 

वि लन को मध् यक वि्रमम (Mean Error), मध् यक िणथ वि्रमम (Mean Square Error) या मलू 

मध् यक िणथ वि लन (Root Mean Square Deviation) आवद अनेक नामों से भी सम बोवधत 

वकया जाता ह ज 

 ्रसमाप डवचलन का गुिांक (Coefficient of Standard Deviation) दो श्रेवर्यों की 

तलुना के वलए प्रमाप वि लन का सापेक्ष माप (Relative Measure of Standard Deviation) 

ज्ञात वकया जाता ह  वजसे प्रमाप वि लन णरु्ाांक (Coefficient of Standard Deviation) कहते 

हैंज प्रमाप वि लन में समान्द् तर माध्य  )(X   से भाण दनेे से प्रमाप वि लन का णरु्ाांक प्रा  त हो जाता 

ह ज  

 प्रमाप वि लन का णरु्ाांक (Coefficient of S.D.) = 
Mean

DS
or

..

X


 

्रसमाप डवचलन की परिरगिना (Calculation of Standard Deviation):-  

i. खवण्डत श्रेर्ी में प्रमाप वि लन की णर्ना (Calculation of S.D. in Discrete 

Series)  

a. प्रत् यक्ष विवध (Direct Method) 
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    = 
N

fd 2
 

b. लघ ुरीवत (Short-cut Method) =   
22








 




N

fdx

N

xfd
 

उदाहरि 06:- वनम न समांकों से प्रमाप वि लन की पररणर्ना कीवजएज  

अांक (X) 1 2 3 4 5 6 7 Total 

बाांरबारता(f) 1 5 11 15 13 4 1 50 

हल:- प्रत् यक्ष विवध से प्रमाप वि लन की पररणर्ना  

अंक 

X  

बांरबारिा 

(f) 

4 से डवचलन 

D 

डवचलन का वगा 

d
2
 

डवचलन का वगा व 

बारंबारिा का गुिन 

fd
2
 

अंक व 

बारंबारिा का 

गुिन 

fx 

1 1 -3 9 9 1 

2 5 -2 4 20 10 

3 11 -1 1 11 33 

4 15 0 0 0 60 

5 13 1 1 13 65 

6 4 2 4 16 24 

7 1 3 9 9 7 

Total 50  28 78 200 

4
50

200





N

fx
X  

σ = 
N

fd 2
 or 25.150.1

50

78
  अत: SD=1.25 

 

 

 

लघु रीडि (Short-cut Method) से ्रसमाप डवचलन की परिरगिना : 
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 X F dx(A=3) fdx fdx X dx (fdx
2
) 

1 1 -2 -2 4 

2 5 -1 -5 5 

3 11 0 0 0 

4 15 +1 15 15 

5 13 +2 26 52 

6 4 +3 12 36 

7 1 +4 4 16 

Total 50  50 120 

 

22








 





N

fdx

N

xfd
  

  
2

50

50

50

120








  

  2)1(56.2   

  156.2   

  = 1.25 

सतत श्रेर्ी में (Continuous Series) में प्रमाप वि लन  

(A) प्रत् यक्ष रीवत 
N

fd 2
  

(B) लघ ुरीवत 
22








 





N

fdx

N

xfd
  

उदाहरि 07:- वनम न समांकों से प्रमाप वि लन तर्ा उनके णरु्ाांक की पररणर्ना कीवजएज  

कुल अांकों में प्रा  ताांक:- 0-2     2-4   4-6       6-8    8-10 Total  
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ूात्रों की सांय या:-     2       5    15         7      1   30  

Marks 

 

No. of 

Students 

M.V. 

 

Deviation 

from X = 

S 

Square of 

Deviations 

Product of 

f x d

2

 

frequency 

X Value 

Square of 

M.V. 

Product of 

f and X

2

 

X f X d d
2

 fd
2

 fX X
2

 fx
2
 

0-2 

2-4 

4-6 

6-8 

8-10 

2 

5 

15 

7 

1 

1 

3 

5 

7 

9 

-4 

-2 

0 

2 

4 

16 

4 

0 

4 

16 

32 

20 

0 

28 

16 

2 

15 

75 

49 

9 

1 

9 

25 

49 

81 

2 

45 

375 

343 

81 

Total 30 - - 40 96 150 165 846 

   

  79.1
30

96
;5

30

150 2








N

fd
Marks

N

fx
X   

 

 Coefficient of 36.0
5

79.1
or

X



  

लघु रीडि से ्रसमाप डवचलन का परिरकलन  

X M.V. 

(X) 

No. of 

f 

Dx 

A=7 

f d x fdx Xdx X
2
 fX

2
 

0-2 

2-4 

4-6 

6-8 

8-10 

1 

3 

5 

7 

9 

2 

5 

15 

7 

1 

-6 

-4 

-2 

0 

2 

-12 

-20 

-30 

0 

2 

72 

80 

60 

0 

4 

1 

9 

25 

49 

81 

2 

45 

375 

343 

81 

Total - 30 -10 -60 216 165 846 

 

527
30

60
7 







N

fdx
AX Marks  
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22

N

fdx

N

xfd
     

2

30

60

30

216







 
  

 

2)2(20.7   = 2.3  = 1.79 Marks 

    

डवचरि गुिांक (Coefficient of Variation):- दो या दो से अवधक श्रेवर्यों में अपवकरर् की 

मात्रा की तुलना करने के वलए वि रर्-णरु्ाांक का प्रयोण वकया जाता ह ज वि रर्-णरु्ाांक ज्ञात करने 

हते ुप्रमाप वि लन के णरु्ाांक को 100 से णरु्ा कर दतेे हैं तो वि रर् णरु्ाांक कहलाता ह ज  

वि रर् णरु्ाांक (Coefficient of Variation) =  100X
X


  

वि रर् णरु्ाांक एक सापेक्ष माप ह ज कसका प्रवतपादन कालथ वपयसथन ने 1895 में वकया र्ाज अत: कसे 

कालथ वपयसथन का वि रर् णरु्ाांक भी कहते हैंज कालथ वपयसथन के अनसुार ''वि रर् णरु्ाांक माध्य  में 

होने िाला प्रवतर्त वि रर् ह , जबवक प्रमाप वि लन को माध्य  में होने िाला सम परू्थ वि रर् माना 

जाता ह ज'' कसका प्रयोण दो समहूों की अवस्र्रता (Variability), सजातीयता  (Homogeneity), 

वस्र्रता  (Stability) तर्ा सांणवत  (Consistency) की तलुना के वलए वकया जाता ह ज वजस श्रेर्ी 

में वि रर् णरु्ाांक कम होता ह  िह श्रेर्ी उस श्रेर्ी से अवधक वस्र्र (सांणत) होती ह , वजसमें वि रर् 

णरु्ाांक अवधक होता ह ज  

 

्रसमाप डवचलन की गडििी् डवशेषिाए ँ   (Mathematical Properties of Standard 

Deviation):-  

1. एक से अवधक श्रेवर्यों के आधार पर विवभन्द् न प्रमाप वि लनों से सम परू्थ श्रेवर्यों का 

सामवूहक प्रमाप वि लन वनकाला जा सकता ह ज 

2. यवद दो श्रेवर्यों के मदों की सांय या ि समान्द् तर माध्य  समान हों तो सम परू्थ श्रेर्ी का प्रमाप 

वि लन वनम न सतू्र द्वारा ज्ञात वकया जा सकता ह :- 
2

2

2

2

1
12
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3. रियमानसुार प्राकृवतक सांय याओं ां का प्रमाप वि लन ज्ञात करने हते ु वनम न सतू्र का प्रयोण 

वकया जा सकता ह :-  )1(
12

1 2  N     

4. प्रमाप वि लन का सामान्द् य िरिय (Normal Crave) के क्षेत्रील से एक विवर्ष् ट सांबांध 

होता ह ज  

     X  68.26% 

      2X   95.44% 

      3X   99.76% 

्रसमाप डवचलन के गुि (Merits of Standard Deviation):-  

1. प्रमाप वि लन श्रेर्ी के समस् त पदों पर आधाररत होता ह ज 

2. प्रमाप वि लन की स् पष् ट एिां वनवश्चत माप ह ज 

3. प्रमाप वि लन की णर्ना के वलए वि लनों के िणथ बनाये जाते ह  ीलस् िरूप सभी पद 

धनात् मक हो जाते हैंज अत: कसका अवग्रम विि ेन भी वकया जा सकता ह ज 

4. प्रमाप वि लन पर आकवस्मक पररितथनों का सबसे कम प्रमाप पडता ह ज 

5. विवभन्द् न श्रेवर्यों के वि रर्र्ीलता की तुलना करने, मापों की अर्थपरू्थता की जाँ   करने, 

वितरर् की सीमा  वनधाथररत करने आवद में प्रमाप वि लन, अपवकरर् का सिथश्रेष् ठ माप 

माना जाता ह ज 

6. वनिथ न की सवुिधा के कारर् श्रेर्ी की आकृवत को सम ना सरल होता ह ज  

्रसमाप डवचलन के दोष (Demerits) :-  

1. प्रमाप वि लन की पररणर्ना वरियया अपेक्षाकृत कवठन ि जवटल ह ज 

2. प्रमाप वि लन पर  रम पदों का अवधक प्रभाि पडता ह ज  

2.13 अपत्तकिण के त्तवत्तभन् न मापों के मध् य सांबांध (Relationship 
among different measures of Dispersion) 
 यवद आिवृत बांटन समवमत अर्िा कुू असमवमत हो तो अपवकरर् के विवभन्द् न मापों में सांबांध 

वनम नित ्पाया जाता ह :- 
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1. Range = 4 to 6 times of  .).( DS   

2. Q.D.  = 
3

2
 of  .).( DS  or .).( DS

2

3
  of Q.D. 

3. Q.D.  = 
6

5
 of 

5

6
.).( DM  of Q.D. 

4.   (M.D.) = 
5

4
 of  .).( DS  or .).( DS

4

5
  of   (M.D.) 

5. 6 .).( DS = 9 Q. D. = 7.5   (M.D.) 

6. P.E. (Probable Error) = .6745 or 
3

2
 of .).( DS  

 

2.14 मानक त्रतु्ति (Standard Error) 
 न्द् यादर्थ साांवययकी (Sample Statistics) के मानक वि लन (Standard Deviation) को उस 

साांवययकी का मानक त्रवुट (Standard Error) कहा जाता ह ज वकसी भी न्द् यादर्थ साांवययकी का 

प्रयोण उस जनसांय या की विर्षेता (Population parameter) को आांकलन करन े में होता ह ज 

न्द् यादर्थ माध्य  (Sample Mean) वितरर् के प्रमाप वि लन को 'माध्य  की मानक त्रवुट 

(Standard Error of Mean)' की सांज्ञा दी जाती ह ज ठीक उसी तरह न्द् यादर्थ अनपुात वितरर् 

(Distribution of Sample Proportions) के प्रमाप को उस 'अनपुात की मानक त्रवुट' 

(Standard Error of the Proportion) की सांज्ञा दी जाती ह ज ज सा वक हम जानते ह  वक प्रमाप 

वि लन वकसी भी एक न्द् यादर्थ के माध्य  से अांकों के ी लाि को दर्ाथता ह ज जबवक मानक त्रवुट 

वकसी भी समांक श्रेर्ी के माध्य  से उस श्रेर्ी के अांकों के औसत वि रर् या अपवकरर् को दर्ाथता 

ह ज वकसी भी न्द् यादर्थ वितरर् के विवभन्द् न माध् यों के माध्य  से विवभन्द् न मानों के औसत वि रर् या 

अपवकरर् को कांवणत करता ह ज  

   दसूरे र्ब्दों में,  प्रवतदर्थ द्वारा प्रा  त वकसी साांवययकीय मान की र्ु् ता तर्ा सार्थकता ज्ञात करने 

के वलए वजस साांवयकीय विवध का प्रयोण वकया जाता ह  उसे उस साांवययकी की 'प्रामावर्क त्रवुट' 

(Standard Error) या SE कहते ह ज कस सतू्र द्वारा हम कन सीमाओं ां का पता सरलतापूिथक लणा 

सकते ह , वजनके अन्द् तणथत िास् तविक साांवययकीय मान (मध् यमान, मावध्यका, बहुलक,  तरु्थक 

वि लन, प्रमाप वि लन, सहसांबांध कत् यावद) होता ह ज बडे प्रवतदर्थ तर्ा ूोटे प्रवतदर्थ की प्रामावर्क 

त्रवुट ज्ञात करने के सतू्र अलण-अलण होते ह ज 

प्रामावर्क त्रवुट को सरल र्ब्दों में कस प्रकार सम ा जा सकता ह ज वनदर्थन (प्रवतदर्थ) बांटन 

(Sampling distribution) के प्रमाप वि लन को प्रामावर्क त्रवुट (Standard Error) कहते हैंज 
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अत: समान्द् तर माध्य  के वनदर्थन बांटन के प्रमाप वि लन (SD) को समान्द् तर माध्य  का प्रामावर्क 

त्रवुट )( x
 
कहेंणेंज वकसी भी प्रवतदर्थन का प्रमाप त्रवुट या प्रामावर्क त्रवुट (SE) उस प्रवतदर्थन के 

वनदर्थन बांटन का प्रमाप वि लन होता ह ज प्रमाप वि लन के वनदर्थन बांटन (Sampling 

distribution) का प्रमाप वि लन, प्रमाप वि लन अनपुातों का प्रमाप त्रवुट (CP) कहलाता ह ज  

 न्द् यादर्थ (Sample) के सांदभथ में, मानक त्रुवट (Standard Error), न्द् यादर्थ त्रवुट (Sampling 

Error) से णहरे रूप से सांबांवधत ह ज न्द् यादर्थ साांवययकी (Sample Statistics) एक आकलन ह ज कस 

आकलन की र्ु् ता, सांणतता और सिथश्रेष् ठता के बारे में न्द् यादर्थ त्रवुट की मात्रा से आकवलत की 

जाती ह ज न्द् यादर्थ में प्रमाप वि लन की मात्रा वजतनी अवधक होती ह , मानक त्रवुट की मात्रा उतनी ही 

बतीती जाती ह ज मानक त्रवुट और न्द् यादर्थ त्रवुट के मध् य प्रत् यक्ष सांबांध ह ज अत: वकसी भी साांवययकी 

मान की र्ु् ता स ूकाांक ज्ञात करने से पहले उस साांवययकी की मानक त्रवुट की जानकारी होनी 

 ावहए तावक न्द् यादर्थ साांवययकी (Sample Statistics) से समग्र साांवययकी (Population 

Parameter) का सही-सही आकां लन वकया जा सकेज िास् ति में मानक त्रवुट वकसी भी साांवययकी के 

सार्थकता स् तर को प्रदवर्थत करता ह  तर्ा सार् ही उसके ि धता ि विश् िसनीयता के बारे में भी 

बतलाता ह ज यहाँ  पर कुू महत्त्ि  परू्थ साांवययकीयों के मानक त्रवुट का सतू्र बतलाया जा रहा ह  

तावक उन साांवययकीय मानों का प्रयोण उछ   सार्थकता स् तर पर वकया जा सकेज  

1. समान्द् तर माध्य  की मानक त्रवुट (Standard Error of Arithmetic Mean, SEM) 

 a. जब न्द् यादर्थ का आकार बडा हो 
n

X


        = S.D. of Population 

   n = Sample Size (न्द् यादर्थ आकार) 

   MX
SE  

 b. जब न्द् यादर्थ का आकार 30 या उससे ूोटा हो  

   
N

S
SM   जहाँ    

1

2






N

x
S        

      N  न्द् यादर्थ आकार  

2. मध् यका की मानक त्रवुट (Standard Error of Median) 

  
N

Q
or

N
MdnMdn

858.1253.1
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    = S.D.  

  Q = Quartile Deviation 

3. प्रमाप वि लन की मानक त्रवुट (Standard Error of S.D.):- 

    समग्र का प्रमाप वि लन ि न्द् यादर्थ का प्रमाप वि लन के मध् य वि लन की मात्रा 

प्रमाप वि लन का मानक त्रवुट कहलाता ह ज  

 
ZNN

SE


 
716.

 

 ( SE  का मान हमरे्ा SEM के मान से कम होता ह ) 

 

4.  तरु्थक वि लन का मानक त्रवुट (Standard Error of Q.D.):- 

   
N

Q




786.
  या  

N

Q
Q

17.1
  

5. प्रवतर्त की मानक त्रवुट (Standard Error of Percentage):-  

   
N

PQ
%   P = वकसी व् यिहार के घवटत होने का प्रवतर्त 

      Q =  (1-P) 

      N =  No. of cases 

6. सहसांबांध णरु्ाांक की मानक त्रवुट (Standard Error of the Coefficient of 

Correlation):-  

   
N

r
r

)1( 2
  

 डवडभन् न ्रसडिदशानों  के ्रसमाप ्ुडट के सू्  (Formulae of Standard Error of 

Difference Statistics):   

 Statistic Standard Error 
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1. Sample Mean X  
Xn

or
n

 2  

2. Sample Proportion ‘p’   
Pn

PP  )1(
 

3. Sample Standard Deviation  
Sn

or
n

 
22

2

 

4. S
2
 Variance  

Vn
 22

 

5. ‘r’ Sample Correlation Coefficient   
r

n

P  )1( 2

 

6. Difference between two means 

)( 21 XX   2

2

2

2

1

2

1

1

X
nn X

 


 

7. Difference between two means when r is 

given  
11

21

2

2

2

1

2

1 2
nn

ss
r

nn



 

8. Difference between two standard 

deviations  

(S
1
-S

2
) 

2

2

2

2

1

2

1

1
s

znzn
S  


 

9. Difference between two proportions (P
1
-

P
2
) 2

2

22

1

11

1

)1()1(
p

n

PP

n

PP
P 





  

10. Difference between sample mean and 

combined mean  
(i) 

)( 211

22
12

1 nnn

n
X

X 
   

(ii) 
)( 212

12
12

2 nnn

n
X

X 
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11. Difference between sample proportion 

and combined proportion  )( 211

2

1 nnn

n
QPP oOoP


  

12. Difference between sample standard 

deviation and combined standard 

deviation   

(i) 
)( 211

2

2

12
1 nnn

n

z
SS





  

(ii) 
)( 212

1

2

12
2 nnn

n

z
SS





  

13. Other Measures Median 

n
m


 25331.1  

Quartile Deviation = 

n
QD


 78672.0  

Mean Deviation = 
n


 6028.0  

Variance 
n

zS

2
2    

Coefficient of  Skewness=
n

j
2

3
   

Coefficient of Correlation 
r

r
r

21
   

  

अभ््ास ्रसश्न  

1. ……………………..का अर्थ ी लाि, विखराि या प्रसार ह ज 

2. वकसी समांक श्रेर्ी में सबसे अवधक मू्  य (H) और सबसे ूोटे मू्  य या न्द् यनूतम मू्  य (L) के 

अन्द् तर को ……………… कहते हैंज 

3. प्रमाप वि लन के णरु्ाांक को 100 से णरु्ा कर दतेे हैं तो ………..कहलाता ह ज  

4. न्द् यादर्थ साांवययकी (Sample Statistics) के मानक वि लन (Standard Deviation) को 

उस साांवययकी का ……………….कहा जाता ह ज 

5. दो या दो से अवधक श्रेवर्यों में ……………..की मात्रा की तलुना करने के वलए वि रर्-

णरु्ाांक का प्रयोण वकया जाता ह ज 

6. माध्य  वि लन श्रेर्ी के सभी पदों के वि लनों का…………….. होता ह ज 
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7. माध्य  वि लन केन्द्रीय  प्र िवृत्त के वकसी भी माप (समान्द् तर माध्य , मध् यका या बहुलक 

आवद) से श्रेर्ी के विवभन्द् न पदों के …………..वि लन का माध्य  ह ज  

8.  तरु्थक वि लन श्रेर्ी के ………………मू्  यों पर आधाररत अपवकरर् का एक माप ह ज 

9.   तरु्थक वि लन श्रेर्ी के ततृीय ि प्रर्म  तरु्थक के अन्द् तर का ……..होता ह ज 

10. र्तमक विस् तार P90 ि …………का अन्द् तर होता ह ज  

11. र्तमक विस् तार माप श्रेर्ी के ………. मू्  यों पर आधाररत होता ह ज  

12. ………….अपवकरर् कुल अपवकरर् का वकसी प्रमाप मू्  य से विभाजन करने से प्रा  त 

होता ह ज  

13. वकसी भी श्रेर्ी के ततृीय  तरु्थक (Q3) तर्ा प्रर्म  तरु्थक (Q1) के अन्द् तर को 

………….विस् तार कहते हैंज  

14. मानक त्रवुट वकसी भी साांवययकी के………….. स् तर को प्रदवर्थत करता ह ज 

15. प्रमाप वि लन के वि ार का प्रवतपादन ……………..ने वकया ज 

16. वि रर् णरु्ाांक एक …………………माप ह ज  

17. वि रर् णरु्ाांक के वि ार का प्रवतपादन …………..ने वकया र्ाज 

18. ……………….समान्द् तर माध्य  से समांक श्रेर्ी के विवभन्द् न पद मू्  यों के वि लनों के िणों 

के माध्य  का िणथमलू होता ह ज 

19. समान्द् तर माध्य  से पररकवलत माध्य  वि लन को …………..घात का अपवकरर् 

(Moment of Dispersion) भी कहते ह ज 

20.  (..................) = 
LH

LH




  

2.15  सािाांर् 
साांवययकीय विश् लेषर् की र्ु् ता के वलए वि रर्र्ीलता के मापक को सम ना अत् यांत आिश् यक 

ह ज प्रस्ततु ककाई में आप वि रर्र्ीलता के मापकों,  तरु्ाांक, र्ताांक तर्ा प्रमखु साांवययवकयों के 

प्रमाप त्रवुटयों का अध्ययन वकया ज कस भाण में कन सभी अिधारर्ाओं ां का सांवक्षत वििरर् वदया जा 

रहा ह ज 

वि रर्र्ीलता अर्िा अपवकरर् का अर्थ ी लाि, विखराि या प्रसार ह ज अपवकरर् वकसी श्रेर्ी के 

पद-मू्  यों के विखराि या वि रर् की सीमा बताता ह ज वजस सीमा तक व् यवक्तणत पद मू्  यों में 

वभन्द् नता होती ह , उसके माप को अपवकरर् कहते हैंज  

अपवकरर् को वनम न प्रकार से मापा जा सकता ह :-  
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i. डनरपेि माप (Absolute Measures) :- यह माप अपवकरर् को बतलाता ह  और उसी 

ककाई में बताया जाता ह , वजसमें मलू समांक व् यस त वकए णए हैंज वनरपेक्ष माप दो श्रेवर्यों की 

तलुना करने हते ुप्रयोण नहीं वकया जा सकताज 

ii. सापेि माप (Relative Measures):- सापेक्ष अपवकरर् कुल अपवकरर् का वकसी 

प्रमाप मू्  य से विभाजन करने से प्रा  त होता ह  और अनपुात या प्रवतर्त के रूप में व् यस त 

वकया जाता हजे दो यो दो स ेअवधक श्रेवर्यों की तलुना करन ेहते ुसापेक्ष माप का ही प्रयोण 

वकया जाता ह ज  

अपवकरर् ज्ञात करने की विवभन्द् न रीवतयॉ हैं-  

1. विस् तार (Range): वकसी समांक श्रेर्ी में सबसे अवधक मू्  य (H) और सबसे ूोटे मू्  य 

या न्द् यनूतम मू्  य (L) के अन्द् तर को विस् तार कहते हैंज 

2. अन्द् तर- तरु्थक विस् तार (Inter-Quartile Range) वकसी भी श्रेर्ी के ततृीय  तरु्थक 

(Q3) तर्ा प्रर्म  तरु्थक (Q1) के अन्द् तर को अन्द् तर  तरु्थक विस् तार कहते हैंज यह माप 

आांवर्क रूप से विस् तार (Range) के समान ही ह ज कस माप के अन्द् तणथत मध् य की 50% 

मदों के मू्  यों को ही ध् यान में रखा जाता ह ज 

3. र्तमक विस् तार (Percentile Range): यह आांवर्क विस् तार का ही अन्द् य माप ह ज कसका 

उपयोण र् क्षवर्क ि मनोि ज्ञावनक मापों में अवधक होता ह ज र्तमक विस् तार P90 ि P10 का 

अन्द् तर होता ह ज यह माप श्रेर्ी के 80% मू्  यों पर आधाररत होता ह ज अत: यवद मध् य का 

80% मू् य ज्ञात हो तो भी र्तमक विस् तार ज्ञात वकया जा सकता ह ज 

4.  तरु्थक वि लन (Quartile Deviation):  तरु्थक वि लन श्रेर्ी के  तरु्थक मू्  यों पर 

आधाररत अपवकरर् का एक माप ह ज यह श्रेर्ी के ततृीय ि प्रर्म  तरु्थक के अन्द् तर का 

आधा होता ह ज कसवलए कसे अ थ् अन्द् तर- तरु्थक विस् तार भी कहते ह ज यवद कोई श्रेर्ी 

वनयवमत अर्िा स मवमतीय हो तो मध् यक (M) , ततृीय  तरु्थक (Q3) तर्ा प्रर्म  तरु्थक 

(Q1) के ठीक बी  होणाज 

5. माध्य  वि लन (Mean Deviation): माध्य  वि लन श्रेर्ी के सभी पदों के वि लनों का 

माध्य  होता ह ज य ेवि लन बहुलक, मध् यका या समान्द् तर माध्य  वकसी भी एक माध्य  से 

वलये जा सकते हैंज कसमें बीजणवर्तीय व न्द् हों को ूोडकर वदया जाता ह ज कस प्रकार माध्य  

वि लन केन्द्रीय  प्र िवृत्त के वकसी भी माप (समान्द् तर माध्य , मध् यका या बहुलक आवद) से 

श्रेर्ी के विवभन्द् न पदों के वनरपेक्ष वि लन का माध्य  ह ज बीजणवर्तीय व न्द् ह + और – पर 

स् र्ान न दकेर सभी वि लनों को धनात् मक माना जाता ह ज कस प्रकार प्रा  त वि लनों को 

जोडकर मदों की कुल सांय याओं ां से भाण दनेे पर जो सांय या प्रा  त होती ह  उसे माध्य  

वि लन कहते ह ज माध्य  वि लन वजतना अवधक होता ह  उस श्रेर्ी में अपवकरर् या 

ी लाि उतना ही अवधक होता ह ज 
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6. प्रमाप वि लन (Standard Deviation): प्रमाप वि लन की णर्ना केिल समान्द् तर 

माध्य  के प्रयोण से ही की जाती ह ज वकसी समांक समहू का प्रमाप वि लन वनकालने हते ु

उस समहू के समान्द् तर माध्य  से विवभन्द् न पद मू्  यों के वि लन ज्ञात वकये जाते हैंज माध्य  

वि लन की भॉवत वि लन लेते समय बीजणवर्तीय व न्द् हों को ूोडा नहीं जाता ह ज कन 

वि लनों के िणथ ज्ञात कर वलए जाते हैंज प्रा  त िणों के योण में कुल मदों की सांय या का भाण 

दकेर िणथमलू वनकाल लेते हैंज कस प्रकार जो अांक प्रा  त होता ह  उसे प्रमाप वि लन कहते 

हैंज  

न्द् यादर्थ साांवययकी (Sample Statistics) के मानक वि लन (Standard Deviation) को उस 

साांवययकी का मानक त्रवुट (Standard Error) कहा जाता ह ज वकसी भी न्द् यादर्थ साांवययकी का 

प्रयोण उस जनसांय या की विर्षेता (Population parameter) को आांकलन करन े में होता ह ज 

न्द् यादर्थ माध्य  (Sample Mean) वितरर् के प्रमाप वि लन को 'माध्य  की मानक त्रवुट 

(Standard Error of Mean)' की सांज्ञा दी जाती ह ज ठीक उसी तरह न्द् यादर्थ अनपुात वितरर् 

(Distribution of Sample Proportions) के प्रमाप को उस 'अनपुात की मानक त्रवुट' 

(Standard Error of the Proportion) की सांज्ञा दी जाती ह ज   

  

2.16  र्ब्दावली 
1. डवचरिशीलिा (Dispersion):  वि रर्र्ीलता अर्िा अपवकरर् का अर्थ ी लाि, 

विखराि या प्रसार ह ज अपवकरर् वकसी श्रेर्ी के पद-मू्  यों के विखराि या वि रर् की सीमा 

बताता ह ज वजस सीमा तक व् यवक्तणत पद मू्  यों में वभन्द् नता होती ह , उसके माप को अपवकरर् 

कहते हैंज  

2. डनरपेि अपडकरि (Absolute Dispersion) : यह माप अपवकरर् को बतलाता ह  और 

उसी ककाई में बताया जाता ह , वजसमें मलू समांक व् यस त वकए णए हैंज वनरपेक्ष माप दो श्रेवर्यों की 

तलुना करने हते ुप्रयोण नहीं वकया जा सकताज 

3. सापेि माप (Relative Dispersion):- सापेक्ष अपवकरर् कुल अपवकरर् का वकसी 

प्रमाप मू्  य से विभाजन करने से प्रा  त होता ह  और अनपुात या प्रवतर्त के रूप में व् यस त वकया 

जाता हजे दो यो दो से अवधक श्रेवर्यों की तलुना करने हते ुसापेक्ष माप का ही प्रयोण वकया जाता 

ह ज  

4. डव् िार (Range): वकसी समांक श्रेर्ी में सबसे अवधक मू्  य (H) और सबसे ूोटे मू्  य या 

न्द् यनूतम मू्  य (L) के अन्द् तर को विस् तार कहते हैंज 
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5. अन् िर-चिुिाक डव् िार (Inter-Quartile Range): वकसी भी श्रेर्ी के ततृीय  तरु्थक 

(Q3) तर्ा प्रर्म  तरु्थक (Q1) के अन्द् तर को अन्द् तर  तरु्थक विस् तार कहते हैंज  

6. शिमक डव् िार (Percentile Range): र्तमक विस् तार P90 ि P10 का अन्द् तर होता ह ज यह 

माप श्रेर्ी के 80% मू्  यों पर आधाररत होता ह ज  

7. चिुिाक डवचलन (Quartile Deviation):  तरु्थक वि लन श्रेर्ी के  तरु्थक मू्  यों पर 

आधाररत अपवकरर् का एक माप ह ज यह श्रेर्ी के ततृीय ि प्रर्म  तरु्थक के अन्द् तर का आधा 

होता ह ज  

8. मा््  डवचलन (Mean Deviation): माध्य  वि लन श्रेर्ी के सभी पदों के वि लनों का 

माध्य  होता ह ज कसमें बीजणवर्तीय व न्द् हों को ूोडकर वदया जाता ह ज माध्य  वि लन केन्द्रीय  

प्र िवृत्त के वकसी भी माप (समान्द् तर माध्य , मध् यका या बहुलक आवद) से श्रेर्ी के विवभन्द् न पदों 

के वनरपेक्ष वि लन का माध्य  ह ज  

9. ्रसमाप डवचलन (Standard Deviation): वकसी समांक समहू का प्रमाप वि लन उस 

समहू के समान्द् तर माध्य  से विवभन्द् न पद मू्  यों का वि लन होता ह ज कन वि लनों के िणथ ज्ञात 

कर वलए जाते हैंज प्रा  त िणों के योण में कुल मदों की सांय या का भाण दकेर िणथमलू वनकाल लेते 

हैंज कस प्रकार जो अांक प्रा  त होता ह  उसे प्रमाप वि लन कहते हैंज  

10. मानक ्ुडट (Standard Error): न्द् यादर्थ साांवययकी (Sample Statistics) के मानक 

वि लन (Standard Deviation) को उस साांवययकी का मानक त्रवुट (Standard Error) 

कहा जाता ह ज  

11. डवचरि गुिांक (Coefficient of Variation): वि रर्-णरु्ाांक ज्ञात करने हते ु प्रमाप 

वि लन के णरु्ाांक को 100 से णरु्ा कर दतेे हैं तो वि रर् णरु्ाांक कहलाता ह ज दो या दो स े

अवधक श्रेवर्यों में अपवकरर् की मात्रा की तलुना करने के वलए वि रर्-णरु्ाांक का प्रयोण 

वकया जाता ह ज 

2.17  अपनी अत्तधणम प्रणत्तत जात्तनए से सबांत्तधत प्रश्नों के उिि 
1. अपवकरर्   

2. विस् तार   

3. वि रर् णरु्ाांक    

4. अपवकरर्    

5. मानक त्रवुट (Standard Error)   

6. माध्य     

7. वनरपेक्ष     
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8.  तरु्थक    

9. आधा    

10.  P10 

11. 80%      

12. सापेक्ष     

13. अन्द् तर  तरु्थक   

14. सार्थकता   

15. कालथ वपयसथन      

16. सापेक्ष    

17. कालथ वपयसथन     

18. प्रमाप वि लन   

19. प्रर्म  

20. विस् तार णरु्ाांक 
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2.19  त्तनबांधात्मक प्रश्न 
1. वि रर्र्ीलता अर्िा अपवकरर् का अर्थ स्पष्ट कीवजए तर्ा वि रर्र्ीलता के महत्त्ि   का 

िर्थन कीवजए ज 

2. वि रर्र्ीलता के विवभन्द् न मापकों की तलुना कीवजए ज  

3. प्रमाप त्रवुट का अर्थ स्पष्ट कीवजए तर्ा कसके महत्त्ि   का िर्थन कीवजए ज 

4. वनम न समांकों के आधार पर  तरु्थक वि लन एिां उसका णरु्ाांक ज्ञात कीवजएज     From the 

following data find Quartile Deviation and its Coefficient. (उत्तर Q 1=4.13, 

Q3= 7.11, Q.D.= 1.49,  णरु्ाांक=0.27)   

अांक 

(X) 

1 

 

2 3 4 5 6 7 8 9 10 

बारांबारता 

(f) 

2 

 

9 11 14 20 24 20 16 5 2 

5. वनम न समांकों से माध्य वि लन की पररणर्ना कीवजएज (उत्तर 12.19) 

अांक 

(X) 

0-10 10-20 20-30 30-40 40-50 50-60 

बाांरबारता 

(f) 

10 12 25 35 45 50 

6. वनम न समांकों से प्रमाप वि लन तर्ा उसका णरु्क की पररणर्ना कीवजएज (उत्तर: प्रमाप 

वि लन= 13.91 णरु्क=0.57) 

 

अांक (X) 0 10 20 30 40 

बाांरबारता (f) 80 60      50 35 10 
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इकाई 3: सामान्द् य प्रात्तयकता वक्र (Normal 
Probability Curve-NPC)  
 

3.1 प्रस्तािना 

3.2 उद्दशे्य 

3.3 आिवृत्त वितरर् के प्रकार  

3.4 विषमता  

3.5 विषमता णरु्ाांक का पररकलन 

3.6 परृ्रु्ीषथत् ि या कुकुदता  

3.7 परृ्रु्ीषथत्ि का माप  

3.8 प्रसामान्द् य/सामान्द्य बांटन या वितरर्  

3.9 प्रसामान्द् य िरिय 

3.10 प्रसामान्द् य िरिय की विरे्षताऐ ां 

3.11 मानक प्रसामान्द् य िरिय 

3.12 मानक प्रसामान्द् य िरिय की विर्ेषताएँ     

3.13 प्रसामान्द् य िरिय की उपयोवणताएँ या अनपु्रयोण  

3.14 प्रसामान्द् य िरिय में प्रावयकता वनधाथररत करना   

3.15 सामान्द् य सांभािना िरिय के उपयोण के उदाहरर् 

3.16 साराांर् 

3.17 र्ब्दािली 

3.18 अभ्यास प्रश्नों के उत्तर 

3.19 सांदभथ ग्रन्द्र् स ूी/ पाठ्य सामग्री  

3.20 वनबांधात्मक प्रश्न 
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3.1  प्रस्तावना 
आकडों की विश् लेषर् की वरियया में एक र्ोधार्ी या ूात्र को आांकडे या समांक (Data) या अकों 

(Scores) की प्रकृवत को जानना  ावहएज केन्द्रीय  प्रिवृत्त के माप (Measures of Central 

Tendency) हमें समांक श्रेर्ी के प्रवतवनवध मू्  यों का अनमुान प्रस् ततु करते हैं तर्ा वि रर्र्ीलता 

के माप (Measures of Variability) केन्द्रीय  मू्  य के विवभन्द् न पद मू्  यों के विखराि, ी लाि 

अर्िा प्रसार को कांवणत करते ह ज यद्यवप ये दोनों ही माप श्ररे्ी के विश् लेषर् हते ुअत् यांत आिश् यक 

स ूना  प्रस् ततु करते हैं, वकन्द् त ु कनमें यह ज्ञात नहीं हो पाता वक समांक श्रेर्ी का स् िरूप क सा ह  

अर्ाथत ् केन्द्रीय  प्रिवृत्त से मू्  यों का वबखराि या प्रसार समवमतीय ह  अर्िा समवमतीय नहीं ह ज 

अत: श्रेर्ी या आांकडों के िास् तविक स् िरूप को जानने के वलए आांकडो के वितरर् की प्रिवृत्त को 

सम ना अत् यािश् यक ह ज कसके वलए आपको सामान्द् य वितरर् िरिय कसकी विर्ेषताएां और 

उपयोवणताए,ँ समांक वितरर् िरिय के प्रकार को विषमता ि परृ्रु्ीषथत् ि ज से मानों के माध्यम से 

जानना अवनिायथ ह  तावक आप अांकों के वितरर् की प्रकृवत को सम  सकें  और कसका प्रयोण र्ोध 

वनष्कषथ वनकालने में कर सकें ज प्रस्ततु ककाई में आप सामान्द् य वितरर् िरिय की विर्ेषताएां और 

उपयोवणताए,ँ विषमता ि परृ्रु्ीषथत् ि के मान के पररकलन के बारे में अध्ययन करेंणेंज 

3.2 उद्दशे्य 
 कस ककाई के अध् ययनोपराांत आप- 

1. सामान्द् य वितरर् के अर्थ को स्पष्ट कर पाएणँेंज 

2. सामान्द् य वितरर् िरिय की विर्ेषताओं ां की व्यायया कर सकें णेंज 

3. सामान्द् य वितरर् िरिय की प्रकृवत को बता पायेंणेंज 

4. सामान्द् य वितरर् िरिय की  उपयोवणताओं ां की व् याय या कर सकें णेंज 

5. सामान्द् य वितरर् िरिय पर आधाररत समस्याओं ां को हल कर सकें णेंज  

6. विषमता णरु्ाांक के मान का पररकलन कर सकें णेंज 

7. परृ्रु्ीषथत् ि मापक का पररकलन कर सकें णेंज 

 

    3.3 आवृत्ति त्तवतिण के प्रकाि (Types of frequency 
distribution) 

1. समडमि अिवा सामान् ्  डविरि (Symmetrical or Normal Distribution):- 

कस प्रकार के वितरर् में आिवृत्तयाँ एक वनवश्चत रियम से बतीती हैं वीर एक वनवश्चत वबन्द् द ुपर 

अवधकतम होने के पश्  ात ् उसी रियम से घटती ह ज यवद आिवृत्त वितरर् का िरिय त यार 
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वकया जाय तो िह सद ि घण् टी के आकार (Bell  Shaped) का होता ह , जो कसकी 

सामान्द् य वस्र्वत को प्रदवर्थत करता ह ज ऐसे वितरर् में समान्द् तर माध्य , मध् यका ि बहुलक 

के मू्  य समान होते हैं तर्ा मध् यका से दोनों  तरु्थकों (Quartiles) के मू्  यों में अन्द् तर भी 

समान होता ह ज कस प्रकार के वितरर् में विषमता नहीं होती ह ज ऐसे वितरर् को सामान्द् य 

वितरर् (Normal Distribution), सामान्द् य िरिय   (Normal Curve)  या सामान्द् य 

वि्रमम िरिय  (Normal Curve of Error) के नाम से भी जाना जाता ह ज 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

रेखाव त्र 01 एक आदर्थ आिवृत्त िरिय को प्रस् ततु करता ह , वजसमें वब् कुल विषमता नहीं ह ज कसकी 

आिवृत्त घण् टी के आकार की होने के कारर् कसे घण् टी के आकार (Bell  Shaped) िाली िरिय 

कहते हैंज कस दर्ा में समान्द् तर माध्य , मध् यका तर्ा बहुलक का मू्  य समान रहता ह ज यह सामान्द् य 

िरिय ह ज 

1. असमडमि डविरि अिवा डवषम डविरि (Asymmetrical Distribution):- 

असमवमत वितरर् में आिवृत्तयों के बतीने ि घटने के रियम में अन्द् तर पाया जाता ह ज 

आिवृत्तयाँ वजस रियम में बतीती ह  अवधकतम वबन्द् द ुपर पहु ँने के पश्  ात उसी रियम में नहीं 

घटतीज ऐसे वितरर् का िरिय घण् टी के आकार िाला ि दायें या बायें  कुाि वलए हुए होता 

ह ज ऐसे वितरर् में समान्द् तर माध्य , मध् यका एिां बहुलक के मू्  य असमान होते हैं तर्ा 

 तरु्थकों के अन्द् तर भी असमान होते हैं तर्ा मध् यका में दोनों  तरु्थकों के अन्द् तर भी 

O 
X= M= Z 

(Q3- M) = (M-Q1) 

Y 

रेखाडच् 01  

सामान् ्   डविरि  

X 
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असमान होते हैंज कस प्रकार के वितरर् में विषमता की उपवस्र्वत होती ह ज असमवमत 

वितरर् दो प्रकार की हो सकती ह :-  

i. िनात् मक डवषमिा (Positive Skewness) :- यवद िरिय का  कुाि दावहनी ओं र ह  तो 

उस िरिय में धनात् मक विषमता होणीज धनात् मक विषमता रखने िाले वितरर् में समान्द् तर 

माध्य  का मू्  य )(X , मध् यका (Md) तर्ा बहुलक (Z) से अवधक होता ह ज यवद 

धनात् मक विषमता िरिय को वबन्द् दरेुखीय व त्र पर प्रदवर्थत वकया जाय तो िरिय का लम बा 

भाण अवधक  र िाले स् र्ानों को जाता ह ज धनात् मक विषमता िरिय में सिथप्रर्म, वीर 

मध् यका और अन्द् त में समान्द् तर माध्य  आता ह  अर्ाथत ् )(X  > Md  > Z .  

 

 

 

 

 

 

 

 

िास्ति में असमवमत बांटन िाला िरिय, केन्द् र से दावहनी ओं र को अवधक ी ला हो सकता ह  या बायीं 

ओं र को ज वद्वतीय आकृवत से दावहनी ओं र  कुाि िाली र्ोडी विषम िरिय वदखाई णई ह ज कस दर्ा में 

समान्द् तर माध्य  का मू्  य मध् यका से अवधक होता ह  तर्ा मध् यका का बहुलक से अवधकज कस 

प्रकार बहुलक का मू्  य सबसे कम होता ह ज ऐसा आिवृत्त िरिय धनात् मक विषमता को प्रदवर्थत करता 

ह ज  

ii. ऋिात् मक डवषमिा (Negative Skewness) :- यवद िरिय का  कुाि दावहनी ओं र न 

होकर बायीं ओं र अवधक हो तो विषमता ऋर्ात् मक होणीज यवद समान्द् तर माध्य  का मू्  य, 

मध् यका और बहुलक से कम होता ह  तो विषमता ऋर्ात् मक होणीज कसे वबन्द् द ुरेखीय व त्र 

पर प्रदवर्थत वकया जाय तो िरिय का लम बा भाण कम मू्  य िाले स् र्ानों को जाता ह ज 

ऋर्ात् मक विषमता में सिथप्र र्म समान्द् तर माध्य , वीर मध् यका और अन्द् त में बहुलक 

आता ह , अर्ाथत ्X< M< Z  

Median 

रेखाडच् 02  

िनात् मक डवषमिा  

Mode Mean 

Mean  >  Median  > Mode 

Median 
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रेखाव त्र 03 ऋर्ात् मक विषमता (Negative Skewness) को प्रदवर्थत करता ह ज कस दर्ा में 

बहुलक का मू्  य सबसे अवधक होता ह ज ऐसा िरिय बायीं ओं र विषमता को बताता ह ज 

आिवृत्त वितरर् के विवभन्द् न प्रकारों को अग्राांवकत व त्र द्वारा सरलता से सम ा जा सकता ह :  

सामान्द् य वितरर् िरिय, धनात् मक विषमता िरिय, ि ऋर्ात् मक विषमता िरिय के सापेवक्षक वस्र्वत को 

कन रेखाव त्रों के माध्यम से सम ा जा सकता ह ज 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

ऋिात् मक डवषमिा 

Mode Median 

Mean 

 (Q1- M) >     (M- Q1) 

रेखाडच् 03 

Y 

Mean = Median = Mode 

X 

Positive Skewed 
Distribution  

रेखाडच् 04 

      Mo     
Md  M 

 

 

  M   Md  Mo     
   

 

 

Normal  
Distribution  

Negative Skewed 
Distribution  
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कस प्रकार आपने दखेा वक विषमता धनात् मक अर्िा ऋर्ात् मक दोनों ही प्रकार की हो सकती ह ज 

दसूरी बात यह ह  वक विषमता कम या अवधक हो सकती ह ज यवद िरिय कम ी ला हुआ हो तो 

विषमता साधारर्तया कम और िरिय के अवधक ी ला होने की दर्ा में विषमता अवधक होती ह ज 

आिवृत्त वितरर् के विवभन्द् न स् िरूपों में केन्द्रीय  प्रिवृत्त के मापों की वस्र्वत को अग्रवलवखत  आांकडों 

के माध्यम से आप सम  सकते हैं-  

आवृडि डविरि के डवडभन् न ् वूपप:  

आकार 

(Size) 

अ ब स 

 आवृडि (Frequency) आवृडि (f) आवृडि (f) 

5 10 10 10 

10 30 90 20 

15 50 50 30 

20 70 40 40 

25 50 30 50 

30 30 20 90 

35 10 10 10 

विषमता  विषमता का अभाि 

(Symmetrical) समवमत  

अस मवमत 

(Asymmetrical) 

धनात् मक विषमता  

(Positively Skewed)  

असमवमत 

(Asymmetrical)  

ऋर्ात् मक विषमता 

(Negatively Skewed)   

माध् यों की 

वस्र्वत 

Position of 

Average   

Mean = Median= 

Mode  

M > Md > Mo M < Md < Mo  

 तरु्थक 

Quartiles  

Q3- Md= Md - Q1  (Q3 – Md) >  

(Md – Q1)  

Q3- Md < Md – Q1 

िरिय (Curve)  प्रसामान्द् य (Normal)  धनात् मक विषमता 

(Positively Skewed 

or Skewed to the 

ऋर्ात् मक विषमता 

(Negatively Skewed or 

Skewed to the Right)  
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Right  

3.4 त्तवषमता (Skewness) 
विषमता का माप एक ऐसा सांय यात् मक माप ह , जो वकसी श्रेर्ी की असमवमतता (Asymmetry) 

को प्रकट करता ह ज एक वितरर् को विषम कहा जाता ह , जबवक उसमें समवमतता (Symmetry) 

का अभाि हो, अर्ाथत ्मापों के विस् तार के एक ओं र या दसूरी ओं र ही मू्  य केवन्द्रत हो जाते हैंज  (A 

distribution is said to be skewed if it is lacking  in symmetry that is in the 

measure tend to pile up at one end or the other of the range of measures) 

वसम पसन और काीका के अनसुार:- 'विषमता अर्िा असमवमतता एक आिवृत्त वितरर् की 

विर्ेषता ह  जो एक ओं र अवधकतम आिवृत्त के सार् अन्द् य ओं र की अपेक्षा अवधक  कु जाता ह ज' 

(Skewness or asymmetry is the attribute of frequency distribution that extends 

further on one side of class with the highest frequency than on the other)  मौररस 

हमबणथ के अनसुार:- ''विषमता एक आिवृत्त वितरर् से असमवमतता अर्िा समवमतता के अभाि 

को आकार के रूप में बतलाता ह ज यह लक्षर् केन्द्रीय  प्रिवृत्त के कुल मापों के प्रवतवनवध का वनर्थय 

हते ुविर्ेष महत्त्ि   का ह ज (Skewness refers to the asymmetry or lack of symmetry in 

the shape of a frequency distribution. This characteristic is of particular 

importance in connection with judging the typicality of certain measures of 

central tendency. 

 सांके्षप में, वकसी वितरर् की समवमतता से दरू हटने की प्रिवृत्त ही विषमता कहलाती ह ज  

विषमता धनात् मक या ऋर्ात् मक हो सकती ह ज धनात् मक एिां ऋर्ात् मक मात्रा ज्ञात करने हते ु

विषमता के मापों का उपयोण वकया जाता ह ज विषमता के  ार माप होते हैं तर्ा कनमें से प्रत् येक माप 

को दो रूपों में प्रदवर्थत वकया जा सकता ह , वजन्द् हें वनरपेक्ष माप (Absolute Measure) तर्ा सापेक्ष 

माप (Relative Measure) कहते हैंज विषमता के वनरपेक्ष माप द्वारा विषमता की कुल मात्रा 

(Degree) तर्ा धनात् मक (+) ि ऋर्ात् मक (-) प्रकृवत मात्र ही ज्ञात हो पाती ह ज यह माप 

तलुनात् मक अध् ययन हते ु उपयसु त नहीं होताज अत: दो या दो से अवधक वितरर्ों के तलुनात् मक 

अध् ययन हते ु विषमता का सापेक्ष माप महत्त्ि  परू्थ होता ह ज ये सापेक्ष माप विषमता णरु्ाांक 

(Coefficient of Skewness) कहलाता ह , वजसे सांकेताक्षर (J)  द्वारा व् यस त वकया जाता ह ज वजस 

श्रेर्ी का विषमता णरु्ाांक कम होता ह  तो वितरर् में विषमता न्द् यनू अर्िा विषमता का अभाि या 

समवमत वितरर् होता ह ज 
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3.5 त्तवषमता णुणाांक का पत्तिकलन (Computation of the 
measures of Skewness) 
विषमता णरु्ाांक का पररकलन वनम नवलवखत तीन प्रकार से वकया सकता ह  , जो कस प्रकार ह :-   

i. कालथ वपयसथन का माप (Karl Pearson’s Measure) 

ii. बाउले का माप (Bowley’s Measure) 

iii. केली का माप (Kelly’s Measure)  

 

1. काला डप्सान का माप (Karl Pearson’s Measure):- यह माप समांक श्रेर्ी के 

माध् यों की वस्र्वत पर वनभथर करता ह ज एक विषम आिवृत्त वितरर् में समान्द् तर माध्य , 

मध् यका तर्ा बहुलक के मू्  य समान नहीं होते हैंज कन माध् यों के मध् य अन्द् तर वजतना 

अवधक होणा वितरर् उतना ही अवधक विषम होणाज यह धनात् मक या ऋर्ात् मक हो सकता 

ह ज वनरपेक्ष माप को प्रमाप वि लन (S.D.)  से विभावजत करने पर सापेक्ष माप ज्ञात वकया 

जा सकता ह ज कस माप के वनम न सतू्र ह :-  

i. Skewness (Sk) = Mean )(X  - Mode (z) = वनरपेक्ष माप   

ii. Coefficient of Skewness (J) = 
).(.

)()(

DS

zModexMean 
 = सापेक्ष माप 

यवद वकसी श्रेर्ी में बहुलक मू्  य का वनधाथरर् सांभि न हो तो ि कव्पक सतू्र का प्रयोण वकया जा 

सकता ह , जो कालथ वपयसथन का वद्वतीय माप (Second Measure of Skewness) कहलाता ह ज 

कसके सतू्र वनम नित ्ह :-  

i. Skewness (Sk) = 3 (Mean – Median) = वनरपेक्ष माप   

ii.Coefficient of Skewness (i) =  
).(.

)(3

DS

MedianMean 
 = सापेक्ष माप 

कालथ वपयसथन का ि कव्पक सतू्र (Alternative Formula) माध् यों के मध् य आनपुावतक सांबांध,  

Mode = 3 Md – 2 Mean पर आधाररत ह ज  

 

उदाहरि 1:- दो वितरर्ों से सांबांवधत आकां डों के आधार पर माप बताकए वक प्रस् ततु वितरर् में 

वकस प्रकार की विषमता ह  और कौन से वितरर् में अवधक विषमता ह ज 
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  डविरि - I डविरि- II 

Mean (माध्य )  10 9 

Median (मावध्यका)  9 10 

Standard Deviation (प्रमाप वि लन) 2 2 

 

हल:- कस प्रश् न में बहुलक का मू्  य नहीं वदया णया ह , अत: कालथ वपयसथन का वद्वतीय सतू्र प्रयसु त 

वकया जाएणाज  

वितरर् - I    5.1
2

)910(3

..

)(3








DS

MedianMean
j  

वितरर् – II  5.1
2

/)109(3

..

)(3








DS

MedianMean
j  

स् पष् ट ह  वक वितरर्- I , धनात् मक रूप से विषम ि वितरर्– II ऋर्ात् मक रूप से विषम ह ज दोनों 

वितरर्ों में विषमता की मात्रा समान ह ज  

 बाउले का माप (Bowleys' Measures):- डा0 ए0एल0 बाउले द्वारा प्रवतपावदत माप मध् यका 

और  तरु्थकों पर आधाररत ह ज एक समवमत वितरर् में मध् यका से प्रर्म और ततृीय  तरु्थकों के 

अन्द् तर समान दरूी पर होते हैं तर्ा कनके असमान होने पर वितरर् में विषमता पायी जाती ह ज यह 

अन्द् तर वजतना अवधक होता ह , विषमता उतनी अवधक होती ह ज  तरु्थकों तर्ा मध् यका के आधार 

पर ज्ञात वकए जाने िाले विषमता के माप को विषमता का वद्वतीय माप (Second Measures of 

Skewness) अर्िा  तरु्थक विषमता का माप (Quartile Measure of Skewness) भी कहते 

हैंज विषमता के कस माप का प्रयोण ऐसी वस्र्वत में वकया जाता ह , जब एक वितरर् के बहुलक 

वनवश्चत न होंज कस माप का प्रयोण खलेु र्ीषथक िाले िणथ होने की वस्र्वत में भी वकया जा सकता ह ज 

कसका सतू्र वनम न ित ्ह :-  

बाउले का विषमता माप (विषमता का  तरु्थक माप) :-  

Sk = (Q3 – Md) – (Md – Q1) or Q3 + Q1 – 2 Md  

बाउले का विषमता णरु्ाांक (विषमता का  तरु्थक णरु्ाांक) 

13

13

13

13 2

)()(

)()(

QQ

MdQQ
or

QMdMdQ

QMdMdQ
JQ
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2. केली का माप (Kelly's  Measure):- केली का माप उपयुथस त दोनों मापों का मध् य 

माणथ ह ज कालथ वपयसथन का माप एक वितरर् की समस् त मदों पर आधाररत ह , जबवक डा0 

बाउले का माप मध् य की 50 प्रवतर्त मदों पर ही आधाररत ह ज केली के माप के अन्द् तणथत 

मध् य की 80 प्रवतर्त मदों पर ध् यान वदया जाता ह ज कस माप के अन्द् तणथत वितरर् के 90 िॉ 

र्तमक (Percentile) और 10िॉ र्तमक (Percentile) (अर्िा दर्मक 9 ि दर्म क 

1) के मध् य की मदों पर ध् यान वदया जाता ह :-  

कस माप पर आधाररत सतू्र वनम नित ्ह :-  

5191090 22)(
50

DDDorPPSSkewness Pk   

Coefficient of Skewness (JP) = 
19

519

1090

501090 22

DD

DDD
or

PP

PPP








  

केली द्वारा प्रस् तावित विषमता माप बहुत सरल ह , वकन्द् त ुयह वितरर् की मात्र 80 प्रवतर्त 

भाण की विषमता का ही मापन करती ह ज अत: कसका व् यिहार में प्रयोण बहुत कम वकया जाता 

ह ज  

3.6  पृरु्र्ीषथत् व या कुकुदता (Kurtosis):- 
परृ्रु्ीषथत् ि या कुकुदता एक साांवययकीय माप ह , जो िरिय के र्ीषथ की प्रकृवत (Peak of a curve) 

पर प्रकार् डालती ह ज ग्रीक भाषा में कस र्ब् द का अर्थ ीुलािट  (Bulginess) होता ह ज साांवययकी 

में परृ्रु्ीषथत् ि से तात् पयथ एक आिवृत्त िरिय के बहुलक के के्षत्र में  पटेपन या नकुीलापन की मात्रा से 

ह ज वसम पसन एिां का्का के अनसुार- ''एक वितरर् में परृ्रु्ीषथत् ि की मात्रा का माप सामान्द् य िरिय के 

बनािट के सांबांध में की जाती ह    (The degree of kurtosis of a distribution is measured 

relative to the peakedness of a normal curve)’’  

क्राक् ्  टन एवं काउडेन के शब दों  में :- ''परृ्रु्ीषथत् ि का माप उस मात्रा को व् यस त करता ह , वजसमें 

एक आिवृत्त वितरर् का िरिय नकुीला अर्िा  पटे र्ीषथ िाला होता ह ज (A measure of 

Kurtosis indicates the degree to which a curve of the frequency distribution is 

peaked or flat-topped).  

सी0एच0 मे्सा के शब दों  में – ''परृ्रु्ीषथत् ि से आर्य वितरर् के मध् य के नकुीलेपन के पररर्ाम से 

ह  (Kurtosis is the property of a distribution which expresses relative peaked 

ness)’’  
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िरिय का र्ीषथ नकुीला ह  अर्िा  पटा कसका मू्  याांकन मध् य र्ीषथ िाले िरिय वजसे सामान्द् य िरिय या 

Mesokurtic कहते हैं, के आधार पर वकया जाता ह ज वनम न रेखाव त्रों में कन तीनों प्रकार के िरियों 

को प्रदवर्थत वकया णया ह :-  

 

 

 

 

कालथ वपयसथन ने 1905 में वनम न तीन र्ब् दों का प्रयोण वकया र्ा:-  

a. LEPTOKURTIC (ले  टोकवटथक): नकुीले र्ीषथ िाला िरिय (Peaked Curve)   

b. PLATYKURTIC (  लेटीकवटथक) :  पटे र्ीषथ िाला िरिय (Flat-topped Curve)  

c. MESOKURTIC (मसेोकवटथक) : सामान्द् य िरिय (Normal Curve)  

िरिय का र्ीषथ नकुीला ह  अर्िा  पटा, कसका मू्  याांकन मध् य र्ीषथ िाले िरिय वजसे सामान्द् य िरिय या 

मसेोकवटथक (Mesokurtic) कहते हैं, के आधार पर वकया जाता ह ज वनम न रेखाव त्रों में कन तीनों 

प्रकार के िरियों को प्रदवर्थत वकया णया ह ज उपरोस त तीनों रेखाव त्रों के स् र्ान पर एक ही रेखाव त्र से 

परृ्रु्ीषथत्ि के विवभन्द् न प्रकारों को सम ा जा सकता ह ज  

  

 

 

 

 
Platykurtic 

चपटा 

Leptokurtic 

नुकीला  

 Mesokurtic 

सामान् ्   

 

Leptokurtic 


2 > 3 

Mesokurtic 
(Normal) 


2= 3 

Platy Kurtic 


2 < 3 
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3.7  पृरु्र्ीषथत्व का माप (Measurement of Kurtosis) 
परृ्रु्ीषथत् ि का माप  तरु्थ एिां वद्वतीय केन्द्रीय  पररघातों (Moments) के आधार पर पररघात 

अनपुात (Moments Ratio) द्वारा ज्ञात वकया जाता ह ज कालथ वपयसथन के अनसुार, परृ्रु्ीषथत् ि को 

पररकलन का सतू्र वनम न प्रकार से ह :-  

 
)(sec

)(
)(

2

4
2

momentond

momentfourth
twoBeta




   

 जहाँ    
N

XX

N

d 44

4

)( 







  

N

XX

N

d 22

2

)( 







  

सामान्द् य वितरर् में 2  का मान 3 के बराबर होता ह ज यवद 2  का मान 3 से अवधक ह  तो िरिय का 

र्ीषथ नकुीला (Leptokurtic) होणा, जबवक कसका मान 3 से कम ह  तो र्ीषथ  पटा  

(Platykurtic) होणाज 

सांकेतानसुार – यवद 2  = 3  िरिय सामान्द् य ह  अर्ाथत् Mesokurtic  

  यवद 2  >3 िरिय नकुीला ह  अर्ाथत ्  Leptokurtic 

  यवद 2  < 3 िरिय  पटा ह  अर्ाथत ् Platykurtic 

परृ्रु्ीषथत् ि के माप हते ु 2  (णामा) का भी प्रयोण वकया जा सकता ह ज कसके अनसुार यवद,  

2  or   – 3 = िरिय सामान्द् य ह  Mesokurtic  

2  धनात् मक ह , तो िरिय नकुीला होणा अर्ाथत ्Leptokurtic 

2  ऋर्ात् मक ह , िरिय  पटा होणा अर्ाथत ्Platykurtic  

 

पृिुशीषात् व के माप का वैकडलपक सू्:- परृ्रु्ीषथत् ि के माप का पररकलन वनम न सतू्र की मदद स े

भी ज्ञा त की जा सकती ह :-   

X= M= Z 

(Q3- Md) = (Md-Q1) 
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1090 PP

Q
ku


   

यवद  k  = 0.263 तो यह िरिय सामान्द् य (Mesokurtic) होणाज 

यवद k  > 0.263 तो यह िरिय  पटा (Platykurtic) होणाज 

यवद  k  < 0.263 तो यह िरिय नकुीला (Leptokurtic) होणाज 

उदाहरि:- वकसी वितरर् के प्रर्म  ार केन्द्रीय  पररघातों (Moments) का मान 0, 2.5, 0.7 तर्ा 

18.75 ह ज विषमता तर्ा परृ्रु्ीषथत् ि का परीक्षर् कीवजएज 

हल:- विषमता (Skewness) के वलए:- 

 03.0
625.15

49.0
0

)5.2(

)7.0(
3

2

2

2

2

3
1  r




    

  परृ्रु्ीषथत् ि (Kurtosis) के वलए:- 3
)5.2(

75.18
22

2

4
2 or




  

 ूांवक  1 = + 0.03  ह , वितरर् परू्थ रूप से समवमत (Symmetrical) नहीं ह 1 कसी प्रकार  2 = 

3  ह , अत: वितरर् सामान्द् य या Mesokurtic ह ज  

 

3.8 प्रसामान् य/सामान्य बांिन या त्तवतिण (Normal Distribution) 
प्रसामान्द् य/सामान्द्य बांटन या वितरर् (Normal Distribution) एक सतत ् प्रावयकता बांटन 

(Continuous Random Distribution) ह ज कसका प्रावयकता घनत् ि ीलन (Probability 

Density Function) घांटीनमुा आकार (Bell Shaped) का िरिय (Curve)  होता ह  तर्ा यह िरिय 

प्रसामान्द् य बांटन के दो प्रा ल (Parameters) माध्य  (Mean) (  ) तर्ा प्रमाप वि लन 

(Standard Deviation) (σ) पर आधाररत होता ह ज कस बांटन को विकवसत करने में 18िीं 

र्ताब् दी के णवर्तज्ञ कालथ णॉस का बहुत बडा योणदान रहा ह ज अत: कस बांटन को गॉस का बंटन 

(Gaussian Distribution) भी कहते हैंज कसे अन्द् य नामों से ज से ्ुडट वक्र (Curve of 

error),  डीमोवसा वक्र (Demovere's Curve) और घंटाकार वक्र (Bell Shaped 

Curve) के नाम से भी जाना जाता ह ज   
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प्रसामान्द् य प्रावयकता घनत् ि ीलन (Normal Probability Density function), वजसके 

आधार पर घांटीनमुा आकार का िरिय बनता ह , के समीकरर् को वनम नवलवखत रूप में व्यक्त वकया जा 

सकता ह  :-  

2

2

2
)(1

)(







  X

eXP     जहाां  - ∞ ≤ x ≥ ∞ 

यहाँ  µ = समान्द् तर माध्य  

σ       = प्रमाप वि लन 

π = 3. 14159 

e          = 2.71828 

3.9 प्रसामान् य व्र ( Normal Curve) 
 प्रसामान्द् य िरिय से तात् पयथ ि से िरिय से होता ह , वजसके द्वारा प्रसामान्द् य वितरर् (normal 

distribution) का प्रवतवनवधत् ि होता ह ज प्रसामान्द् य वितरर् का अर्थ ि से वितरर् से होता ह  वजससे 

बहुत सारे मद/केसेज/ककाई (cases) मापनी के बी  में आते ह  तर्ा बहुत कम मद/केसेज/ककाई 

मापनी के ऊपरी ूोर तर्ा बहुत कम केसेज मापनी के वन ली ूोर पर आते हैंज मनोविज्ञान तर्ा 

वर्क्षा में अध् ययन वकए जाने िाले अवधकतर  र (Variable) पर आये प्रा  ताांक  ूँवक प्रसामान्द् य 

रूप से वितररत होते हैं, अत: कस िरिय की उपयोवणता काीी अवधक ह ज बवु्, र्ावब्दक बोध क्षमता 

(Verbal Comprehension ability) आवद कुू ऐसे  र हैं, जो प्रसामान्द् य रूप स ेवितररत होते 

हैंज अत: कनसे बनने िाला िरिय प्रसामान्द् य िरिय होणाज प्रसामान्द् य िरिय को णवर्तीय समीकरर् के रूप 

में वनम न प्रकार से व् यस त वकया जाता ह ज  

2

2

2

x
e

N
y   (Equation of the normal Probability curve) 

     

वजसमें  x = अांक (माध्य  से वि लन के रूप में) x अक्ष पर रखा जाता ह ज  

y = अक्ष के ऊपर िरिय की ऊँ ाई जो x मान की बारांबारता को प्रदवर्थत करता ह ज  

N = केसेज की सय ांया  

σ = प्रमाप वि लन (वितरर् का) 
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π = 3.1416 

e =  2.7183  

जब N और σ वदया रहता ह  तो वकसी भी x मान के वलए बारांबारता (y) का मान उस त 

समीकरर् से ज्ञात वकया जा सकता ह ज 

 

3.10 प्रसामान् य व्र की त्तवरे्षतां ां (Features of a Normal Curve) 
1. कस िरिय का एक ही र्ीषथ वबन्द् द ुहोता ह , अर्ाथत ्यह एक बहुलकीय (Unimodal) िरिय ह ज 

कसका आकार घांटीनुमा (Bell Shaped) होता ह ज 

 

 

 

 

 यह एक समवमत िरिय (Symmetrical curve)  ह ज अर्ाथत माध्य  से या बी  से दायें का भाण बायें 

भाण का दपथर् प्रवतवबम ब होता ह ज मध् य से दायें भाण का क्षेत्रील और मध् य से बायें भाण का 

के्षत्रील, दोनों का मान एक समान होता ह ज कसका विषमता णरु्ाांक 0 यावन यह Mesokurtic िरिय 

होता ह ज 

 

 

 

 

       

2. एक प्रसामान्द् य िरिय में माध्य , मध् यका एिां बहुलक बराबर तर्ा िरिय के मध् य में वस्र्त होत े

हैंज  

A B 

Sk = 0 

A भाग का िे्फल = B भाग का िे्फल  

50% 50% 
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3. प्रसामान्द् य िरिय की दोनों बाहु अपररवमत (Infinite) रूप से विस् ततृ होती ह ज यही कारर् ह  

वक यह आधार रेखा को कभी नहीं ूूताज अर्ाथत ्यह िरिय asymptotic होता ह ज 

 

 

 

 

 

 

4. कस िरिय के दो प्रा ल होते हैं, समान्द् तर माध्य  (µ) तर्ा प्रमाप वि लन (σ)ज प्रत् येक µ 

तर्ा σ के समछु  य के वलए एक नया प्रसामान्द् य िरिय होता ह ज अत: प्रसामान्द् य िरिय एक न 

होकर अनेक होते हैं, अत: विवभन्द् न प्रसामान्द् य िरियों का एक ही पररिार होता ह ज 

5. समान्द् तर माध्य  की दायीं ओं र के वहस् से का प्रवतवबम ब बाांया वहस् सा होता ह  अत: काणज पर 

प्रसामान्द् य िरिय का व त्र बनाकर बी  में मोडने पर एक वहस् सा दसूरे वहस् स ेको परूी तरह ढक 

लेता ह ज  

 

6. प्रसामान्द् य िरिय का माध्य  ऋर्ात् मक, र्नू्द् य अर्िा धनात् मक कोई भी सांय या हो सकती ह ज 

X अि को  कभी 

नहं छूिा  

X 

Mean = Median = Mode   
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7. प्रमाप वि लन, िरिय की  ौडाई को वनधाथररत करता ह ज यवद प्रमाप वि लन कम ह  तो िरिय 

की  ौडाई कम होणी तर्ा यवद प्रमाप वि लन अवधक ह  तो िरिय की  ौडाई अवधक होणीज 

 

 

 

 

 

 

 

 

8. वकसी भी सतत ्प्रावयकता बांटन के िरिय का कुल के्षत्रील 1 होता ह , स योंवक प्रसामान्द् य िरिय 

भी एक सतत ्प्रावयकता बांटन ह ज अत: कसके अन्द् तणथत कुल के्षत्रील 1 होता ह ज क्षेत्रील ही 

प्रावयकता ह ज माध्य  के दायीं ओं र का क्षेत्रील बायीं ओं र के क्षेत्रील के बराबर होता ह ज 

अत: यह दोनों ओं र 0.5, 0.5 होता ह ज  

 

 

 

 

- 100                                0                                 +100 

σ = 1 

σ =  2 

µ 

50% 

0.5 0.5 

50% 

µ 
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9. प्रसामान्द् य द ि  र (Normal Random Variable) के वलए प्रावयकता क्षेत्रील के 

आधार पर वनधाथररत की जा सकती ह ज कुू वनवश्चत अन्द् तरालों के वलए प्रावयकता  वनम न 

प्रकार हैं:- 

    A = ± 1σ = 68.26%  केसेज 

    B = ± 2σ = 95.44%  केसेज 

    C =  ± 3σ = 99.72%  केसेज 

 

 

  अर्ाथत ् µ ± 1σ = 0.6826 प्रावयकता   

µ ± 2σ  =  0.9544 प्रावयकता 

µ ± 3σ =  0.9972 प्रावयकता 

10. प्रसामान्द् य िरिय के प्रमाप वि लन (S.D.), माध्य  वि लन (MD) तर्ा  तरु्थक वि लन 

(QD) में वनम नवलवखत सांबांध होता ह :- 

4 σ = 5 δ = 6 Q. D.  

11. वकसी भी प्रसामान्द् य िरिय को मानक प्रसामान्द् य िरिय (The Standard Normal Curve) 

में रूपान्द् तररत वकया जा सकता ह ज प्रसामान्द् य िरिय का  र X, समान्द् तर माध्य  µ तर्ा प्रमाप 

वि लन σ को मानक प्रसामान्द् य िरिय में रूपान्द् तररत करने के बाद मानक प्रसामान्द् य िरिय का 

 र z (Standard Normal Variable; S.N.V.) समान्द् तर माध्य  µ = 0 तर्ा प्रमाप 

वि लन σ = 1  हो जाता ह ज  

12. प्रसामान्द् य िरिय में µ + σ और µ - σ के मध् य सांरियमर् (Inflection or transitions) 

वबन्द् द ुहोता ह , जहाँ  से िरिय का रूप अितल से उत् तल होता जाता ह ज  

-3σ µ 

C 

B 

A 

-2σ -1σ +1σ 2σ 3σ 
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13. प्रसामान्द् य िरिय का उछ  तम वबन्द् द ुमाध्य  पर केवन्द्रत होता ह  और ककाई प्रसामान्द् य िरिय 

(unit normal curve) में कसकी ऊँ ाई 0.3989 होती ह ज 

 

 

 

 

 3.11 मानक ्रससामान् ्  वक्र (The Standard Normal Curve): 

 कससे पहले यह स् पष् ट वकया जा  कुा ह  वक प्रत् येक माध्य  तर्ा प्रमाप वि लन के सां य के वलए 

एक परृ्क प्रसामान्द् य िरिय का आसांजन (draw) करना होणाज आपको क्षेत्रील ज्ञात करने के वलए 

हर बार एक प्रसामान्द् य िरिय की र ना करनी होणी, अन्द् यर्ा प्रावयकता का पररकलन नहीं वकया जा 

सकेणाज यह एक कवठन कायथ होणाज कससे ब ने का एकमात्र उपाय ह  वक सभी प्रकार के प्रसामान्द् य 

िरियों को मानक प्रसामान्द् य िरिय में रूपान्द् तररत करनाज एक बार प्रसामान्द् य िरिय मानक रूप में 

रूपान्द् तररत होने के पश्  ात ्केिल एक ही िरिय के आधार पर प्रावयकता (क्षेत्रील) वनधाथररत करना 

सरल होता ह ज  

Downward cup 

µ -3σ µ µ -2σ µ - σ µ +σ 

 

सकं्रमि डबन् दु 

Inflection       

Points 

µ +2σ µ -3σ 

Upward 
cup Upward cup 

वक्र का उच् चिम डबन् दु  

.3989 
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3.12 मानक प्रसामान् य व्र की त्तवरे्षताएँ    (Characteristic of the 
Standard Normal Curve)  

1. मानक प्रसामान्द् य िरिय का माध्य  0 होता ह ज 

2. मानक प्रसामान्द् य िरिय का प्रमाप वि लन 1 होता ह ज 

3. कसका र्ीषथ वबन्द् द ु र्नू्द् य पर वस्र्त होता ह , स योंवक कसका बहुलक र्नू्द् य ही ह ज कसका 

मध् यका भी र्नू्द् य होता ह ज 

4. कसमें प्रसामान्द् य िरिय की अन्द् य सभी विर्ेषताए ँ   होती हैंज 

5. Z ूपपान् िरि (z-transformation):- वकसी वदये णये प्रसामान्द् य िरिय को मानक 

प्रसामान्द् य िरिय में पररिवतथत करने के वलए X  र को Z  र में पररिवतथत करन े को Z 

रूपान्द् तरर् (z-transformation) कहते हैंज Z रूपान्द् तरर् करने पर समान्द् तर माध्य  0 तर्ा 

प्रमाप वि लन 1 हो जाता ह ज  

उदाहरर्स्िरूप यवद वकसी प्रसामान्द् य िरिय का माध्य  100 तर्ा प्रमाप वि लन 25 ह  तब 

150 का अर्थ 2
25

100150



Z  तर्ा 75 का अर्थ 1

25

10075



 होणाज कसका 

अर्थ ह  150 समान्द् तर माध्य  से Z प्रमाप वि लन आण े (दायीं ओं र) ह , जबवक 75 

समान्द् तर माध्य  से 1 प्रमाप वि लन (बायीं ओं र) ह ज 

 Z रूपान्द् तरर् का सतू्र-  


X
  X = कोई प्रा  ताांक  

   µ = माध्य   

   σ  = प्रमाप वि लन       

  

   

    

 
 

 

 

75 
-1 

100 
0 

150 
+2σ 

X 

Z 
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अभ््ास ्रसश्न  

1. मानक प्रसामान्द् य िरिय का माध्य  ……… होता ह ज 

2. मानक प्रसामान्द् य िरिय का प्रमाप वि लन ……….होता ह ज 

3. मानक प्रसामान्द् य िरिय में 4 σ = 5 δ = 6 (...........).होता ह ज  

4. मानक प्रसामान्द् य िरिय में µ ± 2σ  = (………) प्रावयकता होती ह ज 

5. प्रसामान्द् य िरिय का उछ  तम वबन्द् द ुमाध्य  पर केवन्द्रत होता ह  और ककाई प्रसामान्द् य िरिय 

(unit normal curve) में कसकी ऊँ ाई ……. होती ह ज 

6. प्रसामान्द् य बांटन दो प्रा ल (Parameters) माध्य  (Mean) ( ) तर्ा …………….पर 

आधाररत होता ह ज 

7. यवद प्रमाप वि लन कम ह  तो िरिय की  ौडाई ……..होणीज 

8.  यवद प्रमाप वि लन अवधक ह  तो िरिय की  ौडाई ……….होणीज 

9. यवद k  = 0.263 तो यह िरिय ………………..होणाज 

10.  Z रूपान्द् तरर् करने पर समान्द् तर माध्य  ……….तर्ा प्रमाप वि लन 1 हो जाता ह ज  

 

3.13 प्रसामान् य व्र की उपयोत्तणताएँ या अनुप्रयोण (Application of 
Normal Curve): 
प्रसामान्द् य िरिय या वजसे प्रसामान्द् य प्रसांभाव् यता िरिय (Normal Probability Curve) भी कहा 

जाता ह , के कुू प्रमखु अनपु्रयोण को वनम नाांवकत उदाहरर् द्वारा सम ा जा सकता ह :-  

1. प्रसामान्द् य िरिय द्वारा प्रसामान्द् य वितरर् में दी णई सीमाओं ां (Limits) के भीतर पडने 

िाले केसेज के प्रवतर्त का पता लणाया जाता ह ज यह प्रसामान्द् य िरिय की एक प्रमखु 

उपयोवणता ह ज जब र्ोधकताथ को प्रसामान्द् य वितरर् का माध्य  तर्ा मानक वि लन 

ज्ञात होता ह  तो िह वितरर् के वकसी भी दो प्रा  ताांकों के बी  आने िाले केसेज का 

पता प्रसामान्द् य िरिय के द्वारा आसानी से कर लेता ह ज  

उदाहरि:- एक परीक्षा के प्रा  ताांकों का बांटन प्रसामान्द् य बांटन (वितरर्) ह , कसका माध्य  180 

अांक तर्ा प्रमाप वि लन 40 अांक ह ज एक परीक्षा में यवद 10,000 विद्यार्ी 

सवममवलत हुए तो (अ) 140 से 150 के मध् य अांक प्रात करने िाले विद्यावर्थयों 

की सांय या बताकएज  
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हल:- (अ) सिथप्रर्म प्रायवकता ज्ञात करें, कसके बाद प्रावयकता को कुल विद्यावर्थयों की 

सांय या से णरु्ा करके विद्यावर्थयों की सांय या ज्ञात करेंज यहाँ दो बार पररकलन 

करना होणा- 

i. 140 से 180 अांक की प्रावयकता 

1
40

180140










X
Z   

 

ii. 150 से 180 अांक की प्रावयकता  

75.0
40

180150










X
Z  

P= (Z = 0.75) = 0.2734 

अत: 140 से 150 अांक की प्रावयकता = 0.3413 - 0.2734 = 0.0679 

अत: विद्यावर्थयों की सांय या   = 10,000 X 0.0679 = 679 

 

ii. प्रसामान्द् य वितरर् िरिय द्वारा प्रसामान्द् य वितरर् में वदये णये केसेज के प्रवतर्त के 

आधार पर उनकी सीमाओं ां का पता लणाया जाता ह ज जब र्ोधकताथ को प्रसामान्द् य 

वितरर् का माध्य  तर्ा मानक वि लन ज्ञात होता ह  और िह वितरर् के विर्ेष 

प्रवतर्त ज से मध् य 60% या 70% केसेज की सीमाओं ां का पता लणाना  ाहता ह , तो 

िह प्रसामान्द् य िरिय का उपयोण करता ह , स योंवक कससे िह आसानी से कन सीमाओं ां के 

बारे में जान लेता ह ज 

iii. प्रसामान्द् य िरिय द्वारा वकसी समस् या या परीक्षर् के एकाांर् के सापेक्ष कवठनता स् तर 

(relative difficulty level) ज्ञात वकया जा सकता ह ज प्रसामान्द् य िरिय का एक 

महत्त्ि  परू्थ अनपु्रयोण यह ह  वक कसके द्वारा र्ोधकताथ वकसी प्रश् न, समस् या या वकसी 

परीक्षर् के एकाांर् की सापेक्ष कवठनता स् तर का पता आसानी से लणा लेता ह ज कसके 

वलए प्रत् येक प्रश् न या एकाांर् पर उत् तीर्थ होने िाले ूात्रों की प्रवतर्त के आधार पर 

वसणमा या  Z प्रा  ताांक (Sigma Score) ज्ञात कर वलया जाता ह , जो कसकी कवठनता 

140 150 180 X 
Z 
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स् तर होती ह  और कस कवठनता स् तर को एक दसूरे से घटाकर जो अांतर प्रात वकया 

जाता ह , कससे प्रश् नों या एकाांर्ों का सापेक्ष कवठनता स् तर का पता लण जाता ह ज  

iv. प्रसामान्द् य िरिय द्वारा दो वितरर्ों की अवतव् यावत (Overlapping) के रूप में तुलना 

वकया जाता ह ज प्रसामान्द् य िरिय की  ौर्ी उपयोवणता यह ह  वक कसके द्वारा दो वितरर्ों 

की तलुना अवतव् यावत के रूप में की जाती ह ज जब र्ोधकताथ यह पता लणाना  ाहता ह  

वक वदए णए दो वितरर्ों में माध्य  मावध्यका (Median) तर्ा मानक वि लन के 

य याल से कहॉ तक अवतव् यावत ह  तो कसके वलए प्रसामान्द् य िरिय का सहारा लेता ह ज  

v. प्रसामान्द् य िरिय द्वारा वकसी समहू को उपसमहू में आसानी से प्रसामान्द् य रूप से वितररत 

र्ीलणरु् या  र के आधार पर बॉटा जाता ह ज प्रसामान्द् य िरिय का उपयोण प्राय: 

र्ोधकताथ ि सी पररवस्र्वत में करता ह  जहाँ  प्रसामान्द् य रूप से वकसी वितररत, वकसी 

र्ीलणरु् या  र पर वदए णए समहू के कई ूोटे-ूोटे उपसमहूों में बॉटना होता ह ज यह 

कायथ भी Z- score ज्ञात करके वकया जाता ह ज 

अत: यह स् पष् ट ह  वक प्रसामान्द् य िरिय की अनेक उपयोवणताएां ह , वजनके कारर् कस िरिय की 

लोकवप्रयता व्यािहाररक विज्ञान के के्षत्र में बहुत ज् यादा ह ज 

 

3.14 प्रसामान् य व्र में प्रात्तयकता त्तनधधारत्तित किना (Determination 
of Probability under the Normal Curve) : 

1. प्रसामान्द् य िरिय के अन्द् तणथत प्रावयकता ज्ञात करने के वलए सिथप्रर्म आप एक प्रसामान्द् य िरिय 

का व त्र बना ज 

2. कसके मध् य में समान्द् तर माध्य  वलख लेंज 

3. अब प्रावयकता ज्ञात करने के वलए X  के मू्  यों को सतू्र द्वारा Z में रूपान्द् तररत कर लेंज 

4. मानक प्रसामान्द् य िरिय के अन्द् तणथत क्षेत्रील (Area under the normal curve) की 

सारर्ी जो कस स्ि-अवधणम सामग्री पवुस्तका के पीूे दी णई ह , के आधार पर क्षेत्रील ज्ञात 

कर लेंज क्षेत्रील ही प्रावयकता ह ज  

5. प्रावयकता ज्ञात करते समय यह ध् यान रखें वक सारर्ी में क्षेत्रील सद ि समान्द् तर माध्य  (Z 

= 0) से X मू्  य  (Z का पररकवलत मू्  य) तक वदया जाता ह , अत: क्षेत्रील (प्रावयकता) 

तदनसुार वनधाथररत की जाती ह ज प्रसामान्द् य िरिय के अन्द् तणथत कुल के्षत्रील 1.0 होता ह  जो 

माध्य  के दायीं ओं र 0.5 तर्ा बायीं ओं र भी 0.5 होता ह ज 
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उदाहरि द्वारा ् पष् टीकरि:-   

 

 

 

 

 

 

 

 

i. वकसी मू्  य के 100 से 150 के मध् य  

होने की प्रावयकता :-  






X
Z   Z



25

100150
 

  

Area (Z= 2)  = 0.47725 (सारर्ी से)  

अत: िाांवूत प्रावयकता = 0.47725   

ii. वकसी मू्  य के 150 से कम होने की प्रावयकता 

आप जानते हैं वक समान्द् तर माध्य  से वकसी मू्  य के कम होने की प्रावयकता = 0.5, 

जबवक समान्द् तर माध्य  (100 से 150 तक की प्रावयकता) उपयुथस त (i) के अनसुार 0.47725 ह  

अत: िाांवूत प्रावयकता =0.5+ 0.47725 = 0.97725   

iii. वकसी मू्  य के 150 से अवधक होने की प्रावयकता 

= प्रसामान्द् य िरिय के अन्द् तणथत कुल के्षत्रील- वकसी मू्  य के 150 से कम होने की 

प्रावयकता = 1- 0.97725 = 0.02275  

100 

µ 
150 180 X 75 
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वकसी मू्  य के 75 से 150 के मध् य होने की प्रावयकता:-  

यहाँ  यह ध् यान रखना  ावहए वक प्रसामान्द् य िरिय के क्षेत्रील वनधाथरर् का सन्द् दभथ वबन्द् द ुसद ि माध्य  

होता ह  अत: िाांवूत प्रावयकता दो अलण-अलण भाणों में पररकवलत करेंणेंज  

वकसी मू्  य के 75 से 100 के मध् य होने की प्रावयकता + वकसी मू्  य के 100 से 150 के मध् य होने 

की प्रावयकताज  

  1
25

10075



Z   

Z = -1 के वलए क्षेत्रील 0.34134 

 अत: िाांवूत प्रावयकता (0.34134+0.47725) = 0.81859  

डटप् पिी:- Z = -1 से वि वलत होने की आिश् यकता नहीं ह , Z के ऋर्ात् मक मू्  य का अर्थ होता 

ह ज माध्य  के बायीं ओं र जबवक Z के धनात् मक मू्  य का अर्थ होता ह , माध्य  के दायीं ओं रज लेवकन 

Z के ऋर्ात् मक मू्  य के कारर् प्रावयकता को ऋर्ात् मक नहीं कर दें, अन्द् यर्ा अनर्थ हो जाएणाज 

क्षेत्रील (प्रावयकता) कभी भी ऋर्ात् मक नहीं हो सकताज  

(iv) डकसी मूल ्  के 150 से 180 के म् ्  होने की ्रसाड्किा:- सन्द् दभथ सद ि माध्य  

रहता ह , अत: दो अलण-अलण माप करेंणें, 100 से 150 तर्ा 100 से 180: यहाँ  

100 से 180 की माप के वलए 2.3
25

100180



Z  

Z = 3.2 के वलए क्षेत्रील = 0.49931 

अत: िाांवूत प्रावयकता = 0.49931 – 0.47725 = 0.02206 

(v) वकसी मू्  य के 75 से कम होने की प्रावयकता:- आपने 75 से 100 तक का 

क्षेत्रील 0.34134 (iv) में ज्ञात वकया ह , जबवक माध्य  से बायीं ओं र का कुल 

क्षेत्रील 0.5 होता ह ज अत: िाांवूत प्रावयकता माध्य  से बायीं ओं र का कुल 

क्षेत्रील – 75 से 100 तक का क्षेत्रील = 0.5 – 0.34134 = 0.15866  

(vi) वकसी मू्  य के 75 होने की प्रावयकता:- एक सतत ्आिवृत्त बांटन में वकसी िणाथन्द् तर 

का क्षेत्रील (प्रावयकता) ज्ञात वकया जा सकता ह  न वक वकसी वनवश्चत मू्  य काज 
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कसका कारर् यह ह  वक वकसी  र की रेखा में अनन्द् त वबन्द् द ुहोते हैं, उनमें से वकसी 

एक वनवश्चत वबन्द् द ुके होने की प्रावयकता स ्ावन्द्तक रूप से 0
1



 होती ह ज  

 

3.15 सामान् य सांभावना व्र के उपयोण के उदाहिण (Examples of 
the application of Normal Probability Curve)  : 

(i) दी हुई सीमाओ ं के म् ्  ्रसाप् िांकों  का ्रसडिशि ज्ञाि करना (To find out the 

percentage of cases within given limits)  

उदाहरि:- एक प्रसामान्द् य वितरर् में समान्द् तर माध्य  (M) 80 और प्रमाप वि लन 10 ह ज णर्ना 

करके बताकये वक वनम नवलवखत सीमाओं ां के मध् य वकतने प्रवतर्त केसेज होंणजे  

a. 70 से 90 के मध् य  

b. 90 से 100 के मध् य  

हल (a) 70 का Z स् कोर  1
10

10

10

8070








  

   90 का Z स् कोर 1
10

10

10

8090



  

70 से 90 के मध् य केसेज  

= ± 1σ ि -1 σ  के  

  मध् य केसेज का प्रवतर्त 

= 34.13 + 34.13  

= 68.26 प्रवतर्त केसेज  

 

75 
-1σ 

80 
0 

90 
+1σ 

X 
Z 
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(ब) 90 का Z स् कोर 1
10

10

10

8090



  

 100 का Z स् कोर 2
10

80100



   

  

प्रसामान्द् य वितरर् िरिय में 0 से +2 σ के मध् य प्रवतर्त केसेज = 47.72  

प्रसामान्द् य वितरर् िरिय में 0 से +1 σ के मध् य प्रवतर्त केसेज = 34.13 

अत: +1 σ और +2 σ के मध् य प्रवतर्त केसेज = 47.72- 34.13 = 13.59 

 

(ii) दो अडिव् ् ापी अंक डविरिों  के ्रसाप् िांको का अ् ् ्न (To Compare the two 

Overlapping Distribution) 

उदाहरि:- वकसी एक बवु् परीक्षर् के ूात्रों का मध् यमान 120 तर्ा प्रमाप वि लन 8.0 ह  तर्ा 

ूात्राओं ां का मध् यमान 124 तर्ा प्रमाप वि लन 10.0 ह ज वकतने प्रवतर्त ूात्राओं ां का 

मध् यमान ूात्रों के मध् यमान से ऊपर ह , कसकी णर्ना करेंज  

हल:-  प्रस् ततु उदाहरर् में ूात्राओं ां का मध् यमान ूात्रों से 124-120 = 4 ऊपर ह ज यवद ूात्रों के 

मध् यमान को आधार माना जाय तो यह कहा जा सकता ह  वक ूात्राओं ां का मध् यमान ूात्रों 

के 4/8 σ = 0.56 दायीं ओं र वस्र्त ह ज तावलका के अनसुार मध् यमान से 0.56 तक 19.15 

प्रवतर्त तक केसेज आते हैंज  ूांवक मध् यमान से दायीं वदर्ा (+) में 50 प्रवतर्त केसेज आते 

हैं, अत: ूात्रों की अपेक्षा ूात्राओं ां का मध् यमान 50-19.15 = 30.85% आण ेह ज   

ूात्र का M = 120  

σ  = 8.0  

ूात्राओं ां का M = 124  

σ = 10.0  

 

80 
0 

90 
+1σ 

100 
+2σ 

 

X 

Z 
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(iii) मनोवैज्ञाडनक परीििों  में पद कडलनाई के ् िर को डनिाारिरि करना (To 

determine the level of item difficulty) 

उदाहरि:- एक प्रमार्ीकृत परीक्षर् के A, B, C  तर्ा D प्रश् नों को हल करने में ूात्र रियमर्: 

50%, 40%, 35% तर्ा 15% असील रहजे प्रश् नों के कवठनाई स् तर की णर्ना करते 

हुए कसकी व् याय या कीवजएज  

्रसश् न सफल छा्ों  

का % 

असफल छा्ों  

का % 

असफल छा्ों  की 

म् ् मान से दूरी 

कडलनाई ् िर ्ा 

असफल छा्ों  की 

M से σ  दूरी 

A 50% 50% 50 - 50 = 0% 0.006 

B 40% 60% 60-50 = 10% 0.256 

C 35% 65% 65-50 = 15% 0.396 

D 20% 80% 80-50 = 30% 0.846 

NPC में परीक्षर् के प्रश् नों की कवठनाई स् तर की व् याय या σ  के आधार पर की जाती ह ज 

धनात् मक वदर्ा में मध् यमान से वस् मा दरूी वजतनी अवधक होती ह , परीक्षर् के प्रश् न का कवठनाई स् तर 

उतना ही अवधक होता ह ज परीक्षा के विवभन्द् न प्रश् नों का तलुनात् मक कवठनाई स् तर वनम न प्रकार से ह :-  

A से B प्रश् न (0.256- 0.006)  = 0.256 अवधक कवठन ह  

19.15% 

-3σ 

छा् 

छा्ाऐ ं

30.85%  

-2σ -1σ M 1σ 2σ 3σ 

30.85% 
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B से C प्रश् न (0.396 - 0.256) = 0.146  अवधक कवठन ह  

B से D प्रश् न (0.846 - 0.256) = 0.596  अवधक कवठन ह  

A से C प्रश् न (0.396 - 0.006) = 0.396  अवधक कवठन ह  

C से D प्रश् न (0.846 - 0.396) = 0.456  अवधक कवठन ह  

(iv) आवृडि ज्ञाि करना (Calculate the frequency):- 

प्रसामान्द् य वितरर् में आिवृत्त ज्ञात करते समय प्रावयकता (P) को 

कुल आिवृत्त (N) से णरु्ा करना होता ह ज अत: आिवृत्त = NXP   

उदाहरर्:- एक द ि  र (Random Variable) का बांटन (Distribution) प्रसामान्द् य ह , वजसका 

माध्य  128 ह  तर्ा प्रमाप वि लन 54 ह  ज्ञात कीवजएज  

(a) P (80 < x < 100) 

(b) P (x > 40) 

(c) P (x < 144) 

(d) P (x < 60) or P (x > 180)  

हल:- (a)  89.0
54

12080
1 









X
Z  

              
520

54

128100
2 









X
Z  

Area (Z1 = - 0.89)  = 0.31 33 

Area ( Z2 = - 0.52) = 0.1985  (घटाने पर) 

P (80 < x < 100) = 0.1148 

(b)  63.1
54

12840



Z  

X 

 

40 128 
X 

 

Z 

 

- 1.63 O 

 

80 100 

0 (-0.89) (-0.52) 

128 X 
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Area  (Z= ÷1.63) = 0.44845 

Area (above 128)  = 0.50000 (जोडने पर) 

P (x > 40)  = .94845 

 

(c) 30.0
54

16

54

128144



Z  

 Area (Z = 0.30)  = 0.1179 

 Area (below 128) = 0.5000 

  P (X < 144) = 0.6179 

(d)   26.1
54

12860
1 


Z  

        Area(below 128) = 0.50000 

      Area ( Z1 = - 1.26)  = 0.39617 (+)  

      = 0.10383  

 96.0
54

128180
2 


Z  

 Area above (128) = 0.50000 

Area ( Z2 =  0.96) = 0.3315  

                                    0.1685  

P (x < 60) or P (x >180) 

 = 0.10383 + 0.1685 

144 128 X 

Z 

 

 0.30 O 

 

  
0.96 

180 128 X 
 

Z 

 

O 

 

60 

-1.26 0.96 
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 = 0.27233  

उदाहरि:- वकसी एक परीक्षा में पास होन ेिाले विर्षे यो् यता प्रा  त करन ेिाले विद्यार्ी रियमर्: 

46% तर्ा 90% र्ेज अभ् यवर्थयों द्वारा प्रा  त औसत प्रा  ताांकों का अनमुान लणाकए, जबवक न्द् यनूतम 

पास प्रा  ताांक तर्ा विर्ेष यो् यता प्रा  ताांक रियमर्: 40 तर्ा 75 ह ज यह मावनए वक प्रा  ताांकों का 

वितरर् सामान्द् य ह ज  

हल:- यहाँ पास विद्यार्ी 46 प्रवतर्त ह , अत: ीेल विद्यार्ी 54% होंणें, 50% तक विद्यार्ी H स े

ऊपर होंणजे  

 

 

1.0)4.0( PZ        



µ40
1.0,

µ 





X
Z   )(µ401.0 i   

34.1)41.( PZ        



µ75
34.1,

µ 





X
Z   )(µ7534.1 ii  

 (i) में (ii) को घटाने पर  

 
3524.1

µ7534.1

µ401.0















  

 22.28
24.1

35





   

  का मान (i) में रखने पर 

       0.1(28.22) = 40- µ 

         2.822- 40= - µ   

           µ= 37.178  

अत: औसत अांक 37.178 तर्ा प्रमाप वि लन 28.22 अांक हैंज 

µ 

 

.04 .46 

.41 .09 
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उदाहरि: एक प्रसामान्द् य बांटन (Normal distribution) के 20 प्रवतर्त मू्  य 45 से कम हैं तर्ा 

15 प्रवतर्त मू्  य 70 से अवधक बांटन का समान्द् तर माध्य  तर्ा प्रसरर् (Variance) ज्ञात कीवजएज 

हल:  

     2  ?     µ = ? 



µ


x
Z   

Z  = - ?  Z  = + ?  

Z (P=0.35)   = + 1.04 

 Z (P = 0.30) = - 0.84  

 



µ


X
Z                  + 1.04 =  



µ70 
           µ+ 1.04   = 70  – (i)  

   -0.84 = 


µ45 
         µ- 0.84   = 45  – (ii)  

समीकरर् (i) में से समीकरर् (ii) को घटाने पर  2588.1   

       30.13  

  का मान समीकरर् (i) में रखने पर µ + 13.83 = 70 

                 µ= 56.17  

अत: बांटन का प्रसरर् (Variance) 89.176)3.13( 22     

माध्य  56.17 ह ज   

उदाहरि:- एक कक्षा में 75 ूात्र हैं वजनके औसत प्रा  ताांक 50 तर्ा प्रमाप वि लन 5 ह ज वकतने 

विद्यावर्थयों ने 60 से अवधक अांक प्रा  त वकएज  

 0.35 
15% or 

0.15 
0.3 

45 
Z = - ? 

µ = ? 70 
Z = + ? 

X 

Z 

20% or 
0.2 
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हल:- वदया णया ह , 50X  और :5  हमें ऐसे विद्यावर्थयों की सांय या ज्ञात करनी ह , 

वजनके 60 से अवधक प्रा  ताांक आए हैं, अत: X = 60 

2
5

5060
, 





 Z

XX
Z


  

Z का प्रसामान्द् य िरिय के अन्द् तणथत क्षेत्रील = 0.4772 

60 से अवधक के वलए क्षेत्रील = 0.5 - .4772 = 0.0228 

अत: 60 से अवधक अांक पाने िाले विद्यावर्थयों की सांय या = NP = 0.228x75 = 1.71= 2 

अत: 60 से अवधक अांक पाने िाले विद्यावर्थयों की सांय या = 2      

   

अभ््ास ्रसश्न  

11. …………….वितरर् में आिवृत्तयों के बतीने ि घटने के रियम में अन्द् तर पाया जाता ह ज 

12. धनात् मक विषमता रखने िाले वितरर् में समान्द् तर माध्य  का मू्  य )(X , मध् यका (Md) 

तर्ा बहुलक (Z) से …………होता ह ज 

13. यवद िरिय का  कुाि दावहनी ओं र न होकर बायीं ओं र अवधक हो तो 

विषमता…………… होणीज  

14. सामान्द् य वितरर् सद ि …….. के आकार का होता ह ज 

15. …………….का माप एक ऐसा सांय यात् मक माप ह , जो वकसी श्रेर्ी की असमवमतता 

(Asymmetry) को प्रकट करता ह ज 

16. ……………..एक साांवययकीय माप ह , जो िरिय के र्ीषथ की प्रकृवत पर प्रकार् डालती 

ह ज 

17. प्रसामान्द् य िरिय का उछ  तम वबन्द् द ु………… पर केवन्द्रत होता ह ज 

18. परृ्रु्ीषथत् ि का माप ……………एिां वद्वतीय केन्द्रीय  पररघातों (Moments) के आधार 

पर पररघात अनपुात (Moments Ratio) द्वारा ज्ञात वकया जाता ह ज 

19. एक प्रसामान्द् य िरिय में माध्य , मध् यका एिां बहुलक बराबर तर्ा िरिय के …………….. 

में वस्र्त होते हैंज  

20. प्रसामान्द् य िरिय की दोनों बाहु…………. रूप से विस् ततृ होती ह ज 
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3.16  सािाांर् 
प्रस्ततु ककाई में आप सामान्द् य वितरर् िरिय की विर्षेताएां और उपयोवणताए,ँ विषमता ि परृ्रु्ीषथत् ि 

के मान के पररकलन के बारे में अध्ययन वकयाज यहाँ पर कन सभी अिधारर्ाओं ां का सांवक्षत वििरर् 

वदया जा रहा ह ज 

समवमत अर्िा सामान्द् य वितरर् (Symmetrical or Normal Distribution): कस प्रकार के 

वितरर् में आिवृत्तयाँ एक वनवश्चत रियम से बतीती हैं वीर एक वनवश्चत वबन्द् द ुपर अवधकतम होने के 

पश्  ात ्उसी रियम से घटती ह ज यवद आिवृत्त वितरर् का िरिय त यार वकया जाय तो िह सद ि घण् टी के 

आकार (Bell  Shaped) का होता ह , जो कसकी सामान्द् य वस्र्वत को प्रदवर्थत करता ह ज 

असमवमत वितरर् अर्िा विषम वितरर् (Asymmetrical Distribution): असमवमत वितरर् में 

आिवृत्तयों के बतीने ि घटने के रियम में अन्द् तर पाया जाता ह ज आिवृत्तयाँ वजस रियम में बतीती ह  

अवधकतम वबन्द् द ु पर पहु ँन े के पश्  ात उसी रियम में नहीं घटतीज ऐसे वितरर् का िरिय घण् टी के 

आकार िाला ि दायें या बायें  कुाि वलए हुए होता ह ज 

धनात् मक विषमता (Positive Skewness) : यवद िरिय का  कुाि दावहनी ओं र ह  तो उस िरिय में 

धनात् मक विषमता होणीज धनात् मक विषमता रखने िाले वितरर् में समान्द् तर माध्य  का मू्  य )(X , 

मध् यका (Md) तर्ा बहुलक (Z) से अवधक होता ह ज 

ऋर्ात् मक विषमता (Negative Skewness) :यवद िरिय का  कुाि दावहनी ओं र न होकर बायीं 

ओं र अवधक हो तो विषमता ऋर्ात् मक होणीज  

विषमता का माप एक ऐसा सांय यात् मक माप ह , जो वकसी श्रेर्ी की असमवमतता (Asymmetry) 

को प्रकट करता ह ज एक वितरर् को विषम कहा जाता ह , जबवक उसमें समवमतता (Symmetry) 

का अभाि हो, अर्ाथत ्मापों के विस् तार के एक ओं र या दसूरी ओं र ही मू्  य केवन्द्रत हो जाते हैंज   

विषमता णरु्ाांक का पररकलन वनम नवलवखत तीन प्रकार से वकया सकता ह  , जो कस प्रकार ह :-   

1. कालथ वपयसथन का माप (Karl Pearson’s Measure) 

2. बाउले का माप (Bowley’s Measure) 

3. केली का माप (Kelly’s Measure)  

परृ्रु्ीषथत् ि या कुकुदता एक साांवययकीय माप ह , जो िरिय के र्ीषथ की प्रकृवत (Peak of a curve) 

पर प्रकार् डालती ह ज ग्रीक भाषा में कस र्ब् द का अर्थ ीुलािट  (Bulginess) होता ह ज साांवययकी 

में परृ्रु्ीषथत् ि से तात् पयथ एक आिवृत्त िरिय के बहुलक के के्षत्र में  पटेपन या नकुीलापन की मात्रा से 

ह ज 
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कालथ वपयसथन ने 1905 में परृ्रु्ीषथत् ि या कुकुदता के प्रकार के वलए वनम न तीन र्ब् दों का प्रयोण 

वकया र्ा:-  

i. LEPTOKURTIC (ले  टोकवटथक): नकुीले र्ीषथ िाला िरिय (Peaked Curve)   

ii. PLATYKURTIC (  लेटीकवटथक) :  पटे र्ीषथ िाला िरिय (Flat-topped Curve)  

iii. MESOKURTIC (मसेोकवटथक) : सामान्द् य िरिय (Normal Curve)  

 परृ्रु्ीषथत् ि का माप  तरु्थ एिां वद्वतीय केन्द्रीय  पररघातों (Moments) के आधार पर पररघात 

अनपुात (Moments Ratio) द्वारा ज्ञात वकया जाता ह ज 

प्रसामान्द् य/सामान्द्य बांटन या वितरर् (Normal Distribution) एक सतत ् प्रावयकता बांटन 

(Continuous Random Distribution) ह ज कसका प्रावयकता घनत् ि ीलन (Probability 

Density Function) घांटीनमुा आकार (Bell Shaped) का िरिय (Curve)  होता ह  तर्ा यह िरिय 

प्रसामान्द् य बांटन के दो प्रा ल (Parameters) माध्य  (Mean) (  ) तर्ा प्रमाप वि लन 

(Standard Deviation) (σ) पर आधाररत होता ह ज 

प्रसामान्द् य िरिय की विर्ेषताऐ ां (Features of a Normal Curve)कस प्रकार हैं :  

1. कस िरिय का एक ही र्ीषथ वबन्द् द ुहोता ह , अर्ाथत ्यह एक बहुलकीय (Unimodal) िरिय ह ज 

कसका आकार घांटीनुमा (Bell Shaped) होता ह ज 

2. यह एक समवमत िरिय (Symmetrical curve)  ह ज 

3. एक प्रसामान्द् य िरिय में माध्य , मध् यका एिां बहुलक बराबर तर्ा िरिय के मध् य में वस्र्त होत े

हैंज  

4. प्रसामान्द् य िरिय की दोनों बाहु अपररवमत (Infinite) रूप से विस् ततृ होती ह ज 

5. कस िरिय के दो प्रा ल होते हैं, समान्द् तर माध्य  (µ) तर्ा प्रमाप वि लन (σ)ज  

6. समान्द् तर माध्य  की दायीं ओं र के वहस् से का प्रवतवबम ब बाांया वहस् सा होता ह ज 

7. प्रसामान्द् य िरिय का माध्य  ऋर्ात् मक, र्नू्द् य अर्िा धनात् मक कोई भी सांय या हो सकती ह ज 

8. प्रमाप वि लन, िरिय की  ौडाई को वनधाथररत करता ह ज 

9. वकसी भी सतत ्प्रावयकता बांटन के िरिय का कुल के्षत्रील 1 होता ह ज 

10. प्रसामान्द् य िरिय का उछ  तम वबन्द् द ुमाध्य  पर केवन्द्रत होता ह ज 

प्रसामान्द् य िरिय या वजसे प्रसामान्द् य प्रसांभाव् यता िरिय (Normal Probability Curve) भी कहा 

जाता ह , के कुू प्रमखु अनपु्रयोण वनम नाांवकत ह : 
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1. प्रसामान्द् य िरिय द्वारा प्रसामान्द् य वितरर् में दी णई सीमाओं ां (Limits) के भीतर पडने िाले 

केसेज के प्रवतर्त का पता लणाया जाता ह ज यह प्रसामान्द् य िरिय की एक प्रमखु उपयोवणता 

ह ज  

2. प्रसामान्द् य वितरर् िरिय द्वारा प्रसामान्द् य वितरर् में वदये णये केसेज के प्रवतर्त के आधार पर 

उनकी सीमाओं ां का पता लणाया जाता ह ज  

3. प्रसामान्द् य िरिय द्वारा वकसी समस् या या परीक्षर् के एकाांर् के सापेक्ष कवठनता स् तर 

(relative difficulty level) ज्ञात वकया जा सकता ह ज  

4. प्रसामान्द् य िरिय द्वारा दो वितरर्ों की अवतव् यावत (Overlapping) के रूप में तलुना वकया 

जाता ह ज 

3.17  र्ब्दावली 
1. समडमि अिवा सामान् ्  डविरि (Symmetrical or Normal Distribution): 

जब वकसी वितरर् में आिवृत्तयाँ एक वनवश्चत रियम से बतीती हैं वीर एक वनवश्चत वबन्द् द ुपर 

अवधकतम होने के पश्  ात ्उसी रियम से घटती ह ज  

2. असमडमि डविरि अिवा डवषम डविरि (Asymmetrical Distribution): 

असमवमत वितरर् में आिवृत्तयों के बतीने ि घटने के रियम में अन्द् तर पाया जाता ह ज  

3. डवषमिा (Skewness): एक वितरर् को विषम कहा जाता ह , जबवक उसमें समवमतता 

(Symmetry) का अभाि हो, अर्ाथत ् मापों के विस् तार के एक ओं र या दसूरी ओं र ही 

मू्  य केवन्द्रत हो जाते हैंज  

4. िनात् मक डवषमिा (Positive Skewness) : यवद िरिय का  कुाि दावहनी ओं र ह  तो 

उस िरिय में धनात् मक विषमता होणीज धनात् मक विषमता रखने िाले वितरर् में समान्द् तर 

माध्य  का मू् य )(X मध् यका (Md) तर्ा बहुलक (Z) से अवधक होता ह ज 

5. ऋिात् मक डवषमिा (Negative Skewness): यवद िरिय का  कुाि दावहनी ओं र न 

होकर बायीं ओं र अवधक हो तो विषमता ऋर्ात् मक होणीज  

6. पृिुशीषात् व (Kurtosis): परृ्रु्ीषथत् ि या कुकुदता एक साांवययकीय माप ह , जो िरिय के 

र्ीषथ की प्रकृवत (Peak of a curve) पर प्रकार् डालती ह ज साांवययकी में परृ्ुर्ीषथत् ि से 

तात् पयथ एक आिवृत्त िरिय के बहुलक के के्षत्र में  पटेपन या नकुीलापन की मात्रा से ह ज 
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7. ्रससामान् ् /सामान्् बंटन ्ा डविरि (Normal Distribution): यह एक सतत ्

प्रावयकता बांटन (Continuous Random Distribution) ह ज कसका प्रावयकता घनत् ि 

ीलन (Probability Density Function) घांटीनमुा आकार (Bell Shaped) का िरिय 

(Curve)  होता ह ज 

3.18  अभ्यास प्रश्नों के उिि 
1. 0  

2.  1    

3.  Q.D.   

4. 0.9544   

5. 0.3989    

6. प्रमाप वि लन (Standard Deviation) (σ)  

7. कम   

8. अवधक   

9.  सामान्द् य (Mesokurtic)  

10. 0   

11. असमवमत   

12. अवधक   

13. ऋर्ात् मक    

14. घण् टी  

15. विषमता        

16. परृ्रु्ीषथत् ि या कुकुदता     

17. माध्य        

18.  तरु्थ       

19. मध् य    

20. अपररवमत (Infinite)       
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3.20 त्तनबांधात्मक प्रश्न 
1. सामान्द् य वितरर् के अर्थ ि विर्षेताओं ां को स्पष्ट कीवजए ज 

2. सामान्द् य वितरर् िरिय की  उपयोवणताओं ां की व् याय या कीवजए ज 

3. सामान्द् य वितरर् िरिय पर आधाररत समस्याओं ां को हल कर सकें णेंज  

4. विषमता णरु्ाांक से आप सया सम ते हैं? विषमता णरु्ाांक के मान को पररकवलत करने के 

सतू्रों को वलवखएज 

5. परृ्रु्ीषथत् ि से आप सया सम ते हैं? परृ्रु्ीषथत् ि णरु्ाांक के मान को पररकवलत करने के 

सतू्रों को वलवखएज 

6. 500 ूात्रों को 10 समहूों में बाांटा णयाज यवद ूात्रों की यो्यता सामान्द् य रूप से वितररत ह  

तो प्रत्येक समहू में वकतने ूात्र होंण|े (उत्तर : 3, 14, 40, 80, 113, 80, 40, 14, 3) 

7. यवद एक समहू वजसका वक माध्य 100 तर्ा मानक वि लन 15 में यह माना जाय वक 

बवु्लवब्ध सामान्द्य रूप से वितररत ह  तो वनमन बवु्लवब्ध िाले लोणों का अनपुात 

वनकावलए : (अ) 135 से ऊपर (ब) 120 से ऊपर  (स) 90 से नी  े(द) 75 ि 125 के 

मध्य (उत्त्तर:  (अ) .0099    (ब)  .0918     (स)    .02514      (द) .9050 )  
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इकाई 4: सहसबंंध त्तवत्तधयााँ (Correlation 
Methods) 
 

4.1 प्रस्तािना 

4.2 उद्दशे्य 

4.3 सहसांबांध का अर्थ ि पररभाषाएां 

4.4 सहसांबांध ि कारर्-कायथ सांबांध 

4.5 सहसांबांध का महत्त्ि   

4.6 सहसांबांध के प्रकार 

4.7 सहसांबांध का पररमार् 

4.8 सहसांबांध के रूप में r की विश् िसनीयता 

4.9 सरल सहसांबांध ज्ञात करने की विवधयाँ 

4.10 कालथ वपयसथन सहसांबांध णरु्ाांक  

4.11 कालथ वपयसथन के सहसांबांध णरु्ाांक की णर्ना  

4.12 िणीकृत शे्रर्ी में सहसबांध णरु्ाांक 

4.13 वद्वपांवक्तक सहसांबांध 

4.14 वबन्द् द ुवद्वपांवक्तक सहसांबांध  

4.15 वद्वपांवक्तक सहसांबांध ि वबन्द् द ुवद्वपांवक्तक सहसांबांध के मध् य तलुना 

4.16 साराांर् 

4.17 र्ब्दािली 

4.18 अभ्यास प्रश्नों के उत्तर  

4.19 सांदभथ ग्रन्द्र् स ूी/ पाठ्य सामग्री  

4.20 वनबांधात्मक प्रश्न 

 

4.1 प्रस्तावना 
मानि जीिन से सांबांवधत सामावजक र् वक्षक, मनोि ज्ञावनक, आवर्थक, राजन वतक एिां ि ज्ञावनक आवद 

सभी क्षेत्रों में विवभन्द् न प्रकार की समांक श्रेवर्यों में आपस में वकसी न वकसी प्रकार सांबांध पाया जाता 
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ह ज उदाहरर् के वलए- दवुश्चांता के बतीने से समायोजन में कमी, अवधणम बतीने से उपलवब्ध में िवृ् 

णरीबी बतीने से जीिन स् तर में कमी आवदज कन वस्र्वतयों में साांवययकीय विर् ्लेषर् के वलए सहसांबांध 

ज्ञात वकया जाता ह ज कस प्रकार यह कहा जा सकता ह  वक सहसांबांध दो अर्िा अवधक  रों के मध् य 

सांबांध का अध् ययन करता ह  एिां उस सांबांध की मात्रा को मापता ह ज यहाँ  पर आप सहसांबांध का 

अर्थ, पररभाषा, प्रकृवत ि कसके मापने के विवभन्द् न प्रकारों का अध् ययन करेंणेंज  

4.2 उद्दशे्य 
     कस ककाई के अध् ययनोपराांत आप- 

1. सहसांबांध का अर्थ बता पाएणँेंज 

2. सहसांबांध के विवभन्द् न प्रकारों को स्पष्ट कर सकें णेंज 

3. सहसांबांध के विवभन्द् न मापकों का पररकलन कर सकें णेंज  

4. सहसांबांध के विवभन्द् न मापकों की तलुना कर सकें णेंज   

5. सहसांबांध णरु्ाांक का अर्ाथपन कर सकें णेंज   

6. कालथ वपयसथन के सहसांबांध णरु्ाांक की णर्ना कर सकें णेंज  

7. वद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक का पररकलन कर सकें णेंज  

8. वबांद ुवद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक की णर्ना कर सकें णेंज  

 

  4.3 सहसांबांध (Correlation) का अर्थ व पत्तिभाषाएां 
जब दो या अवधक तथ यों के मध् य सांबांध को अांकों में व् यस त वकया जाय तो उसे मापने एिां सकू्ष् म रूप 

में व् यस त करने के वलए जो रीवत प्रयोण में लायी जाती ह  उसे साांवययकी में सहसांबांध कहा जाता ह ज 

दसूरे र्ब् दों में, दो या दो से अवधक  रों के मध् य अन्द् तथसांबांध को सहसांबांध की सांज्ञा दी जाती ह ज 

सहसांबांध के पररमाप को अांकों में व् यस त वकया जाता ह , वजसे सहसांबांध णरु्ाांक (Coefficient of 

Correlation) कहा जाता ह ज विवभन्द् न विद्वानों ने सहसांबांध की अनेक पररभाषा  दी हैं-  

प्रो0 वकां ण ''यवद यह सत् य वस् हो जाता ह  वक अवधकाांर् उदाहरर्ों में दो  र-मू्  य (Variables) 

सद ि एक ही वदर्ा में या परस् पर विपरीत वदर्ा में घटने-बतीने की प्रिवृत्त रखते हैं तो ऐसी वस्र्वत में 

यह सम ा जाना  ावहए वक उनमें एक वनवश्चत सांबांध ह ज कसी सांबांध को सहसांबांध कहते हैंज (If it is 

proved true that in a large number of instances, two variables tend always to 

fluctuate in the same or in opposite direction, we consider that the fact is 

established and relationship exists. This relationship is called correlation).''   
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बाउले- '' जब दो सांय या  कस प्रकार सम बवन्द्धत हों वक एक का पररितथन दसूरे के पररितथन की 

सहानभुवूत में हो, वजसमें एक की कमी या िवृ्, दसूरे की कमी या िवृ् से सांबांवधत हो या विपरीत 

हो और एक में पररितथन की मात्रा दसूरे के पररितथन की मात्रा के समान हो, तो दोनों मात्रा  सहसांबांध 

कहलाती ह ज''  कस प्रकार सहसांबांध दो या दो से अवधक सांबांवधत  रों के बी  सांबांध की सीमा के 

माप को कहते हैंज  

 

4.4 सहसांबांध व कािण-कायथ सांबांध (Causation and Correlation) 
जब दो समांक श्रेवर्या ँएक दसूरे पर वनभथर/आवश्रत हों तो कस पर वनभथरता को सहसांबांध के नाम से 

जाना जाता ह ज अत: एक समांक श्रेर्ी में पररितथन कारर् होता ह  तर्ा कसके पररर्ामस् िरूप दसूरी 

श्रेर्ी में होने िाला पररितथन प्रभाि या कायथ कहलाता ह ज कारर् एक स् ितांत्र  र होता ह  तर्ा प्रभाि 

कस पर आवश्रत ह ज कारर्ों में पररितथनों से प्रभाि पररिवतथत होता ह  न वक प्रभाि के पररितथन से 

कारर्ज सहसांबांध की णर्ना से पिूथ  रों की प्रकृवत को अछ ू ी तरह सम ना  ावहए अन्द् यर्ा 

णवर्तीय विवध से  रों के मध् य सहसांबांध की वनकाली णयी मात्रा बहुत ही ्रमामक हो सकता ह ज 

णवर्तीय विवध से वकसी भी दो या दो से अवधक  रों के मध् य सहसांबांध की मात्रा का पररकलन 

वकया जा सकता ह  और कन  रों के मध् य कुू न कुू सहसांबांध की मात्रा भी हो सकती ह , लेवकन 

कसका अर्थ यह कदावप नहीं लणाना  ावहए वक उन  रों के मध् य कारर्- कायथ का सांबांध विद्यमान 

ह ज प्रत् येक कारर्-कायथ सांबांध का अर्थ सहसांबांध होता ह , लेवकन प्रत् येक सहसांबांध से कारर्-कायथ 

सांबांध को सवुनवश्चत नहीं वकया जा सकता ह ज उदाहरर् के वलए यवद अवभप्रेरर्ा की मात्रा में पररितथन 

के ीलस्िरूप अवधणम पर पडने िाले प्रभाि के बी  सहसांबांध णरु्ाांक का पररकलन वकया जाता ह  

तो वनवश्चत रूप से उस सहसांबांध णरु्ाांक के आधार पर यह कहा जा सकता ह  वक कन दोनों  रों के 

मध् य कारर्-कायथ सांबांध ह ज लेवकन यवद भारत में पसु् तकों के मू्  यों में पररितथन का न्द् ययूाकथ  में सोन े

के मू्  यों में पररितथन के समांकों से सहसांबांध णरु्ाांक का पररकलन वकया जाय तो कस णरु्ाांक से 

प्रा  त पररर्ाम तकथ सांणत नहीं हो सकते, स योंवक पसु् तकों के मू्  य ि सोने के मू्  यों के मध्य कोई 

कारर्-कायथ का सांबांध सवुनवश्चत नहीं वकया वकया जा सकताज अत: कससे यह वनष्कषथ वनकलता ह  

वक प्रत् येक सहसांबांध णरु्ाांक कारर्-कायथ सांबांध को सवुनवश्चत नहीं करताज 

 

4.5 सहसांबांध का महत्त्व    
सहसांबांध का व् यािहाररक विज्ञान ि भौवतक विज्ञान विषयों में बहुत महत्त्ि   ह ज कसे वनम न तरीके से 

सम ा जा सकता ह :-  
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 सहसांबांध के आधार पर दो सांबांवधत  र-मू्  यों में सांबांध की जानकारी प्रा  त होती ह ज 

 सहसांबांध विश् लेषर् र्ोध कायों में सहायता प्रदान करता ह ज 

 सहसांबांध के वस्ान्द् त पर वि रर् अनपुात (Ratio of Variation) तर्ा प्रतीपणमन 

(Regression) की धारर्ा ां आधाररत ह , वजसकी सहायता से दसूरी श्रेर्ी के 

सांभावित  र-मू्  यों का विश् िसनीय अनमुान लणाया जा सकता ह ज 

 सहसांबांध का प्रभाि भविष् यिार्ी की अनवश्चतता के विस् तार को कम करता ह ज 

 व् यािहाररक जीिन के प्रत् येक क्षेत्र में दो या अवधक घटनाओं ां का तलुनात् मक अध् ययन 

करने एिां उनमें पारस् पररक सांबांध का विि ेन करके पिूाथनमुान लणाने में सहसांबांध बहुत 

उपयोणी वस् होता ह ज 

 

4.6 सहसांबांध के प्रकाि (Types of Correlation)   
सहसांबांध को हम वदर्ा, अनपुात, तर्ा  र-मू्  यों की सांय या के आधार पर कई भाणों में विभस त कर 

सकते हैंज  

i. िनात् मक एवं ऋिात् मक सहसंबंि (Positive and Negative Correlation) :- 

यवद दो पद श्रेवर्यों या  रों में पररितथन एक ही वदर्ा में हो तो उसे धनात् मक सहसांबांध 

कहेंणेंज ज से- अवधणम की मात्रा में िवृ् से र् वक्षक उपलवब्ध का बतीनाज कसके विपरीत यवद 

एक  र के मू्  यों में एक वदर्ा पररितथन होने से दसूरे  र के मू्  यों में विपरीत वदर्ा में 

पररितथन हो तो ऐसा सहसांबांध ऋर्ात् मक सहसांबांध कहलाएणाज कसके अन्द् तणथत एक  र-

मू्  य में िवृ् तर्ा दसूरे  र-मू्  य में कमी होती ह  तर्ा एक के मू्  य घटने से दसूरे के मू्  य 

बतीने लणते हैंज धनात् मक एिां ऋर्ात् मक सहसांबांध को वनम न रेखाव त्र की मदद से सम ा 

जा सकता ह :-  

 

 

 

 

 

अग्राांवकत रेखाव त्र में परू्थ धनात् मक तर्ा परू्थ ऋर्ात् मक सह सांबांध को प्रदवर्थत वकया णया    ह ज  

िनात् मक सहसंबंि ऋिात् मक सहसंबंि 
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ii. रेखी् ििा अ-रेखी् सहसंबंि (Linear or Non-Linear Correlation):- 

पररितथन अनपुात की समवमतता के आधार पर सहसांबांध रेखीय अर्िा अ-रेखीय हो 

सकता ह ज रेखीय सहसांबांध में पररितथन का अनपुात स् र्ायी रूप से समान होता ह  अर्ाथत ्

यवद कन  र-मू्  यों को वबन्द् द-ुरेखीय पत्र पर अांवकत वकया जाय तो िह रेखा एक सीधी रेखा 

के रूप में होणी ज से- यवद ूात्रािास से ूात्रों की सांय या को दणुनुी कर दी जाय ीलस्िरूप 

यवद खाद्यान्द्न की मात्रा भी दणुनुी दर से खपत हो तो कसे रेखीय सहसांबांध (Linear 

Correlation) कहेंणेंज कसके विपरीत जब पररितथन का अनपुात वस्र्र नहीं होता तो ऐसे 

सहसांबांध को अरेखीय सहसांबांध कहेंणेंज ज से- ूात्रों की सांय या दणुनुी होने पर खाद्यान्द्नों की 

मात्रा का दणुनुी दर से खपत नहीं होना उससे अवधक या कम मात्रा में खपत होना, अर्ाथत् 

दोनों  रों के पररितथन के अनपुात में स् र्ावयत् ि का अभाि हो, ऐसी वस्र्वत को यवद वबन्द् द ु

रेखीय पर् पर प्रदवर्थत वकया जाय तो यह रेखा, िरिय के रूप में बनेणीज रेखीय ि अरेखीय 

सहसांबांधों को वनम न रेखाव त्रों के माध्य म से भलीभॉवत सम ा जा सकता ह :-  

 

 

 

Y 

O X O 

Y 

X 

पूिा िनात् मक सह संबंि 
पूिा ऋिात् मक सह संबंि 
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iii. सरल, आडंशक ििा बहुगुिी सहसंबंि (Simple, Partial and Multiple 

Correlation):- दो  र मू्  यों (वजनमें एक स् ितांत्र तर्ा एक आवश्रत हो) के आपसी 

सहसांबांध को सरल सहसांबांध कहते हैंज तीन अर्िा अवधक  र-मू्  यों के मध् य पाये जाने 

िाला सहसांबांध आांवर्क अर्िा बहुणरु्ी हो सकता ह ज तीन  रों में से एक स् ितांत्र  र को 

वस्र्र मानते हुए दसूरे स् ितांत्र  र मू्  य का आवश्रत  र-मू्  य से सहसांबांध ज्ञात वकया जाता 

ह  तो उसे आांवर्क सहसांबांध कहेंणेंज उदाहरर्ार्थ- यवद रूव  को वस्र्र मानकर र् वक्षक 

उपलवब्ध पर अवभक्षमता की मात्रा के प्रभाि का अध् ययन वकया जाय तो यह आांवर्क 

सहसांबांध कहलायेणा, जबवक बहुणरु्ी सहसांबांध के अन्द् तणथत तीन या अवधक  र मू्  यों के 

मध् य सहसांबांध स् र्ावपत वकया जाता ह ज कसके अन्द् तणथत दो या दो स ेअवधक स् ितांत्र  र-

मू्  य होते हैं एिां एक आवश्रत  र होता ह ज उदाहरर्ार्थ- यवद बवु्, रूव  दोनों का र् वक्षक 

उपलवब्ध पर सामवूहक प्रभाि का अध् ययन वकया जाय तो यह बहुणरु्ी सहसांबांध 

कहलायेणाज      

4.7 सहसांबांध का पत्तिमाण (Degree of Correlation) 
सहसांबांध का पररकलन सहसांबांध णरु्ाांक (Coefficient of Correlation) के रूप में वकया जाता 

ह ज कसके आधार पर धनात् मक (Positive) एिां ऋर्ात् मक (Negative) सहसांबांध के वनम न पररमार् 

हो सकते ह :-  

O A ≠ O B 
OA=OB 

B 

O A 

B 

O 
A 

अरेखी् सहसंबंि रेखी् सहसंबंि 
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i. पूिा िनात् मक अिवा पूिा ऋिात् मक सहसंबंि (Perfect Positive or 

Perfect Negative Correlation):- जब दो पद श्रेवर्यों में पररितथन समान 

अनपुात एिां एक ही वदर्ा में हो तो उसे पूर्थ धनात् मक सहसांबांध कहेंणेंज ऐसी वस्र्वत में 

सहसांबांध णरु्ाांक (+1) होणाज कसके विपरीत जब दो मू्  यों में पररितथन समान अनपुात 

में ठीक विपरीत वदर्ा में हो तो उसे परू्थ ऋर्ात् मक सहसांबांध कहेंणेंज ऐसी वस्र्वत में 

सहसांबांध णरु्ाांक (-1) होणाज सहसांबांध णरु्ाांक का मू्  य हर दर्ा में 0 तर्ा ±1 के मध् य 

होता ह ज  

 

 

    

 

सहसंबंि गुिांक का मान व इसका अिाापन 

सहसंबंि परिरमाि 

(Degree of Correlation) 

िनात् मक सहसंबंि 

(Positive 

Correlation) 

ऋिात् मक सहसंबंि 

(Negative 

Correlation) 

परू्थ (Perfect) 

उछ   स् तरीय (High Degree) 

मध् यम स् तरीय (Moderate Degree) 

वनम न स् तरीय (Low Degree) 

सहसांबांध का परू्थत: अभाि (No 

Correlation)  

+1 

+ .75 से +1 के बी  

+ .25 से +.75 के बी   

0 से +.25 के मध् य  

0 

-1 

-.75 से -1 के मध् य 

-.25 से -.75 के मध् य 

 0 से -.25  

0 

   

 

4.8 सहसांबांध के रूप में r की त्तवश् वसनीयता 
सहसांबांध का सामान्द् य अर्थ ह  दो समांक श्रेवर्यों में कारर् और पररर्ाम के आधार पर परस् पर 

सहसांबांध पाया जानाज दोंनों श्रेवर्यों में ज्ञात r का मान कभी-कभी ्रमामक पररर्ाम द े सकता ह ज 

सहसांबांध णरु्ाांक के कम होने पर यह नहीं मान लेना  ावहए वक सांबांध वब् कुल नहीं ह  तर्ा कसके 

(पूिा ऋिात् मक 

सहसंबंि) 

-1 +1 

0 

(पूिा िनात् मक 

सहसंबंि) 

सहसंबंि की मा्ा 
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विपरीत सहसांबांध णरु्ाांक का मान  अवधक होने पर भी यह नहीं मान लेना  ावहए वक उन  रों के 

मध् य घवनष् ठ सांबांध ह ज ूोटे आकार के प्रवतदर्थ में सहसांबांध केिल अिसर त्रुवट के कारर् ही हो 

सकता ह ज अत: जहाँ  तक सांभि हो सके दोनों  रों में कारर् ि प्रभाि सांबांध को ज्ञात वकया जाय 

तावक उसके सबांधों की पषृ् ठभवूम की जानकारी प्रा  त हो जायज  

 

4.9 सिल सहसांबांध ज्ञात किने की त्तवत्तधया ँ (Methods of 
Determining Simple Correlation):-  

i. वबन्द् द ुरेखीय विवधयाँ (Graphic Methods):- 

i. विक्षेप व त्र (Scatter Diagram)  

ii. साधारर् वबन्द् द ुरेखीय रीवत (Simple graphic Method)    

ii. णवर्तीय विवधयाँ (Mathematical Methods):-  

i. कालथ वपयसथन का सहसांबांध णरु्ाांक (Karl Pearson Coefficient of 

Correlation) 

ii. स् पीयरम न की श्रेर्ी अांतर विवध (Spearman's Rank Difference 

Method) 

iii. सांणामी वि लन णरु्ाांक (Coefficient of Concurrent Deviations) 

iv. न्द् यनूतम िणथ रीवत (Least Squares Method) 

v. अन्द् य रीवतयॉ (Other Methods)  

i. डबन् दुरेखी् डवडि्ाँ (Graphic Methods) :-  

डविेप डच् (Scatter Diagram) : दो समांकों के मध् य यह जानने के वलए वक ि े

एक दसूरे के सांबांध में वकस प्रकार णवतमान होते हैं, विक्षेप व त्र बनाये जाते हैंज कसमें दो 

 र जहाँ  प्रर्म स् ितांत्र  र वजसे भजुाक्ष (X-axis) पर तर्ा वद्वतीय आवश्रत  र वजसे 

कोवट-अक्ष Y पर प्रदवर्थत कर X एिां Y श्रेर्ी के सांबांवधत दोनों मू्  यों के वलए एक ही 

वबन्द् द ुअांवकत वकया जाता ह ज एक श्रेर्ी में वजतने पद-यु्  म (Pair-Values) होते हैं 

उतने ही वबन्द् द ुअांवकत कर वदये जाते हैंज विके्षप व त्र को वनम न प्रकार सम ा जा सकता 

ह :-  
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ii. सािारि डबन् दु रेखी् डवडि:- यह बहुत ही सरल विवध ह ज कसके अन्द् तणथत श्रेवर्यों 

(X एिां Y) को खडी रेखा पर तर्ा सांय या समय अर्िा स् र्ान को पडी रेखा पर 

अांवकत कर दोनों श्रेवर्यों में सांबांध को आसानी से दखेा जा सकता ह ज 

 

 

 

 

 

 

 

iii. गडििी् डवडि्ाँ (Mathematical Methods):- णवर्तीय विवध के अन्द् तणथत 

हम यहाँ  कालथ वपयसथन सहसांबांध णरु्ाांक (Karl Pearson's Coefficient of 

Correlation) का अध् ययन करेंणेंज 

 

  

 

Zero Correlation 

 

 

 

Zero Correlation 

 

 

Negative Correlation 

 

 

 

Negative Correlation 

Positive Correlation Different  types  of  Scatter  Diagram  

X 

Q 
Y 

Learning 

Time 
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4.10 कालथ त्तपयसथन सहसांबांध णुणाांक:  
सहसांबांध णरु्ाांक ज्ञात करने वक वलए यह विवध सिथश्रेष् ठ सम ी जाती ह ज कस विवध में सहसांबांध की 

वदर्ा तर्ा सांय यात् मक मात्रा का माप भी वकया जाता ह ज यह सहसांबांध णरु्ाांक मा््  एवं ्रसमाप 

डवचलन पर आधाररत ह ज अत: कसमें णवर्तीय दृवष्ट से परू्थ र्ु् ता पायी जाती ह ज कस रीवत का 

प्रयोण सिथप्रर्म कालथ वपयसथन ने 1890 में जीिर्ास् त्र की समस् याओं ां के अध् ययन में वकया र्ाज कस 

रीवत के अन्द् तणथत दो  रों के मध् य सहसांबांध णरु्ाांक (Coefficient Correlation) ज्ञात करते हैं, 

वजसे सांकेताक्षर 'r' से सांबोवधत वकया जाता ह ज कस विवध की मयु य विर्ेषताए ँ   वनम नित  हैं :-  

1. कस विवध से सहसांबांध की वदर्ा का पता  लता ह  वक िह धनात् मक (+) ह  या ऋर्ात् मक (-)ज  

2. कस विवध के सहसांबांध णरु्ाांक से मात्रा ि सीमाओं ां (-1  से 0 से +1) का ज्ञान सरलता से हो 

जाता ह ज  

3. कसमें श्रेर्ी के समस् त पदों को महत्त्ि   वदये जाने के कारर् कसे सह-वि रर् (Covariance) का 

एक अछ ू ा मापक माना जाता ह ज 

   सतू्रानसुार (Covariance) =  
N

xy
      

YYy

XXx




 

4. सहसांबांध णरु्ाांक  रों के मध् य सापेक्ष सांबांध की माप हैं अत: कसमें ककाई नहीं होतीज 

5. सहसांबांध णरु्ाांक पर मलू वबन्द् द ुतर्ा प माने से पररितथन का कोई प्रभाि नहीं पडताज 

6. सह-वि रर् से कालथ वपयसथन के सहसांबांध की णर्ना की जा सकती ह ज  

   ज से 
yx

ianceCo
r

22 .

var


       

4.11 कालथ त्तपयसथन के सहसांबांध णुणाांक की णणना 
कालथ वपयसथन का सहसांबांध णरु्ाांक ज्ञात करने के वलए सिथप्रर्म सह-वि रर् (Covariance) ज्ञात 

करते हैंज कसे सहसांबांध णरु्ाांक में पररितथन करने के वलए दोनों श्रेवर्यों के प्रमाप वि लनों के 

णरु्नील से भाण द ेवदया जाता ह ज कस प्रकार प्रा  त पररर्ाम ही कालथ वपयसथन का सहसांबांध णरु्ाांक 

कहलाता ह ज  

 सतू्रानसुार:-   r = 
yxN

xy
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व् यवक्तणत (Individual Series):- व् यवक्तणत श्रेर्ी में सहसांबांध णरु्ाांक ज्ञात करने की दो विवधयाँ 

हैं:-  

i. ्रसत् ् ि डवडि (Direct Method):- प्रत् यक्ष विवध से सहसांबांध णरु्ाांक वनम न 

सतू्रों में से वकसी एक के द्वारा ज्ञात वकया जा सकता ह :-  

प्रर्म सतू्र :-   r =  
yx

ianceCo

 .

var
 

 वद्वतीय सतू्र:-  
yxN

xy




   ततृीय सतू्र:- r = 

N

y

N

x
N

xy

22

.



   

  तरु्थ सतू्र:-   
22 . yx

xy




 

r   = सहसांबांध णरु्ाांक 

xy  = दोनों श्रेवर्यों के माध् यों से वि लनों के णरु्नील का योणज 2x

 = X श्रेर्ी के माध्य  से वि लन िणों का योणज 

2y  = Y श्रेर्ी के माध्य  से वि लन िणों का योणज  

x   = X श्रेर्ी का प्रमाप वि लन y    =  Y  श्रेर्ी   

                             का प्रमाप वि लन  

N  = पदों की सांय या 

 उपयुथस त  ारों ही सतू्र मलू रूप से एक ही हैं अतएिां  वकसी भी सतू्र से सहसांबांध णरु्ाांक 

की णर्ना करने पर पररर्ाम एक ही होणाज 

उदाहरि:- अग्र समांकों के आधार पर प्रत् यक्ष रीवत द्वारा कालथ वपयसथन का सहसांबांध णरु्ाांक ज्ञात 

कीवजएज  

X 10 20 30 40 50 60 70 

Y 5 4 2 10 20 25 04 

 हल:- Calculation of the Coefficient of Correlation 
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X 40X
से डवचलन 

= x 

डवचलन का 

वगा x
2
 

Y 10Y
 से 

डवचलन 

=y 

y
2
 xXy 

10 -30 900 05 -5 25 150 

20 -20 400 04 -6 36 120 

30 -10 100 02 -8 64 80 

40 0 0 10 0 0 0 

50 10 100 20 10 100 100 

60 20 400 25 15 225 300 

70 30 900 04 -06 36 -180 

7

280





N

X

 

 28002 x

 7

70





N

Y

 

 6162 y

 

570xy

 

 

40
7

280





N

X
X       10

7

70





N

Y
y  

 

20400
7

28002





N

x
x    38.9

7

6162





N

y
y  

 

 

प्रर्म सतू्र के अनसुार:-  r = 434.0
6.187

42.81

38.920

7570

..

var








x

N
xy

ianceCo

yxyx 
 

वनष् कषथ:- X तर्ा Y  रों में मध् यम स् तरीय धनात् मक सहसांबांध ह ज 

ii. सहसंबंि गुिांक ज्ञाि करने की लघु रीडि (short-cut method of 

calculating Coefficient of Correlation):- कस विवध में वकसी भी परू्ाांक 
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मू्  य को कव्पत माध्य  मानकर उससे प्रदत् त मू्  यों के वि लन (X- Ax =dx तर्ा 

Y - Ay) = dy) ज्ञात कर लेने  ावहएज तत् पश्  ात ् कन वि लनों के िणथ (d
2
x तर्ा  

d
2
y) ज्ञात कर लेते हैंज अन्द् त में दोनों श्रेवर्यों के वि लनों का णरु्नील dx dy ज्ञात कर 

लेते हैंज कन सभी मू्  यों का योण ज्ञात करने के पश्  ात ्वनम न मू्  य ज्ञात हो जाते हैं :- 

N,  dx,    dy,  d
2
x,       d

2
y, तर्ा  dx dy  

कनके आधार पर अग्रवलवखत में वकसी एक सतू्र का प्रयोण करके सहसांबांध णरु्ाांक ज्ञात वकया जा 

सकता ह ज  

्रसिम सू् :- 
yx

yx

N

AYAXNdxdy
r



))(( 
  

 dx dy = कव्पत माध् यों से वलए णए वि लनों के णरु्नीलों का योण  

डद्विी् सू्:-   

                  
2222










































N

dy

N

yd
X

N

dx

N

xd
N

N

dy

N

dx
Ndxdy

 

िृिी् सू् :-   
2

222 )(.)(.

))((.

dyNydXdxNxd

dydxNdxdy




  

चिुिा सू्:-  r  = 

N

dy
yd

N

dx
xd

N

dydx
dxdy

2
2

2
2 )()(

.














 


 

डटप् पिी:- उपयुथस त  ारों सतू्र एक ही सतू्र के विवभन्द् न रूप हैंज कनमें से वकसी के भी प्रयोण द्वारा सह-

सांबांध णरु्ाांक का उत् तर एक ही आता ह ज लेवकन सवुिधा की दृवष्ट से आपको ततृीय सतू्र का ही 

प्रयोण करना  ावहएज 

 उदाहरि:- वनम न समांकों से सहसांबांध णरु्ाांक का पररकलन कीवजएज  

 

X 10 20 30 40 50 60 70 
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Y 2 4 8 5 10 15 14 

 हल:- सहसांबांध णरु्ाांक का पररकलन (Calculation of the Coefficient of Correlation)  

  

X A=40 से डवचलन 

(X-A)=dx 

d
2

x
 Y A=5 से डवचलन  

(X-5)=dy 

d
2

y
 dx dy 

10 -30 900 2 -3 9 90 

20 -20 400 4 -1 1 20 

30 -10 100 8 3 9 -30 

40 0 0 5 0 0 0 

50 10 100 10 5 25 50 

60 20 400 15 10 100 200 

70 30 900 14 9 81 270 

N=7 ∑dx=0 ∑d
2
x= 

2800 

N=7 ∑dy=23 ∑d
2
y= 

325 

∑dxdy=600 

r = 
2222 )(.)(.

))((.

dyNyddxNxd

dydxNdxdy




  

  

 

2

2

2
)23(732519600

4200
)23(7325

)0(

230

72800

7600









xX
X

X

X

X
  

 717.0
923.5849

4200

785.41140

4200


x
   

  

 अत: दोनों  रों में उछ   मध् य स् तरीय सहसांबांध ह ज  

मूल डबन् दु ििा पैमाने में परिरविान का ्रसभाव (Effect of Change in origin and 

scale):- 
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 वकसी श्रेर्ी के मलू वबन्द् द ुमें पररितथन का अर्थ ह  उस श्रेर्ी के सभी मू्  यों में एक वनवश्चत सांय या, 

वस्र्राांक को घटाना तर्ा जोडनाज कसी प्रकार वकसी श्रेर्ी के प माने में पररितथन का अर्थ ह  उस श्रेर्ी 

के सभी मू्  यों में एक वनवश्चत सांय या का भाण दनेा अर्िा णरु्ा करनाज िास् ति में सहसांबांध णरु्ाांक 

पर मलू वबन्द् द ुतर्ा प माने में पररितथन का कोई प्रभाि नहीं पडताज दसूरे र्ब् दों में, यह मलू वबन्द् द ुतर्ा 

प माने के प्रवत स् ितांत्र ह ज 

 

4.12   वणीकृत शे्रणी में सहसबांध णुणाांक (Coefficient of 
Correlation in Grouped Series) 
िणीकृत श्रेर्ी में सहसांबांध णरु्ाांक ज्ञात वकया जा सकता ह , लेवकन कसके वलए वद्व र सारर्ी का 

होना आिश् यक ह ज कसके अन्द् तणथत दो परस् पर आिवृत्त बांटनों की कोष् ठक आिवृत्तयों तर्ा कुल 

आिवृत्तयों को कस प्रकार प्रस् ततु वकया जाता ह  वक दोनों का अन्द् तसांबांध स् पष् ट हो सकेज िणीकृत 

सारर्ी में सहसांबांध णरु्ाांक ज्ञात करने के वलए अन्द् य प्रवरियया अपनायी जाती ह :-  

i. सतत ्श्रेर्ी की वस्र्वत में X एिां  Y श्रेर्ी के मध् य वबन्द् द ुज्ञात कर वकसी भी कव्पत माध्य  

से वि लन ज्ञात वकए जाते हैंज िणाथन्द् तर समान होने पर दोनों श्रेवर्यों में अर्िा वकसी भी 

एक श्रेर्ी में पद-वि लन वलए जा सकते हैंज  

ii. वि लनों तर्ा आिवृत्तयों का णरु्ा करके णरु्नील का येाण ज्ञात कर लेते हैं, जो वक fdx  

तर्ा fdy  होंणजे  

iii. fdx को  dx से तर्ा fdy को dy से णरु्ा करके xfd 2 तर्ा yfd 2  ज्ञात करते हैंज  

iv. fdx dy को ज्ञात करने हते ुप्रत् येक कोष् ठ आिवृत्त तर्ा dx और dy को आपस में णरु्ा 

करेंणेंज fdxdy  का योण दोनों ही तरी समान होता ह ज  

सतू्र में प्रयसु त fdxdy  की णर्ना वनम न प्रकार की जानी  ावहए:-  

i. कोष् ठ आिवृत्त को तावलका में ूोटे खाने के नी े दायीं ओं र वदखा ज 

ii. प्रत् येक कोष् ठ आिवृत्त से सांबांवधत 'dx'  तर्ा 'dy' का णरु्ा करके कोष आिवृत्त िाले 

खाने के मध् य में वस्र्र करेंज 

iii. कस प्रकार dxdy का णरु्ा सांबांवधत कोष् ठ आिवृत्त से करके ूोटे खाने में ऊपर बाांयी 

ओं र णहरे अक्षरों में अांवकत करेंज ऐसा कसवलये वकया जाता ह , वजससे वक fdxdy का 

योण करते समय त्रवुट न होज  

iv. सभी िणों के समक्ष fdxdy का योण करेंज  

v. कस प्रकार fdxdy का पनु: योण करने पर अभीष् ट fdxdy  ज्ञात हो जाता ह ज  
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उदाहरि:- एक बवु् परीक्षर् में 67 विद्यावर्थयों द्वारा प्रा  त अांकों के समहू तर्ा आिवृत्त 

वनम नवलवखत तावलका में वदये णये हैंज आय ुतर्ा बवु् में सांबांध के स् तर का माप कीवजएज 

परीिि 

्रसाप् िांक 

उम्र (Age) in years Total 

200-250 4 4 2 1 11 

250-300 3 5 4 2 14 

300-350 2 6 8 5 21 

350-400 1 4 6 10 21 

Total 10 19 20 18 67 

 

हल:- सहसांबांध णरु्ाांक का पररकलन  (Calculation of Coefficient of Correlation)   

Age in 

years 

(X) 

  18  19 20 21 F fdy fd
2
y fdxdy 

Test 

marks  

Mid 

Valu

e (Y) 

  dx 

dy   

       

-1 0 +1 +2     

200-

250 

225 -1 4 

1 

4 

0 

0 

4 

-2 

-1 

2 

-2 

-2 

1 

11 -11 11 0 

250-

300 

275 0 0 

0 

3 

0 

0 

5 

0 

0 

4 

0 

0 

2 

14 0 0 0 

300-

350 

325 +1 -2 

-1 

2 

0 

0 

6 

8 

1 

8 

10 

2 

5 

21 21 21 16 

350-

400 

375 +2 -2 

-2 

1 

0 

0 

4 

12 

2 

6 

40 

4 

10 

21 42 84 50 

 Total 

f  

 10 19 20 18 N=67 

52

fdy

 
116

2



 yfd

 

fdxdy

 

 fdx   -10 0  20 36 

46

fdx
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 xfd 2

 

 10 0 20 72 

102

2



 xfd

 

   

 fdxd

y 

 0 6 18 48 fdxdy

=  

66 

   

 





2222 )(.)(.

))((.

fdyNyfdXfdxNxfd

fdyfdxNfdxfdy
r  

=
2)57(671162)46(67102

52466766





xx

xx
 

 

 

0415.0
87.4889

2030
 r  

अत: आय ुतर्ा बवु् में मध् यम स् तरीय धनात् मक सहसांबांध ह ज  

संभाव् ्  डव्रमम (Probable Error) :- सहसांबांध णरु्ाांक की विश् िसनीयता जाँ   करने हते ु

सांभाव् य वि्रमम का प्रयोण वकया जाता ह ज कस वि्रमम के दो मयु य कायथ होते हैं:-  

सीमा डनिाारि:- PE के आधार पर 'r' की दो सीमा  वनधाथररत की जाती ह , वजनके अन्द् तणथत परेू 

समग्र पर आधाररत सहसांबांध णरु्ाांक पाये जाने की 50 प्रवतर्त सांभािना रहती ह ज PE का सतू्र वनम न 

प्रकार ह  PE= 0.6745 
N

r 21
     

्रसमाप डव्रमम (Standard Error):- ितथमान साांवययकी में PE के आधार पर SE का प्रयोण 

अछ ू ा माना जाता ह ज सहसांबांध का SE सद ि से PE अवधक उपयसु त सम ा जाता ह ज  

SE of r = 
N

r 21
 

50684718

2030

x
r 
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डनश् च्न गुिांक (Coefficient of determination):- वनश्  यन णरु्ाांक का तात् पयथ ह , 

आवश्रत  र में होने िाले पररितथनों के वलए स् ितांत्र  र वकतना उत् तरदायी ह ज 

Coefficient of determination (r
2
)    

tionTotalVaria

ariationExplainedV
     

वनश्  यन णरु्ाांक का िणथमलू ही सहसांबांध णरु्ाांक ह ज यवद r = 0.07 हो तो कसका वनश्  यन णरु्ाांक 

(r)
2
 =0.43 होणाज कसका तात् पयथ ह  वक आवश्रत  र (Y  र) में होने िाले केिल मात्र 49 प्रवतर्त 

पररितथन ही X के कारर् हैं, जबवक (100-49) = 51 प्रवतर्त पररर्ाम अस् पष् ट ह ज 

अडनश् च्न गुिांक (Coefficient of Non-determination) :- अस् पष् टीकृत वि रर्ों को 

कुल वि रर्ों से भाण दनेे पर अवनश्  यन णरु्ाांक की णर्ना की जा सकती ह ज कुल वि रर् को 1 

मानने पर 1 में से वनश्  यन णरु्ाांक को घटाने पर अवनश्  यन णरु्ाांक ज्ञात वकया जा सकता ह ज  

Coefficient of Non-determination K
2
 = Unexplained Variation  

                                                                    Total Variation  

अर्िा  K
2
 = 1-r

2
     

  

अभ््ास ्रसश्न  

1. यवद r = 0.06 हो तो कसका वनश्  यन णरु्ाांक……………….. होणाज  

2.  ………………..का तात् पयथ ह , आवश्रत  र में होने िाल ेपररितथनों के वलए स् ितांत्र  र 

वकतना उत् तरदायी ह ज 

3. कुल वि रर् को 1 मानने पर 1 में से वनश्  यन णरु्ाांक को घटाने पर 

………………ज्ञात वकया जा सकता ह ज 

4. ……………= 1-r
2
 

5. SE of ………….= 
N

r 21
 

6. सहसांबांध णरु्ाांक की विश् िसनीयता जाँ   करने हते ु…………………का प्रयोण वकया 

जाता ह ज 

7. तीन  रों में से एक स् ितांत्र  र को वस्र्र मानते हुए दसूरे स् ितांत्र  र मू्  य का आवश्रत  र-

मू्  य से सहसांबांध ज्ञात वकया जाता ह  तो उसे ……………सहसांबांध कहते हैंज 
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8. जब दो पद श्रेवर्यों में पररितथन समान अनपुात एिां एक ही वदर्ा में हो तो उसे 

………………………….सहसांबांध कहते हैंज 

9. यवद एक  र के मू्  यों में एक वदर्ा में पररितथन होने से दसूरे  र के मू्  यों में विपरीत वदर्ा 

में पररितथन हो तो ऐसा सहसांबांध …………………….कहलाता ह  ज 

10. जब दो  रों में पररितथन का अनपुात वस्र्र नहीं होता तो ऐसे सहसांबांध को 

…………………..सहसांबांध कहते हैं ज 

 

 

4.13 त्तिपांत्तिक सहसांबांध (Bi-serial Correlation) 
वर्क्षा या मनोविज्ञान के क्षेत्र में, दो सहसांबांध  र अखवण्डत या सतत ् (Continuous) रूप से 

मापनीय होते हैंज अर्ाथत ्दो अखवण्डत  रों के मध् य सहसांबांध का पररकलन वकया जाता ह ज लेवकन 

कस वस्र्वत के अलािा एक ऐसी वस्र्वत भी होती ह  जहाँ  दो सहसांबांध  रों में से एक  र अखवण्डत 

रूप से मापनीय होता ह  ि दसूरा  र कृवत्रम रूप से वद्वखवण्डत वकया जाता ह ज कस वस्र्वत में जब एक 

 र अखवण्डत (Continuous) हो ि दसूरे  र को कृवत्रम रूप से दो भाण्ों में विभावजत वकया णया 

हो तो कनके मध् य सहसांबांध को पररकवलत करने के वलए हम वद्वपांवक्तक सहसांबांध की विवध अपनाते 

हैंज  

 रों का वद्वविभाजन (Dichotomize) का अर्थ ह  उसे दो भाणों में बॉटना या दो िणो में िणीकृत 

करनाज कस तरह का विभाजन कस बात पर वनभथर करता ह  वक सांग्रवहत आांकडों की प्रकृवत स या ह ज 

उदाहरर् के वलए यवद हमें यह अध् ययन करना ह  वक एक कक्षा में पास या ीेल ूात्रों की सांय या स या 

ह ज कस अध् ययन के वलए सिथप्रर्म हमें पास या ीेल की कसौटी वनधाथररत करनी होती ह ज तत् पश्  ात ्

उस कसौटी से प्रत् येक ूात्र के र् वक्षक उपलवब्ध की तुलना की जाती ह  तो यह पता  लता ह  वक 

वकतने ूात्र पास या ीेल हैंज यहाँ  पास या ीेल, र् वक्षक उपलवब्ध  र का कृवत्रम वद्वविभाजन 

(Dichotomize) ह ज यह वद्वभाजन प्राकृवतक नहीं ह ज वर्क्षा या मनोविज्ञान के के्षत्र में  रों का कृवत्रम 

वद्वविभाजन अपनी सवुिधा की दृवष्ट से वकया जाता ह  तावक उन  रों को उपयसु त साांवययकीय 

उप ारों द्वारा सही अर्थ वदया जा सकेज  

वनम नवलवखत उदाहरर्ों द्वारा  रों के कृवत्रम वद्वविभाजन के अर्थ को सम ा जा सकता ह :-  

1. उत् तीर्थ और अनतु् तीर्  

2. समायोवजत और कुसमायोवजत 

3. एर्लेवटक और नॉन-एर्लेवटक 

वद्वविभाजन:   रों को दो भाणों 

में बाँटना  
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4. णरीब और अमीर 

5. न वतक और अन वतक 

6. सनु्द् दर और कुरूप 

7. सील और असील 

8. सामावजक और असामावजक 

9. प्रणवतिादी और रूव  ढिादी  

 

उपरोस त उदाहरर् में ‘उत् तीर्थ और अनतु् तीर्’ के रूप में परीक्षाील रूपी  रों का वद्वविभाजन परू्थ 

रूप से कृवत्रम ह ज उत् तीर्थ या अनतु् तीर् वनधाथररत करने की कसौटी परू्थ रूप से परीक्षक अपने वििके 

के आधार पर तय करता ह ज अत: यह कृवत्रम वद्वविभाजन का उदाहरर् ह ज कसी तरह अन्द् य उदाहरर् 

भी कृवत्रम आधार पर ही वद्वविभावजत हैंज  

आपने उपरोस त अनछु ू ेद में  रों का कृवत्रम वद्वविभाजन का अध् ययन वकया ह ज कृवत्रम वद्वविभाजन 

के अलािा  रों को प्राकृवतक कसौटी के आधार पर भी बॉटा जा सकता ह ज ज से वलांण के आधार पर 

स् त्री ि परुूष का विभाजन, जीवित या मरा हुआ, पसन्द् द या नापसन्द् द, अपराधी या ण र-अपराधी, 

पी0ए 0डी0 उपावध धारक या ण र-पी0ए 0डी0 उपावध धारक कत् यावदज  

अत: सतत ्  र (Continuous Variable) और वद्वविभाजन  र (a variable reduced to 

dichotomy) के मध् य जब उपयसु त सहसांबांध णरु्ाांक की प्रविवध का वनधाथरर् करना हो तो हमें 

सिथप्रर्म यह दखे लेना  ावहए वक  रों के वद्वविभाजन कृवत्रम या प्राकृवतक रूप से वकया णया ह ज 

जब एक सतत ् र ि तर्ा दसूरा कृवत्रम रूप से वद्वभावजत  र के मध् य सहसांबांध वनकाला जाता ह , 

तो हम वद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक प्रविवध का प्रयोण करते हैंज कसके विपरीत एक सतत ्  र ि 

प्राकृवतक रूप में वद्वविभावजत  र के मध् य सहसांबांध वनकालने के वलए हम वबन्द् द ुवद्वपांवक्तक सहसांबांध 

(Point Biserial Correlation) प्रविवध का प्रयोण करते हैंज  

कृवत्रम वद्वविभाजन: जब  रों को 

िणीकृत करने का आधार परू्थ रूप से 

आत् मवनष् ठ या अप्राकृवतक हो 
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श।द्विक उपाद्वधि व परीिाफा के मक् य सलसबंबि द्विपबद्वतिकक सलसबंबि का उदालर  ल।  

 

  

 

 

 

द्वकसी पद पर प्राप् ताबक व उ  तर क  प्रकत द्वत (Right/Wrong) के मक् य सलसबं बि, द्वंन् दु  

द्विपबद्वतिकक सलसबंबि (Point biserial Correlation) का उदालर  ल।   

डद्वपंडगक सहसंबंि की मान् ् िा े्ं (Assumptions of Biserial Correlation):-  

i. वद्वभावजत  र में सततता (Continuity in the dichotomized trait)  

ii. वद्वभावजत  रों के वितरर् में प्रसामान्द् यता (Normality of the distribution 

underlying the dichotomy)  

iii. N का आकार बडा होना  ावहए (Large N) 

iv. मवध्यका (.50) के मध् य  र का वद्वविभाजन (a split that is not too extreme- 

the closer to .50 the better)  

सीमाए:ँ-  

डकसी परीिि के एक 

पद पर ्रसाप् ि ्रसाप् िांक 

Score obtained on 

an item of a test 

सही उत् िर वाले को 1 अंक  

(Right Response) 

 

गलि उत् िर वाले को 0 अंक  

(Wrong Response)  

शैडिक उपलडबि 
(Scholastic 

Achievement) 

सिि ्चर 
(Continuous Variable) 

 

अंकगडिि परीिा में उत् िीि (Pass) 

 

 (परीिाफल) - का कृड्म ूपप से   

डद्वडवभाजन 

 

अंकगडिि परीिा में अनुत् िीि (Fail) 
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i. वद्वपांवक्तक सहसांबांध को प्रतीपणमन विश् लेषर् (Regression Analysis) करने में 

प्रयोण नहीं वकया जा सकताज  

ii. कससे प्रमाप त्रवुट का आकलन नहीं वकया जा सकताज 

iii. कालथ वपयसथन के सहसांबांध णरु्ाांक की सीमा (± 1.00) की तरह यह णरु्ाांक     ± 

1.00 के मध् य सीवमत नहीं होताज 

 

4.14 त्तबन् द ु त्तिपांत्तिक सहसांबांध की मान् यता  (Assumptions of 
Point Biserial Correlation): 

i. वद्वविभावजत  र में असततता (Discontinuity in the dichotomized trait) 

ii. वद्वविभावजत  र के वितरर् में अप्रसामान्द् यता (Lack of normality in the 

distribution underlying the dichotomy)  

iii.  रों का विभाजन का आधार प्राकृवतक होना  ावहए (Natural or genuine 

dichotomy of variable)  

iv. N का आकार बडा होना  ावहएज  

 

4.15 त्तिपांत्तिक सहसांबांध व त्तबन् द ुत्तिपांत्तिक सहसांबांध के मध् य तुलना 
(Comparison between Bi-serial ‘r’ and Point- biserial r):  
 

Biserial (r bis) Point Biserial (r pbis) 

1. rpbis  की तुलना में यह साांवययकी 

वनभथरयो् य नहीं ह ज 

2.  रों के वद्वविभाजन का वितरर् प्रसामान्द् य 

होना  ावहएज  

3. कसका प्रसार ±1.00 से अवधक भी हो 

सकता ह ज 

4. कसका प्रमाप त्रवुट नहीं वनकाला जा 

सकताज 

5. कसका प्रयोण प्रतीपणमन विश् लषेर् में नहीं 

1. rpbis वनभथरयो् य साांवययकी ह ज 

2.  रों के वद्वविभाजन के वितरर् के सांबांध में 

कोई अिधारर्ा नहीं रखताज  

3. कसका प्रसार ±1.00 होता ह ज 

4. कसका प्रमाप त्रवुट-आसानी से वनकाला जा 

सकता ह ज 

5. कसका प्रयोण प्रतीपणमन विश् लेषर् 

(Regression Analysis) में वकया जा 

सकता ह ज 
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वकया जा सकताज 

6. rbis का मान rpbis  के मान स ेहमरे्ा अवधक 

होता ह ज 

7. rbis के मान को 'r' के मान से प्रवतजाँ   

नहीं वकया जा सकताज 

8. कसका प्रयोण Item analysis में नहीं 

वकया जा सकताज  

9. rbis , 'r' से वभन्द् न ह ज      

6. rpbis का मान rbis के मान से हमरे्ा कम होता 

ह ज  

7. rpbis के मान को 'r' के मान से प्रवतजाँ   

(Cross Check) वकया जा सकताज 

8. कसका प्रयोण प्राय: वकसी परीक्षर् के 

प्रमार्ीकरर् में पद-विश् लषेर् (Item 

analysis) के रूप में वकया जाता ह ज 

9. rbis , 'r' का ही एक रूप ह ज   

    

डद्वपंडगक सहसंबंि गुिांक परिरकलन का सू् (Formula to calculate the coefficient 

of Biserial Correlation):-  

rbis  

u

Pq
x

t

MM qP




  

(biserial Coefficient of Correlation or biserial r) 

 Mp =  उछ   िणथ (उत् तीर्) का माध्य  (Mean) 

Mq = वनम न िणथ (अनतु् तीर्) का माध्य  (Mean) 

 t = सम परू्थ िणथ का प्रमाप वि लन (S.D.) 

p = उछ   िणथ का कुल िणथ के सार् अनपुात (Proportion) 

q = वनम न िणथ का कुल िणथ के सार् अनपुात (Proportion), (q=1-P) 

u = p और q के विभाजन वबन्द् द ुपर प्रसामान्द् य िरिय की ऊच  ाई 

डद्वपंडगक सहसंबंि (rbis) परिरकलन का वै कडलपक सू्:   

rbis = 
u

P
x

MTM P




  

MT =  कुल िणथ का माध्य   

rbis को ्रसमाप ्ुडट (Standard Error) परिरकलन का सू्:   
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N

sr
u

pq
bi

2
 

जब P और q का मान बहुत ूोटा न हो, और N बहुत बडा होज  

डबन् दु डद्वपंडगक सहसंबंि (rpbis) परिरकलन का सू् (Formula to Calculate 

Coefficient of Point -biserial Correlation):  

rpbis = pqx
MM qP




 

MP और Mq = दो िणों का रियमर्: माध्य   

P = प्रर्म िणथ का अनपुात q = वद्वतीय िणथ का अनपुात  

  = कुल िणथ का प्रमाप वि लन 

rpbis के ्रसमाप ्ुडट परिरकलन का सू्:   

 
N

r pbis

pbisr

)1( 2
  

उदाहरि:- वनम न तावलका में दो समहूों के ूात्रों द्वारा (रियमर्: उत् तीर् ि अनुत् तीर्) णवर्त विषय के 

उपलवब्ध प्रा  ताांक का, वितरर् वदखाया णया ह ज वनम न प्रा  ताांक से वद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक 

(Coefficient of Biserial Correlation) की णर्ना कीवजएज 

गडिि उपलडबि 

परीिि का ्रसाप् िांक 

गडिि उपलडबि परीिि का परीिाफल 

 उत् िीि (f
p
) अनुत् िीि (f

q
) 

5-10 0 5 

10-15 3 5 

15-20 10 13 

20-25 15 26 

25-30 24 40 

30-35 35 15 

35-40 10 6 

40-45 16 0 
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45-50 7 0 

Total 120 110        230 

  

हल:- वद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक का सतू्र :-  

 
u

pq
x

MMp
rbis

q




   

rbis  का पररकलन के वलये आपको वनमन पदों का अनसुरर् करना  ावहए: 

 

्रसिम सोपान:- p = उछ   िणथ का अनपुात          उत् तीर् ूात्रों की सांय या 

                     कुल ूात्र   

  52.
230

120

110120

120



  

 

डद्विी् सोपान:- q  = 1 - p  = 1-.52   =  .48 

 

िृिी् सोपान:-  u = p और q के विभाजन वबन्द् द ुपर प्रसामान्द् य िरिय की ऊच  ाई  

  = .3989 (यह मान प्रसामान्द् य िरिय से सांबांवधत तावलका से वलया 

     णया ह )  

 

चिुिा सोपान:-  

Mp = 13.31
120

3736






P

P

f

xf
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Mq = 77.24
110

2725






fq

xfq
 

 

  कुल प्रा  ताांक का प्रमाप वि लन = 8.41 

चिुिा सोपान:- 

 सभी  रों का मान सतू्र में रखने पर  

  

u

pq
X

MMp
rbis

t

q




  

3984.0

48.52.

41.8

77.2413.31 X
X


  

3984.0

2496.0

41.8

36.6
X  

 

= 0.75624257 x     0.62650602 

=  0.47 

कस प्रकार, वद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक का मान 0.47 हैंज 

 

उदाहरि:- एक भाषा परीक्षर् को 15 ूात्रों पर प्रर्ावसत वकया णयाज परीक्षर् के पद नां0 10 तर्ा 

उस परीक्षर् का कुल प्रा  ताांक वनम न प्रकार स ेह  (उत् तीर् के वलय े01 ि अनतु् तीर् के वलय े0)ज वबन्द् द ु

वद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक से आप यह पता कीवजए वक उस परीक्षर् का पद नां0 10, कुल परीक्षर् 

से सहसांबांवधत ह  अर्िा नहींज 

 

छा् परीिि पर कुल ्रसाप् िांक पद नं0 10 पर ्रसाप् िांक 



मापन एवं मूल्ांकन    Measurement & Evaluation           MAED 607 Semester III 

उत्तराखण्ड मकु्त विश्वविद्यालय                                                                  135 

 

1 25 1 

2 23 1 

3 18 0 

4 24 0 

5 23 1 

6 20 0 

7 19 0 

8 22 1 

9 21 1 

10 23 1 

11 21 0 

12 20 0 

13 21 1 

14 21 1 

15 22 1 

कुल ्ोग 323 09 

    उत् तीर् ूात्रों की सांय या = 9 

उत् तीर् ूात्रों का अनपुात 60.
15

9
)( P  

अनतु् तीर् ूात्रों की सांय या = 6 

अनतु् तीर् ूात्रों का अनपुात (9) = 1- .60 = .40 

33.22
9

201

9

222121232122232325



PM  

33.20
6

122

6

202119202418



Mq  

82.1T  40.60.
82.1

33.2033.22
XXpqX

MMp
r

q

bisP








 

= .54 

कस वबन्द् द ु वद्वपांवक्तक सहसबांध णरु्ाांक के मान से यह पता  लता ह  पद नां0 10 कुल परीक्षर् से 

सार्थक रूप से सहसांबांवधत ह ज यह पद एक अछ ू ा पद ह  वजसे परीक्षर् में रखा जा सकता ह ज  
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अभ््ास ्रसश्न  

11. …………………………..का प्रसार ±1.00 से अवधक भी हो सकता ह ज 

12.  रों को दो स्िाभाविक भाणों में बॉटने की प्रवरियया को ..........................कहते हैं ज  

13. जब एक  र अखवण्डत (Continuous) हो ि दसूरे  र को कृवत्रम रूप से दो भाण्ों में 

विभावजत वकया णया हो तो कनके मध ् य सहसांबांध को हम 

…………………………….कहते हैंज  

14. एक सतत ्  र ि प्राकृवतक रूप में वद्वविभावजत  र के मध् य सहसांबांध को  

……………………………..कहते हैं ज  

15. …………….सहसांबांध णरु्ाांक मा््  एवं ्रसमाप डवचलन पर आधाररत ह ज 

16. rpbis का मान rbis के मान से हमरे्ा ………………होता ह ज  

17. ……………………..का प्रयोण प्राय: वकसी परीक्षर् के प्रमार्ीकरर् में पद-विश् लेषर् 

(Item analysis) के रूप में वकया जाता ह ज 

18. ……………………….सहसांबांध को प्रतीपणमन विश् लेषर् (Regression 

Analysis) करने में प्रयोण नहीं वकया जा सकताज  

19. उत् तीर्थ और अनतु् तीर् ……………….विभाजन का उदाहरर् ह ज  

20. परुुष और नारी ..................... विभाजन का उदाहरर् ह ज  

 

4.16  सािाांर्  
कस ककाई में आपने  सहसांबांध का अर्थ, पररभाषा, प्रकृवत ि कसके मापने के कालथ वपयसथन, 

वद्वपांवक्तक तर्ा वबांद-ु वद्वपांवक्तक  सहसांबांध णरु्ाांकों का अध् ययन वकयाज  कन सभी अिधारर्ाओं ां का 

सांवक्षत वििरर् यहाँ वदया जा रहा ह ज  

दो या दो से अवधक  रों के मध् य अन्द् तथसांबांध को सहसांबांध की सांज्ञा दी जाती ह ज सहसांबांध के 

पररमाप को अांकों में व् यस त वकया जाता ह , वजसे सहसांबांध णरु्ाांक (Coefficient of 

Correlation) कहा जाता ह ज  

णवर्तीय विवध से वकसी भी दो या दो से अवधक  रों के मध् य सहसांबांध की मात्रा का पररकलन 

वकया जा सकता ह  और कन  रों के मध् य कुू न कुू सहसांबांध की मात्रा भी हो सकती ह , लेवकन 

कसका अर्थ यह कदावप नहीं लणाना  ावहए वक उन  रों के मध् य कारर्- कायथ का सांबांध विद्यमान 
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ह ज प्रत् येक कारर्-कायथ सांबांध का अर्थ सहसांबांध होता ह , लेवकन प्रत् येक सहसांबांध से कारर्-कायथ 

सांबांध को सवुनवश्चत नहीं वकया जा सकता ह ज 

सहसांबांध को हम वदर्ा, अनपुात, तर्ा  र-मू्  यों की सांय या के आधार पर कई भाणों में विभस त कर 

सकते हैंज  

िनात् मक एवं ऋिात् मक सहसंबंि (Positive and Negative Correlation) :- यवद दो पद 

श्रेवर्यों या  रों में पररितथन एक ही वदर्ा में हो तो उसे धनात् मक सहसांबांध कहेंणेंज कसके विपरीत 

यवद एक  र के मू्  यों में एक वदर्ा पररितथन होने से दसूरे  र के मू्  यों में विपरीत वदर्ा में पररितथन 

हो तो ऐसा सहसांबांध ऋर्ात् मक सहसांबांध कहलाएणाज  

रेखी् ििा अ-रेखी् सहसंबंि (Linear or Non-Linear Correlation):- पररितथन 

अनपुात की समवमतता के आधार पर सहसांबांध रेखीय अर्िा अ-रेखीय हो सकता ह ज रेखीय 

सहसांबांध में पररितथन का अनपुात स् र्ायी रूप से समान होता ह  अर्ाथत ्यवद कन  र-मू्  यों को वबन्द् द-ु

रेखीय पत्र पर अांवकत वकया जाय तो िह रेखा एक सीधी रेखा के रूप में होणीज  कसके विपरीत जब 

पररितथन का अनपुात वस्र्र नहीं होता तो ऐसे सहसांबांध को अरेखीय सहसांबांध कहेंणेंज 

सरल, आडंशक ििा बहुगुिी सहसंबंि (Simple, Partial and Multiple 

Correlation):- दो  र मू्  यों (वजनमें एक स् ितांत्र तर्ा एक आवश्रत हो) के आपसी सहसांबांध को 

सरल सहसांबांध कहते हैंज तीन अर्िा अवधक  र-मू्  यों के मध् य पाये जाने िाला सहसांबांध आांवर्क 

अर्िा बहुणरु्ी हो सकता ह ज तीन  रों में से एक स् ितांत्र  र को वस्र्र मानते हुए दसूरे स् ितांत्र  र 

मू्  य का आवश्रत  र-मू्  य से सहसांबांध ज्ञात वकया जाता ह  तो उसे आांवर्क सहसांबांध कहेंणेंज 

जबवक बहुणरु्ी सहसांबांध के अन्द् तणथत तीन या अवधक  र मू्  यों के मध् य सहसांबांध स् र्ावपत वकया 

जाता ह ज 

पूिा िनात् मक अिवा पूिा ऋिात् मक सहसंबंि (Perfect Positive or Perfect 

Negative Correlation):- जब दो पद श्रेवर्यों में पररितथन समान अनपुात एिां एक ही वदर्ा में 

हो तो उसे परू्थ धनात् मक सहसांबांध कहेंणेंज ऐसी वस्र्वत में सहसांबांध णरु्ाांक (+1) होणाज कसके 

विपरीत जब दो मू्  यों में पररितथन समान अनपुात में ठीक विपरीत वदर्ा में हो तो उसे परू्थ ऋर्ात् मक 

सहसांबांध कहेंणेंज ऐसी वस्र्वत में सहसांबांध णरु्ाांक (-1) होणाज सहसांबांध णरु्ाांक का मू्  य हर दर्ा में 

0 तर्ा ±1 के मध् य होता ह ज  

सरल सहसांबांध ज्ञात करने की वनमन विवधयाँ हैं - 

iii. वबन्द् द ुरेखीय विवधयाँ (Graphic Methods):- 
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iii. विक्षेप व त्र (Scatter Diagram)  

iv. साधारर् वबन्द् द ुरेखीय रीवत (Simple graphic Method)     

iv. णवर्तीय विवधयाँ (Mathematical Methods):-  

vi. कालथ वपयसथन का सहसांबांध णरु्ाांक (Karl Pearson Coefficient of 

Correlation) 

vii. स् पीयरम न की श्रेर्ी अांतर विवध (Spearman's Rank Difference 

Method) 

viii. सांणामी वि लन णरु्ाांक (Coefficient of Concurrent Deviations) 

ix. न्द् यनूतम िणथ रीवत (Least Squares Method) 

x. अन्द् य रीवतयॉ (Other Methods)  

 

कालथ वपयसथन सहसांबांध णरु्ाांक: सहसांबांध णरु्ाांक ज्ञात करने वक वलए यह विवध सिथश्रेष् ठ सम ी 

जाती ह ज कस विवध में सहसांबांध की वदर्ा तर्ा सांय यात् मक मात्रा का माप भी वकया जाता ह ज यह 

सहसांबांध णरु्ाांक मा््  एवं ्रसमाप डवचलन पर आधाररत ह ज अत: कसमें णवर्तीय दृवष्ट से परू्थ 

र्ु् ता पायी जाती ह ज कस रीवत के अन्द् तणथत दो  रों के मध् य सहसांबांध णरु्ाांक (Coefficient 

Correlation) ज्ञात करते हैं, वजसे सांकेताक्षर 'r' से सांबोवधत वकया जाता ह ज  

िास् ति में सहसांबांध णरु्ाांक पर मलू वबन्द् द ुतर्ा प माने में पररितथन का कोई प्रभाि नहीं पडताज दसूरे 

र्ब् दों में, यह मलू वबन्द् द ुतर्ा प माने के प्रवत स् ितांत्र ह ज 

संभाव् ्  डव्रमम (Probable Error) :- सहसांबांध णरु्ाांक की विश् िसनीयता जाँ   करने हते ु

सांभाव् य वि्रमम का प्रयोण वकया जाता ह ज  

्रसमाप डव्रमम (Standard Error):- ितथमान साांवययकी में PE के आधार पर SE का प्रयोण 

अछ ू ा माना जाता ह ज सहसांबांध का SE सद ि से PE अवधक उपयसु त सम ा जाता ह ज SE of r = 

N

r 21
 

डनश् च्न गुिांक (Coefficient of determination):- वनश्  यन णरु्ाांक का तात् पयथ ह , 

आवश्रत  र में होने िाले पररितथनों के वलए स् ितांत्र  र वकतना उत् तरदायी ह जवनश्  यन णरु्ाांक का 

िणथमलू ही सहसांबांध णरु्ाांक ह ज  

अडनश् च्न गुिांक (Coefficient of Non-determination) :- अस् पष् टीकृत वि रर्ों को 

कुल वि रर्ों से भाण दनेे पर अवनश्  यन णरु्ाांक की णर्ना की जा सकती ह ज कुल वि रर् को 1 
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मानने पर 1 में से वनश्  यन णरु्ाांक को घटाने पर अवनश्  यन णरु्ाांक ज्ञात वकया जा सकता ह ज  K
2
 = 

1-r
2        

 

 जहाँ  दो सहसांबांध  रों में से एक  र अखवण्डत रूप से मापनीय होता ह  ि दसूरा  र कृवत्रम रूप से 

वद्वखवण्डत वकया जाता ह ज कस वस्र्वत में जब एक  र अखवण्डत (Continuous) हो ि दसूरे  र को 

कृवत्रम रूप से दो भाण्ों में विभावजत वकया णया हो तो कनके मध् य सहसांबांध को पररकवलत करने के 

वलए हम वद्वपांवक्तक सहसांबांध की विवध अपनाते हैंज कसके विपरीत एक सतत ् र ि प्राकृवतक रूप में 

वद्वविभावजत  र के मध् य सहसांबांध वनकालने के वलए हम वबन्द् द ु वद्वपांवक्तक सहसांबांध (Point 

Biserial Correlation) प्रविवध का प्रयोण करते हैंज  

 

4.17  र्ब्दावली  
1. सहसंबंि (Correlation):  दो या दो स ेअवधक  रों के मध् य अन्द् तथसांबांध को सहसांबांध 

की सांज्ञा दी जाती ह ज 

2. सहसंबंि गुिांक (Coefficient of Correlation): सहसांबांध के पररमाप को अांकों में 

व् यस त वकया जाता ह , वजसे सहसांबांध णरु्ाांक (Coefficient of Correlation) कहा 

जाता ह ज  

3. िनात् मक सहसंबंि (Positive Correlation): यवद दो पद श्रेवर्यों या  रों में 

पररितथन एक ही वदर्ा में हो तो उसे धनात् मक सहसांबांध कहते हैं ज  

4. ऋिात् मक सहसंबंि (Negative Correlation):  यवद एक  र के मू्  यों में एक वदर्ा 

में पररितथन होने से दसूरे  र के मू्  यों में विपरीत वदर्ा में पररितथन हो तो ऐसा सहसांबांध 

ऋर्ात् मक सहसांबांध कहलाता ह  ज  

5. रेखी् सहसंबंि (Linear Correlation): रेखीय सहसांबांध के अन्द्तणथत दो  रों में 

पररितथन का अनपुात स् र्ायी रूप से समान होता ह  अर्ाथत ्यवद  र-मू्  यों को वबन्द् द-ुरेखीय 

पत्र पर अांवकत वकया जाय तो िह रेखा एक सीधी रेखा के रूप में होती ह ज   

6. अ-रेखी् सहसंबंि (Non-Linear Correlation): जब दो  रों में पररितथन का 

अनपुात वस्र्र नहीं होता तो ऐसे सहसांबांध को अरेखीय सहसांबांध कहते हैं ज 

7. सरल सहसंबंि (Simple Correlation): दो  र मू्  यों (वजनमें एक स् ितांत्र तर्ा एक 

आवश्रत हो) के आपसी सहसांबांध को सरल सहसांबांध कहते हैंज  

8. आडंशक सहसंबंि (Partial Correlation): तीन  रों में से एक स् ितांत्र  र को वस्र्र 

मानते हुए दसूरे स् ितांत्र  र मू्  य का आवश्रत  र-मू्  य से सहसांबांध ज्ञात वकया जाता ह  तो 

उसे आांवर्क सहसांबांध कहते हैंज  
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9. बहुगुिी सहसंबंि (Multiple Correlation): तीन या अवधक  र मू्  यों के मध् य 

सहसांबांध को बहुणरु्ी सहसांबांध कहते हैंज  

10. पूिा िनात् मक सहसंबंि (Perfect Positive Correlation): जब दो पद श्रेवर्यों में 

पररितथन समान अनपुात एिां एक ही वदर्ा में हो तो उसे परू्थ धनात् मक सहसांबांध कहते हैंज 

ऐसी वस्र्वत में सहसांबांध णरु्ाांक (+1) होता ह ज  

11. पूिा ऋिात् मक सहसंबंि (Perfect Negative Correlation): जब दो मू्  यों में 

पररितथन समान अनपुात में ठीक विपरीत वदर्ा में हो तो उसे परू्थ ऋर्ात् मक सहसांबांध 

कहेंणेंज ऐसी वस्र्वत में सहसांबांध णरु्ाांक (-1) होता ह ज 

12. कालथ वपयसथन सहसांबांध णरु्ाांक: यह सहसांबांध णरु्ाांक मा््  एवं ्रसमाप डवचलन पर 

आधाररत ह ज कस रीवत के अन्द् तणथत दो  रों के मध् य सहसांबांध णरु्ाांक (Coefficient 

Correlation) ज्ञात करते हैं, वजसे सांकेताक्षर 'r' से सांबोवधत वकया जाता ह ज  

13. संभाव् ्  डव्रमम (Probable Error) :- सहसांबांध णरु्ाांक की विश् िसनीयता जाँ   करन े

हते ुसांभाव् य वि्रमम का प्रयोण वकया जाता ह ज  

14. ्रसमाप डव्रमम (Standard Error): सहसांबांध णरु्ाांक की विश् िसनीयता जाँ   करने 

हते ुप्रमाप वि्रमम का प्रयोण वकया जाता ह ज SE of r = 
N

r 21
 

15. डनश् च्न गुिांक (Coefficient of determination):- वनश्  यन णरु्ाांक का तात् पयथ 

ह , आवश्रत  र में होने िाले पररितथनों के वलए स् ितांत्र  र वकतना उत् तरदायी ह ज वनश्  यन 

णरु्ाांक का िणथमलू ही सहसांबांध णरु्ाांक ह ज  

16. अडनश् च्न गुिांक (Coefficient of Non-determination) :- अस् पष् टीकृत 

वि रर्ों को कुल वि रर्ों से भाण दनेे पर अवनश्  यन णरु्ाांक की णर्ना की जा सकती ह ज 

कुल वि रर् को 1 मानने पर 1 में से वनश्  यन णरु्ाांक को घटाने पर अवनश्  यन णरु्ाांक 

ज्ञात वकया जा सकता ह ज  K
2
 = 1-r

2       
 

17. ्रसाकृडिक डद्वडवभाजन (Natural Dichotomy):   रों को दो स्िाभाविक भाणों में 

बॉटनाज  

18. कृड्म डद्वडवभाजन (Artificial Dichotomy): जब  रों को िणीकृत करने का 

आधार परू्थ रूप से आत् मवनष् ठ या अप्राकृवतक होज  

19. डद्वपंडगक सहसंबंि (Biserial Correlation): जब एक  र अखवण्डत 

(Continuous) हो ि दसूरे  र को कृवत्रम रूप से दो भाण्ों में विभावजत वकया णया हो तो 

कनके मध ् य सहसांबांध को हम वद्वपांवक्तक सहसांबांध कहते हैंज  
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20. डबन् दु डद्वपंडगक सहसंबंि (Point-biserial Correlation): एक सतत ्  र ि 

प्राकृवतक रूप में वद्वविभावजत  र के मध् य सहसांबांध को  वबन्द् द ु वद्वपांवक्तक सहसांबांध 

(Point-biserial Correlation) कहते हैं ज 

 

4.18  अभ्यास प्रश्नों के उिि  
1. (r)

2
 =0.36    

2. वनश्  यन णरु्ाांक    

3. अवनश्  यन णरु्ाांक   

4. K
2   

 

5. r    

6. प्रमाप वि्रमम     

7. आांवर्क    

8. परू्थ धनात् मक     

9. ऋर्ात् मक सहसांबांध   

10. अरेखीय  

11. वद्वपांवक्तक सहसांबांध   

12. प्राकृवतक वद्वविभाजन   

13. वद्वपांवक्तक सहसांबांध   

14. वबन्द् द ुवद्वपांवक्तक सहसांबांध (Point-biserial Correlation)  

15. कालथ वपयसथन  

16. कम    

17. वबन्द् द ुवद्वपांवक्तक सहसांबांध    

18. वद्वपांवक्तक     

19. कृवत्रम वद्वविभाजन   

20. प्राकृवतक वद्वविभाजन   

   
              

 

4.19  सांदभथ ग्रन्र् सू ी/ पाठ्य सामग्री (References/ Useful 
Readings)  
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4.20 त्तनबांधात्मक प्रश्न 
1. सहसांबांध का अर्थ बताईये ि कसके विवभन्द् न प्रकारों को स्पष्ट कीवजयजे  

2. सहसांबांध के विवभन्द् न मापकों का पररकलन कर सकें णेंज  

3. सहसांबांध के विवभन्द् न मापकों की तलुना कर सकें णेंज   

4. सहसांबांध णरु्ाांक का अर्ाथपन कर सकें णेंज   

5. वनमन आांकडे से कालथ वपयसथन के सहसांबांध णरु्ाांक की णर्ना कीवजयजे  (उत्तर: r = 0.69)  

 

छा् ्रसिम परीिि में ्रसाप्त अंक डद्विी् परीिि में ्रसाप्त अंक 

A 8 6 

B 6 5 

C 5 4 

D 5 3 

E 7 2 

F 8 7 
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G 3 2 

H 6 3 

6. वद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक ि वबांद ुवद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक के मध्य अांतर स्पष्ट कीवजए ज  

7. वनम न तावलका में दो समहूों के ूात्रों द्वारा (रियमर्: दार्थवनक  ि ण र दार्थवनक ) णवर्त 

विषय के उपलवब्ध प्रा  ताांक का, वितरर् वदखाया णया ह ज वनम न प्रा  ताांक से वद्वपांवक्तक 

सहसांबांध णरु्ाांक (Coefficient of Biserial Correlation) की णर्ना कीवजएज (उत्तर 

=0.41) 

गडिि उपलडबि 

परीिि का ्रसाप् िांक 

गडिि उपलडबि परीिि का परीिाफल 

 दार्थवनक (f
p
) ण र दार्थवनक (f

q
) 

85-89 5 6 

80-84 2 16 

75-79 6 19 

70-74 6 27 

65-69 1 19 

60-64 0 21 

55-59 1 16 

Total 21 124      145 

8. एक परीक्षर् को 11 ूात्रों पर प्रर्ावसत वकया णयाज परीक्षर् के पद नां0 07 तर्ा उस  

परीक्षर् का कुल प्रा  ताांक वनम न प्रकार से ह  (उत् तीर् के वलये 01 ि अनतु् तीर् के वलये 0)ज 

वबन्द् द ुवद्वपांवक्तक सहसांबांध णरु्ाांक से आप यह पता कीवजए वक उस परीक्षर् का पद नां0 07, 

कुल परीक्षर् से सहसांबांवधत ह  अर्िा नहींज (उत्तर =0.36) 

छा् परीिि पर कुल ्रसाप् िांक पद नं0 07 पर ्रसाप् िांक 

1 15 1 

2 14 1 

3 13 0 

4 15 0 

5 10 1 

6 15 0 

7 13 0 

8 12 1 

9 15 1 



मापन एवं मूल्ांकन    Measurement & Evaluation           MAED 607 Semester III 

उत्तराखण्ड मकु्त विश्वविद्यालय                                                                  144 

 

10 10 1 

11 11 0 

कुल ्ोग 143 06 
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इकाई 5 मनोवैज्ञात्तनक परीक्षण : प्रत्तक्रया, 
उपयोग तथा परीक्षण  प्रापतांकों का त्तनववचन  
Psychological Testing : Procedures, Uses 

and Interpretations of Test Scores 
 

5.1 प्रस्तािना   

5.2 उद्दशे्य    

5.3 मनोि ज्ञावनक परीक्षर् का अर्थ उसकी सांक्पना एिां पररभाषा  

5.4 मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की विरे्षताएां  

5.5 मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की आिश्यकता एिां उसका के्षत्र  

5.6 मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों का िणीकरर्  

5.7 परीक्षर् की प्रवरियया एिां उसका वनष्कषथ वनकलना  

5.8 साराांर्  

5.9 सन्द्दभथ ग्रन्द्र्  

5.10 वनबांधात्मक प्रश्न 

  

5.1 प्रस्तावना  
कस ककाई में हम मनोि ज्ञावनक परीक्षर् का अर्थ उसकी सांक्पना एिां पररभाषा पर वि ार करेंणें 

सार् ही , मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की विर्षेताएां, मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की आिश्यकता एिां उसका 

क्षेत्र, मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों का िणीकरर् भी दखेेंणेज  कसके अवतररक्त परीक्षर् की प्रवरियया एिां 

उसका वनष्कषथ वनकलने के तरीकों का अिलोकन भी करेंणें ज   

 

5.2 उद्दशे्य  
कस ककाई का अध्ययन करने के पश्चात आप- 

1. मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों के बारे में बता सकें णें 

2. मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की आिश्यकता की व्यायया कर सकें णें 
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3. मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों का विवभन्द्न क्षेत्रों में उपयोण पर   ाथ कर सकें णें  

4. मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों के विवभन्द्न प्रकारों पर   ाथ कर सकें णें  

5. मनोि ज्ञावनक पररक्षर् की प्रवरियया को विस्तार से बता सकें णें  

6. मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों से वनष्कषथ वनकालना सीख सकें णें  

 

5.3 मनोवैज्ञात्तनक पिीक्षण का अर्थ उसकी सांकल्पना एवां पत्तिभाषा 
विवभन्द्न मनौि ज्ञावनक अध्ययनों से यह वनवश्चत हो णया ह  वक मानि व्यिहार के विवभन्द्न पहलओुं ां में 

व्यवक्तणत वभन्द्नाताए पाई जाती हैंज व्यवक्तत्ि के सिाांणीर् विकास के वलए ऐसे साधन की 

आिश्यकता अनभुि की जाने लणी ह  वजसके द्वारा व्यवक्तणत के प्रत्येक पहलू का यर्ार्थ मापन हो 

सकेज 

 यही से मनौि ज्ञावनक परीक्षर्ों की र ना प्रारमभ हुई और कसे  रम सीमा स्तर पर ले जाने का श्रेय 

अांग्रेज जीि र्ास्त्री फ्रें वसस णा्टन (1822.1911)  तर्ा अमरेरेकन मनौि ज्ञावनक जे.एम. क वटल 

(J.M. Cattel, 1860-1944 को जाता ह  ज  

व्यवक्तणत विवभन्द्नताए के विस्ततृ अध्ययन के वलए णा्टन एिां क वटल के विवभन्द्न यांत्रों  एि 

पररक्षर्ों की श्रखृला का विकास वकया वजससे व्यवक्त की िवु्, स्मवृत, प्रत्यक्षीकरर् सांिदेना आवद 

से समबवन्द्धत कायो का मापन वकया जा सके ज 

तत्तपश्चापत ्वणलबथट, रेियपवलन, एवबांणहचास आवद ने अपना योणदान दकेर कायथ को आण ेबतीायाज 

 

मनौवैज्ञाडनक परीिि का अिा और परिरभाषा Definition of psychological Testing  

साधारर् बोल  ाल की भाषा में मनोि ज्ञावनक परीक्षर् व्यवक्त के व्यिहार का अध्ययन करने िाला 

ऐसा साधन ह  जो उसको ठीक से सम ने में हमारी सहायता करता ह ज ये िस्तवुनष्ठ तरीके से 

मानकीकृत वस्र्वतयों में व्यवक्त के व्यिहार के विवभन्द्न पह़लुओं ां का पररमार्त्मक एांि णरु्ात्मक रुप 

से अध्ययन करते हैंज  

मनोि ज्ञावनक ि ज्ञावनक िह साधन ह  वजसके द्वारा मानि व्यिहार की विवभन्द्नताओं ां का यर्ार्थ मापन 

वकया जाता ह ज ऐनेस्ट सी कें  वि ारों में मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों का कायथ व्यवक्तणत वभन्द्नता का मापन 

करता ह ज यवद सब लोण एक ज से हों तो पररक्षर् की आिश्यकता नही होणीज 

क्रोनबैक (Cronback) के अनुसार - दो या दो से अवधक व्यवक्तयों के व्यिहार का तलुनात्मक 

अध्ययन करने की व्यिवस्र्त प्रवरियया को पररक्षर् कहते ह ज  
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A test is a systematic procedure for comparing the behaviour of two or more 

person  

Froman (फ्रोमेन) के शबद में - मनोि ज्ञावनक परीक्षर् िह मानकीकृत यत्रां ह  जो वक समपरू्थ 

व्यवक्तत्ि के व्यिहार के एक या एक से अवधक पक्षों मापन र्ावब्दक या अर्ावब्दक अनुवरिययाओं ां 

या अन्द्य वकसी प्रकार के व्यिहार के माध्यम से करता हैंज 

A psychologial test is a standardized instrument designed to measure 

objectively one or more aspects of personality by mean of verbal or non – 

verbal responses or by means of other behaviour  

 

फे्रडरिरक ब्राउन (Fredrick Brown)- मनोि ज्ञावनक परीक्षर् व्यिहार के प्रवतदर्थ का मापन करन े

की व्यिवस्र्त विवध ह  ज 

A test is a Systematic procedure for measuring sample of    behaviour. 

उपयुथक्त पररभाषाओं  के आधार पर मनोि ज्ञवनकों को पररभावषत करते हुए कहा जा सकता ह  वक 

परीक्षर् एक मानकीकृत प्रवरियया माप या यत्र ह  वजस के द्वारा  समस्त व्यवक्तत्ि एक पक्ष अर्िा 

अवधक पक्षों का मापन र्ावब्दक या अर्ावब्दक अनवुरिययाओं ां या अन्द्य  प्रकार के व्यिहार माध्यम 

से वकया जाता ह ज 

विवभन्द्न आय ु िणथ के व्यवक्तयो की उपलवब्धयों, क्षमताओं ां , यो्यताओं ां , रूव यों, समायोजन, 

व्यवक्तत्ि, अवभकृवतयो और मू् यों को मापने के वलए विवभन्द्न प्रकार के मानकीकृत परीक्षर् 

उपलब्ध हैं 

 

5.4 मनोवैज्ञात्तनक पिीक्षणों की त्तवरे्षताएां Characteristics of 
Psychological test  
मनोि ज्ञावनक परीक्षर् की विर्ेषताएँ-     

1. मनोि ज्ञावनक परीक्षर् एक प्रकार की व्यिवस्र्त विवध ह  वजस के द्वारा मानि व्यिहार 

प्रवतदर्थ का मापन वकया जाता ह ज  

2. मनोि ज्ञावनक परीक्षर् एक प्रकार का मानकीकृत यन्द्त्र ह ज एनास्तसी (1988)  के अनसुार 

मानकीकरर् का तात्पयथ परीक्षर् के प्रर्ासन और मू् याांकन की विवध में एक रूपया से ह ज 
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3.   प्रमापीकृत मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की प्रर्ासन विवध वनवश्चत होती ह  अर्ाथत अध्ययन 

ककाई से परीक्षर् क से भरिाना ह  सया वनदरे् दनेे और वकस प्रकार से उसका मू् याांकन 

करना ह ज यह अब पहले से ही वनवश्चत होता ह ज 

4. मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों के द्वारा व्यवक्तत्ि के पक्ष अर्िा अवधक पक्षों का मापना वकया 

जाता ह ज 

5. मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों के पद या प्रश्न र्ावब्दक भी हो सकते हैं, अर्ावब्दक भी हो सकते हैं 

अर्िा दोनो प्रकार के भी हो सकते हैंज  

6. कन परीक्षर्ों का उपयोण उन्द्हीं व्यवक्तयों के णरु्ों के मापन के वलए वकया जाता ह  वजनके 

वलए यह पररक्षर् वनवमथत होते हैंज उदाहरर् के वलए, यवद कोई बवु् परीक्षर् कक्षा दस के 

विद्यावर्थयों के वलए ह  तो कसका उपयोण कक्षा आठ के विद्यावर्थयों पर नहीं वकया जा 

सकता ह ज   

7. परीक्षर् की विश्वसवनयता (Reliability) और ि धता (Validity) ज्ञात होती ह ज जब कोई 

अनसुन्द्धान कताथ वकसी परीक्षर् का वनमाथर् मानकीकरर् करता ह  तब िह उसकी 

विश्वसनीयता और ि धता भी ज्ञात करता ह ज एक मानकीकृत परीक्षर् के वलए पहले से ही 

यह ज्ञात होता ह  वक कनकी विश्वसनीयता णरु्ाांक का मान वकतना ह ज 

 

5.5 मनोवैज्ञात्तनक पिीक्षणों की आवश्यकता एवां उसका क्षते्र Need 
and Importance of Psychological Testing  
मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की आिश्सकता एिां महत्त्िता:- 

ज से की हम भवल- भाांवत जानते हैं कोई भी दो व्यवक्त एक समान नहीं होते उनमें उनकी रूव याँ, 

अवभक्षमता, योणयताओं ां, मानवसक स्तर, अवभिवृतयों में विवभन्द्नताएां पाई जाती ह ज णौरतलब ह  वक 

आज के कस यणु में विवभन्द्न प्रकार के के्षत्रों के  यन हते ूमनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की आिश्यकता 

बहुत बड जाती ह  वजनका हम विस्ततृ रूप से व्यायया कर रह ेहैं- 

1. पूवा किन (Prediction)- पिूथ कर्न का अर्थ ह  वक ितथमान में वजस व्यिहार का 

अध्ययन वकया णया ह  उस व्यिहार के अध्ययन के आधार पर यह भविष्यिार्ी करना ह  

वक भविष्य में अध्ययन वकया णए व्यिहार का रूप और स्िरूप सया होणा? मनोि ज्ञावनक 

परीक्षर्ों की सहायता से वकसी भी व्यवक्त के समबांध में उसकी बवु् अवभक्षमता, उपलवब्ध, 

रूव , समायोजन तर्ा अन्द्य व्यवक्तत्ि विर्ेषताओं ां के समबन्द्ध में पिूथ कर्न सरलता से 

वकया जा सकता ह ज 
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2. वगीकरि एवं च्न में मनोवैज्ञाडनक परीििों  की आवश््किा - वर्क्षा सांस्र्ाओं ां में 

कक्षा में प्रिरे् के समय विद्यावर्थयों का  यन, औद्योवणक सांस्र्ाओं ां में कमथ ाररयों का 

िणीकरर् और  यन, सेना और नौकररयों में र्ारीररक और मानवसक वभन्द्नताओं ां के 

आधार पर व्यवक्तओं ां और कमथ ाररयों िणीकरर् और  यन वकया जाता ह ज कनके 

िणीकरर् और  यन में मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की बहुत आिश्यकता एिां उपयोण होता ह ज 

3. अनुसन्िान (Research) - आधवुनक यणु में मनोि ज्ञावनक का अनसुांधान के्षत्र वदन-

प्रवतवदन विस्ततृ होता जा रहा ह ज प्रमापीकृती मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की सहायता से आज 

अनेक विर्ेषताओं ां लक्ष्र्ों और  रों आवद का मापन वकया जाता ह ज  

4. उद्योग और व््वसा् में आवश््किा Need of Psychological Test in 

Industry of Occupation- मनोि ज्ञावनक परीक्षर् और र् वक्षक परीक्षर्ों का उपयोण 

उद्योण और व्यिसाय के के्षत्र में आजकल बहुतायत से वकया जा रहा ह ज विवभन्द्न व्यिसायों 

के वलए  या उद्योण के विवभन्द्न क्षेत्रों में काम करन ेिाले कमथ ाररयों के  यन, िणीकरर् 

और पदोन्द्नवत आवद में कन परीक्षर्ों बहुत आिश्यकता पडती ह ज उद्योण और व्यिसाय में 

लण े सपुरिाकज़र, अवधकारी और म नेजर और डायरेसटर या  ेयरम न आवद के व्यिहार 

और व्यवक्तत्ि को सम ने और जा नें या जानने में मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की उपयोवणता 

वदन-प्रवतवदन बतीती जा रही ह ज 

5. व््डगगि डवडभन्निाओ ं के समबन्ि में (Individual Differences) - प्रत्येक 

समाज में यह दखेा जाता ह  वक व्यवक्त र्ारीररक बनाबट और िषेभषूा के आधार पर ही 

अलण-अलण नहीं होते बव्क िह बवु्, तकथ , स्मथवत, रूव , अवभक्षमता, समायोजन, 

व न्द्ता, कुण्डा और व्यवक्तत्ि की दृवष्ट से अलण-अलण होते हैंज कन्द्हीं व्यवक्तणत वभन्द्नताओं ां 

के कारर् ही आधवुनक यणु में मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों की आिश्यकता महसूस की जा रही 

ह ज 

6. िुलना (Comparison)- कक्षा में पतीने िाले विवभन्द्न ूात्रों की र् वक्षक उपलवब्ध की 

तलुना हो, उनकी बवु् की तलुना हो या अन्द्य र्ीलणरु्ों की तलुना हो कन सभी में 

मनोि ज्ञावनक  परीक्षर् की आिश्यकता और उपयोवणता ह ज  

7. दैडनक जीवन में आवश््किा (Need in Daily Life) - व्यिहाररक जीिन में हम 

सभी की कभी न कभी कुू न कुू समस्याए ँहोती हैं और हमें कन समस्याओं ां के समाधान 

की आिश्यकता होती ह ज जीिन या व्यिहाररक जीिन की समस्याए ँ कभी व न्द्ता से 

समबवन्द्धत होती ह , कभी रूव यों से समबवन्द्धत होती ह , कभी कुण्ठा, तनाि, प्रवतबल 

(Stress) आवद से समबवन्द्धत होती ह ज कन सभी समस्याओं ां का मापन और समाधान करन े

हते ूहमें मनोि ज्ञावनक पररक्षर्ों की अवत आिश्यकता होती ह ज 
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8. डनदान  (Diagnosis) - मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों के द्वारा मानवसक रोवणयों की समस्याओं ां 

के स्िरूप रोणों की णमभीरता और रोणों के कारर्ें की जाँ  सरलता से की जाती ह ज 

मानवसक रोवणयों की अनेक प्रकार की व्यवक्तणत समबन्द्धी समस्याओं ां के वनदान के वलए 

प्रेक्षपन विवधयों की आिश्यकता ि उपयोण सबसे अवधक होता ह ज  

 

5.6 मनोवैज्ञात्तनक पिीक्षणों का वणीकिण Classification of 
psychological testing 
मनोविज्ञान और वर्क्षा में अनेक प्रकार के मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों का उपयोण वकया जा रहा ह ज यह 

परीक्षर् जहाँ अनेक र्ीलणरु्ों (Traits) का मापन करते हैं िही कन परीक्षर्ों के द्वारा अनेक प्रकार 

के प्रत्ययों का मापन भी वकया जाता ह ज अलण-अलण मनोि ज्ञावनक ने विवभन्द्न मनोि ज्ञावनक 

परीक्षर्ों अपने -अपने ढांण से मापन ि िणीकरर् वकया ह ज िाद और वििाद में न पडते हुए रियॉनबेक 

(1971) और एनास्टसी (1982) के िणीकरर्ों को सांके्षप में वदया णया ह ज कसके सार्-सार् 

मनोविज्ञान के क्षेत्र में सिाथवधक प्र वलत िणीकरर् को सम ाया णया ह ज  

 

क्रॉनबैक का वगीकरिः-  

(Cronback’s Classification) रियॉनब क ने मयुयतः परीक्षर्ों का दो भाणों में िणीकृत वकया ह :-  

अवधकतम वनष्पादन परीक्षर्ः-  

1. (Test of maximum performance) रियॉनब क के अनसुार यह िह मनोि ज्ञावक परीक्षर् 

ह  वजसके द्वारा यवद मापन वकया जाए तो यह ज्ञात हो जाता ह  वक एक व्यवक्त अपनी 

यो्यता के अनसुार अवधक वकतना वनष्पादन कर सकते हैंज कसमें मयुयतः अनेक प्रकार के 

मनोि ज्ञावनक परीक्षर् आते हैं:-  

i. सामान्द्य मानवसक यो्यता परीक्षर् (General Mental ability Test) 

ii. विवर्ष्ट यो्यता परीक्षर् (Specific ability test) 

iii. उपलवब्ध परीक्षर् (Achievement Test) 

iv. अवभक्षमता परीक्षर् (Aptitude Test) 

 

2. विवर्ष्ट वनष्पादन परीक्षर् (Tests of Typical Performance) 
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“विवर्ष्ट वनष्पादन परीक्षर्ों का उपयोण यह ज्ञात करने के वलए नहीं वकया जाता वक एक 

व्यवक्त सया कर सकता ह  बव्क कसका उपयोण कसवलए वकया जाता ह  वक एक व्यवक्त सया 

करता ह ” 

Test of typical performance aroused to investigate not what the person 

can do but what he does? 

अन्द्तथमखुी, बवहमुथखता और ईमानदारी आवद का मापन यो्यता परीक्षर्ों द्वारा नहीं वकया 

जाता ह ज अवधकतम वनष्पादन परीक्षर्ों के अन्द्तणथत वजन मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों का ऊपर 

उ्लेख वकया णया ह  उनके अवतररक्त मनोविज्ञान में वजतने अन्द्य परीक्षर् ह  िह यह सब 

विवर्ष्ट वनष्पादन परीक्षर् के अन्द्तणथत आते हैंज रियॉनब क का यह िणीकरर् एक प्रकार का 

स्र्लू िणीकरर् ह ज 

 

एनां्िसी का वगीकरि Anastasi’s Classification 

मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों का िणीकरर् अग्रप्रकार  Anastasi ने वनमन प्रकार से वकया ह ः- 

व््वहार के आिार पर वगीकरि Classification on the basis of behaviour 

i. सामान्द्य िणीकृत परीक्षर् (General Classification Tests) 

ii. भदेक अवभक्षमता परीक्षर् मालाएां (Differential aptitude batteries) 

iii. उपलवब्ध अवभक्षमता परीक्षर् (Achievements Tests) 

iv. विवर्ष्ट अवभक्षमता परीक्षर् (Special Aptitude Tests) 

v. व्यवक्तत्ि परीक्षर् (Personality Tests) 

 

उपरोक्त प्र वलत िणीकरर् में वदए णए परीक्षर्ों का वििरर् वनमनवलवखत प्रकार से ह - 

 

1. ्रसशासन के आिार वगीकरि (Classification on the Basis of 

Administration) 

i. व््डगगि परीिि (Individual Test)यह िह परीक्षर् वजसके द्वारा एक ही समय 

में एक व्यवक्त पर उसकी मनोि ज्ञावनक विर्ेषताओं ां या व्यिहार का मापन अवधक 

व्यापक एिां णहन विवध से वकया जाता ह ज कस प्रकार के परीक्षर्ों का उपयोण बहुधा 

ूोटे बछ ों के व्यिहार के मापन में अर्िा समस्याग्रस्त या असामान्द्य के रोणों के 

वनदान में होता ह ज कन परीक्षर्ों के द्वारा व्यवक्त व्यिहार का णतूी और णहन अध्ययन 
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वकया जाता ह ज कस श्रेर्ी के अन्द्तथणत विनय साकमन बवु् परीक्षर्, रोक्षी परीक्षर् और 

(T.A.T) टी.ए.टी परीक्षर् भी कसी श्रेर्ी में आते ह ज 

 

ii. सामूडहक  परीिि (Group Test) कस परीक्षर् का उपयोण एक ही समय एक से 

अवधक व्यवक्तयों पर वकया जाता ह ज कन परीक्षर्ों के उपयोण से समय और धन की 

ब त होती ह ज कन परीक्षर्ों की विश्वसनीयता और ि धता पयाथत और सन्द्तोषजनक 

होती ह जसामवूहक परीक्षर्ों से व्यापक और णहन करना कवठन होता ह ज कन परीक्षर्ों 

का उपयोण स वनकों की भती के वलए, उद्योणों में कमथ ाररयों का  यन और आधवुनक 

यणु में विद्यालय और महाविद्यालय में विद्यावर्थयों के  यन में अर्िा प्रिरे् के वलए 

वकया जाता ह ज 

उदाहरर्:-  1) मोहन न्द्र जोर्ी -‘सामान्द्य मानवसक यो्यता परीक्षर्’ 

           2)  एस. जलोटा - मानकीकृत मानवसक बवु् परीक्षर् 

 

2. मानकीकरि के आिार पर वगीकरि  (Classification on the Basis of 

Standardization) एनास्टसी  (A. Anastasi, 1982) ने मानकीकरर् के अर्थ को 

स्पष्ट करते हुए वलए वलखा ह  वक मानीकरर् का अर्थ परीक्षर् की प्रर्ासन विवध और 

ीां लाकन विवध में एक रूपता ह ज 

“Standardization implies uniformity procedure in administering and 

scoring the test” 

 

i. मानकीकृि परीिि (Standardized Test) - यह िह परीक्षर् ह  वजनकी 

विश्वसनीयता, ि धता और मानक उपलब्ध होते ह ज कनके प्रर्ासन और मू् याकां न में 

समरूप ् विवधयों का उपयोण वकया जाता ह ज विश्वसनीयता और ि धता ज्ञात करने के 

वलए और मानकों का वनधाथरर् करने के वलए विर्षेज्ञों की राय के आधार पर बन े

परीक्षर् को एक बडे समहू पर प्रर्ावसत वकया जाता ह ज उदाहरर्ः- बेश्लर बवु् 

परीक्षर्कस परीक्षर् का विश्वसनीयता णरु्ाांक अधथविछूेद विवध से 0.90 और पनुथ 

परीक्षर् विवध से मान 0.94 ह ज कस परीक्षर् की ि धता णरु्ाांक की णर्ना स्टेनीोटथ 

बवु् परीक्षर् की सहायता से की णई ह ज 

ii. अमानीकृि ्ा अ््ापक डनडमाि परीििः-  यह िह मनोि ज्ञावनक परीक्षर् ह  

वजनकी विश्वसनीयता, ि धता ज्ञान नहीं होती और मानक भी उपलब्ध नही होते, 
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कसवलए कन परीक्षर्ों को अध्यापक वनवमथत परीक्षर् कहते ह ज बहुधा यह अध्यापकों 

द्वारा बनाऐ जाते ह  वजनका प्रयोण स्कूल, विद्यालय में ही वकया जाता ह ज

 उदाहरर्ः-   

a. Essay Type 

b. Objective Type 

c. Diagnostic Test न दावनक परीक्षर् 

 

3. मा््म के आिार पर वगीकरि (Classification on the Basis of Medium) 

 

i. शाडबदक परीिि (Verbal Test) 

यह िह परीक्षर् ह  वजनसे एक व्यवक्त के व्यिहार विर्षे का मापन र्ावब्दक प्रश्नों के द्वारा 

मौवखक या वलवखत रूप ्से उत्तर प्रात करके वकया जाता ह ज कनके पदों में भाषा का उपयोण होता 

ह ेऔर उन्द्ही व्यवक्तयों पर कनका प्रयोण वकया जाता ह ज जो कसकी प्रयकु्त भाषा को सम ते ह ज 

उदाहरर्:  

 जलोटा सामान्द्य मानवसक क्षमता परीक्षर्  

 पेपर पेवन्द्सल परीक्षर्  

 

ii. अशाडबदक परीिि (Non- Verbal Test)  

कस प्रकार के परीक्षर्ों के पद व त्रों और आकृवतयों आवद के रूप में होते ह ज कस प्रकार के 

परीक्षर्ों के वनदरे् यद्यावप भाषा में होते ह ज लेवकन एकसे वनदरे्ों को उस भाषा में प्रयोज्यों 

को सम ाया जाता ह ज जो भाषा प्रयोज्य जानते ह जपरीक्षर् के पद व त्रो, आकृवतयों के 

अवतररक्त ज्यावमतीय आकृवतयों रेखाओं ां और वबन्द्दओुं ां से बनी वडजाकनों अर्िा सजीि या 

वनवजथि िस्तओुं ां के व त्रों के रूप में होते ह ज कन परीक्षर्ों को ‘सांस्कृवतमकु्त परीक्षर्’ 

(Cultural free or cultural fair Tests) भी कहते ह ज   

उदाहरर्ः- 

 क वटल द्वारा वनवमथत - “सांस्कृवतकमकु्त सामान्द्य मानवसक यो्यता परीक्षर्” 

 रोजनवबण पी. एी. स्टडी (वजसमें बालकों और व्यस्कों की कुण्ठा का मापन वकया 

जाता ह ज 

iii. वनष्पादन परीक्षर् या वरिययात्मक परीक्षर् (Performance Test) 
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यह िह मनोि ज्ञावनक परीक्षर् ह  वजनकी सहायता स ेएक व्यवक्त के वनष्पादन का अर्िा 

वरिययात्मक यो्यताओं ां का मापन वकया जाता ह ज कस प्राकर के परीक्षर्ों में वरिययात्मक 

यो्यताओं ां का मापन विवभन्द्न िस्तओुं ां, व त्रों, यावत्रांक उपकरर्ों और ब्लाक आवद से बन े

पदों का प्रश्नों आवद की सहायता से वकया जाता ह ज 

उदाहरर्:   

 पोवटथयस द्वारा वनवमथत व्यहू परीक्षर् (Porteus Maze Test) 

 कोह ब्लाक वडजायन परीक्षर् (Koh’s Block Design Test) 

 भावटया की वनष्पादन परीक्षर् (Bhatia Battery of Performances Tests) 

 

कस प्रकार के परीक्षर्ों का उपयोण अवधकार्तः ूोटे बछ ों तक ही सीवमत होते ह ज 

 

4. ीलाकां न के आधार पर िणीकरर् (Classification on the Basis of scoring) 

i. िस्तवुनष्ठ परीक्षर् (Objective Test) कस प्रकार के परीक्षर् िह परीक्षर् हैं वजनमें परीक्षर् 

का ीलाांकन करते समय परीक्षर् में प्राताांक अांकों के रूप में प्रदान वकए जाते हैं तर्ा यह 

िस्तवुनष्ठ ीलाांकन परीक्षर् तब कहलाते हैं जब िह विवभन्द्न परीक्षक वकसी परीक्षार्ी को 

एक से अांक प्रदान करता ह ज जब परीक्षर् का ीलाकां न उत्तर कुां जी, स्टेवन्द्सल या मर्ीन की 

सहायता से वकया जाता ह ज तो कस प्रकार के ीलाकां न प्रायः िस्तवुनष्ठ होते ह ज 

ii. आत्मवनष्ठ परीक्षर् (Subjective Test). कसमें परीक्षर् का ीलाांकन करते समय अांकों में 

न होकर भाषा या र्ब्दों में होता ह ज कस प्रकार के ीलाकां न में परीक्षक के वनर्थय बहुत 

महत्त्ि  परू्थ माने जाते हैंज आममवनष्ठ परीक्षर्ों में जब अनेक परीक्षक (Examiner) 

ीलाकां न करते ह ज तो उनके ीलाकां न में वभन्द्नता वदखाई दतेी ह ज 

उदाहरर्ः Essay Type Examine वनबन्द्धात्मक परीक्षाएां आत्मवनष्ठ परीक्षर्ों का 

उदाहरर् ह ज  

       

एक समा्ोडजि परिरसूची की सहा्िा से समा्ोजन का मापन (Adjustment by using 

a suitable adjustment Inventory 

i. उदे्दश्् (Objective)- एक समायोवजत पररस ूी के द्वारा वकसी विद्यार्ी के समायोजन का 

मापन करनाज 

ii. आिश्यक परीक्षर् सामग्री एिां पररवस्र्वतयाँ 
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a. डॉ0 ए0 के0 पी0 वसांहा तर्ा डॉ0 आर0 पी0 वसांह द्वारा वनवमथत कॉलेज विद्यावर्थयों हतेु 

समायोजन पररस ूी की एक प्रवत वजसमें परीक्षर् पवुस्तका , उत्तर पत्र तर्ा परीक्षर् 

वनदवेर्का र्ावमल ह ज 

b. परीक्षर् हते ुउव त व्यिस्र्ा एिां उपयकु्त िातािरर्ज 

c. परीक्षार्ी का परर यात्मक वििरर्ः- Indentifying data of the Subject 

नाम  : सौमरे्  आय ु : 17 िषथ 

कक्षा     : 12िीं  वलांण  : परुूष 

वपता का व्यिसाय : नौकरी, 14,000 रू प्रवतमाह 

d.  परीक्षर् सामग्री का वििरर्- (Description of the Material) 

कसमें समायोजन के 5 क्षेत्रों-घर, स्िास्थय, सामावजक सांिणेात्मक तर्ा र् वक्षकसे समबवन्द्धत 

समायोजन को मापने का प्रयत्न वकया णया ह ज 

i. परीिि पुड्िका (Test Booklet)- कसमें कुल 8 पषृ्ठ हैंज पषृ्ठ 3 स े7 तक ही 

परीक्षर् प्रश्न वदये हुए ह  वजनकी वणनती 102 ह ज 

कसी उत्तर पत्र के नी े के वहस्से में अांकन- 

ii. िाडलका (Scoring Table) बनी होती ह  वजसका उपयोण परीक्षर् द्वारा वकया 

जाता ह ज 

iii. परीिि डनदेडशका (Test Manual)- कस वनदवेर्का में परीक्षार्ी के उत्तरों की 

जाँ  करके उसके प्राताांकों की णर्ना के्षत्र अनसुार तर्ा कुल समायोजन के रूप में 

क से की जाये तर्ा वीर प्राताांकों की सहायता से उसकी समायोजन क्षमता या स्तर 

के बारे में क से वनष्कषथ वनकाले जायेज 

e. परीिि लेना (Administration of the Test)-  प्रस्ततु समायोजन पररस ूी से 

समायोजन मापन हते ुवनमन प्रकार आण ेबतीा णयाज  

i. सबसे पहले परीक्षर्ी को सवुिधा जनक वस्र्वत में आराम से ब ठाया णयाज परीक्षर् 

से समबवन्द्धत उपयकु्त सवुिधाए ँ तर्ा र्ाांत िातािरर् प्रदान करने के सभी 

आिश्यक उपाय वकये णएज 

ii. उसे परीक्षर् पवुस्तका तर्ा उत्तर- पत्र की एक-2 प्रवत द ेदी णईज 

iii. कसके पश्चात उससे उत्तर-पत्र पर बने परर यात्मक वििरर् समबन्द्धी कॉलमों को 

भरने के वलए कहा णयाज कन्द्हें परीक्षर् द्वारा स्ियां भी पतीकर स्पष्ट कर वदया णयाज 
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5.7 मनोवैज्ञात्तनक पिीक्षण की प्रत्त्रया एवां उसका त्तनष्कषथ त्तनकलना 
Testing Procedure and Interpretation of Test Scores    
ज से की आप जान णए होंणे की कोई दो व्यवक्त आपस में एक समान नहीं होतें और आपको कई बार 

स्ियां भी यह वजज्ञासा हो सकती ह  वक आपकी बवु् स्तर सया हैंज आपकी रूव याँ और 

अवभरूव याँ वकस प्रकार की हैंज व्यवक्तत्ि की दृवठत से आप क से हैंज आप अपने और अपने 

िातािरर् से वकतने समायोवजत ह ज यह सब जानने के वलए कसका मापन करना होता ह  कस मापन 

हते ुमनोि ज्ञावनकों का प्रयोण वकया जाता ह ज वजसे बडी महेनत से ि ज्ञावनकों और अनसुांधानकताथओं ां 

द्वारा मानकीकृत करके कन्द्हें प्रयोण में लाने समबन्द्धी सामाग्री तर्ा रूपरेखा के रूप में प्रस्तुत वकया 

जाता ह ज वजन बातों के मापन की हमने यहाँ   ाथ की ह , उनसे समबवन्द्धत विवभन्द्न प्रकार के 

मनोि ज्ञावनक परीक्षर् भवल भाँवत उपलब्ध हैंज ऐसे ही कुू प्रवस् मनोि ज्ञावनक परीक्षर्ों का  यन 

करके हम आपको उनकी परीक्षर् विवध ि व्यायया से पररव त करायेंणजे 

 

बुडद्ध मापन (Measurement of Intelligence) 

बवु् परीक्षर् कस तरह वकसी की बवु् में वनवहत विवभन्द्न तत्िों या कारकों के स्परूप का पता 

लणाकर उसकी बवु् को मापने का ही प्रयत्न करते हैंज कस प्रकार के कायथ में प्रयकु्त परीक्षर् या तो 

र्ावब्दक  (Verbal) होते हैं अर्िा अर्ावब्दक (Non-Verbal) 

 

शाडबदक बुडद्ध परीिि (Verbal Intelligence Test) 

i. उद्दशे्य -वकसी र्ावब्दक बवु् परीक्षर् (Verbal Intelligence Test ) के द्वारा वकसी 

एक विद्यार्ी की बवु् का परीक्षर् करनाज 

ii. आिश्यक परीक्षर् सामग्री एिां पररवस्र्वतयाँ:- 

a. डॉ0 श्याम सनु्द्दर जटोला द्वारा वनवमथत ’’ मानवसक यो्यता की सामवूहक परीक्षर्’’ की 

एक प्रवत वजसमें परीक्षर् पवुस्तका, उत्तर-पत्र, उत्तर-तावलका तर्ा परीक्षर् म नअूल 

र्ावमल हो  

b. एक विद्यार्ी वजसकी बवु् का परीक्षर् करना ह  

c. विद्यार्ी की बवु् के परीक्षर् हते ुउव त पररवस्र्वतयों की व्यिस्र्ा 

d. समय दखेने हते ुएक टेबल घडी  

 

iii. परीिािी का परिरच्ात्मक डववरि (Indentifying data of the subject) 
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डवद्यािी का नामः- रमरे्, विद्यालय का नामः मॉडल स्कूल रोहतक, कक्षा टपपप, जन्द्म 

वतवर् 5-1-1984, परीक्षर् वतवर् 5-1-2006  

iv. परीक्षर् सामग्री का वििरर्ः- (Description of the Material) 

हम कस परीक्षर् के द्वारा परीक्षार्ी रमरे् की बवु् का परीक्षर् कर रहें हैंज कसे वहन्द्दी भाषी 

बालकों की बवु् परीक्षर् हते ु(जो 8िीं 9िीं तर्ा 10िीं कक्षाओं ां में पतीते हो) त यार वकया 

णया ह ज कसकी परीक्षर् सामग्री को मयुय रूप से वनमन  ार भाणों में बाँटकर सम ा जा 

सकता ह ज 

a. परीक्षर् पवुस्तका - कस पवुस्तका के प्रारवमभक पषृ्ठ पर परीक्षा दनेे समबवन्द्ध 

आिश्यक वनदेर् वलख ेहोते ह ज  ौर्े पषृ्ठ से बवु् परीक्षा समबवन्द्ध प्रश्न र्रुू होते 

ह ज यह प्रश्न सांयया में 100 ह  तर्ा प्रत्येक पषृ्ठ पर 20 प्रश्नों की स ूी ह ज अवधकार 

ये प्रश्न बहुविक्पीय हैंज कुू प्रश्न ऐसे भी ह  वजसमें विक्प नही होते और उत्तर 

के वलए कोई अांक या सांयया होती ह  कन दोनों प्रकार के प्रश्नों के नमनूे वनमन ह ज  

तट का अर्थ ह - णांणा (क) वकनारा (ब) बाध (क) पर 

2, 19,17,13,11 कन सांययाओं ां के रियम के अनसुार आणे की सांयया उत्तर पत्र 

वलखोज 

b. उत्तर-पत्र (Answer Sheet) 

c. उत्तर तावलका (Scoring Key) 

d. परीक्षा वनदवेर्का या म नअुल (Test Manual) 

e. परीक्षार् से परीक्षा लेना (Administration of the Test) 

f. उत्तरों का अांकन करना(Scoring of the Test)- उत्तरो का अांकन करने हतेु 

उत्तर-तावलका की सहायता ली णईज जो प्रश्न सही र्े उन सभी के वलए एक-एक 

अांक प्रदान वकया णयाज मान लो परीक्षार्ी रमरे् ने 53 प्रश्नों के सही उत्तर वदये र्े 

अतः उसे 53 अांक प्रदान वकये णएज 

g. पररर्ामों की व्यायया (Interpretation of the Result) 

 पहले कन प्राताांको से उसकी मानवसक आय ुमालमू की णईज कस कायथ हतेु 

परीक्षर् म नअुल में दी णई पररिथतन तावलका की सहायता ली णईज 53 के 

अांको से कस तरह 15 िषथ उसकी मानवसक आय ु अनमुावनत की णईज 

अब परर ायात्मक वििरर् में (जो हमने परीक्षार्ी से परीक्षर् र्रुू होने 

से पहले ही प्रात कर वलया र्ा) दी हुई जन्द्म वतवर् के कॉलम से उसकी 

र्ारीररक आय ुज्ञात कर ली णईज यह आय ु12 िषथ 6 माह ज्ञात की णईज 
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कन दोनों आयओुं ां को माह में बदल कर वनमन प्रकार बवु् लवब्ध ज्ञात की 

णईज 

 

मानवसक आयु = 15 िषथ = 180 माह 

र्ारीररक आयु = 12 िषथ 6 माह =150 माह 

बवु् लवब्ध (IQ) =               मानवसक आय ु

____________ ×100   

र्ारीररक आय ु   

=180/150 X 100=120 

 

कस तरह रमेर् की बुव्लवब्ध (IQ) 120 अनुमावनत की णईज कस बवु् 

लवब्ध की दृवष्ट से रमरे् की बौव्क क्षमता वकस तरह की हो सकती ह  

कसका अनमुान लणाने के वलए टरमन द्वारा िवर्थत तावलका की सहायता 

ली णईज 

 दसूरे तरीके से प्राताांको की व्याययान करने के वलए प्रात 53 अांको को 

स्टेनाकन अांको में पररिवतथत वकया णयाज कस कायथ के वलये उत्तर-तावलका 

में बाँई और दी हुई तावलका की सहायता ली णईज रमरे् 8 िीं कक्षा का 

ूात्र ह ज अतः उसके 53 प्राताांको के वलए स्टेनाकन अांक 6 आयेज अब कन 

स्टेनाकन को उत्तर-पत्र पर नी े अांवकत स्केल के माध्यम से ग्रेड में बदल 

णयाज यहाँ 6 स्टेनाकन स्कोर के वलय यानी तीर ग श्रेर्ी प्रात हुईज अतः कस 

दृवष्ट से भी रमरे् तीर ग बवु् िाला माना जा सकता ह ज   

 

उपलडबि अडभ्ेरसरिा की माप  

हम यह क से जान सकते ह  वक अमकु बछ े में उपलवब्ध अवभप्ररेरर्ा अवधक ह  और अमकु बछ े में 

कप ह ? उपलवब्ध कप ह ? उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा को मापने के वलए विवभन्द्न विवधयों का वनमाथर् 

वकया णया ह ज कन्द्हें दो भाणों में बाँटा जा सकता ह ज  

i. उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा प माने  

ii. टी0 ए0 टी0 प्रकार के प्रसाधन  
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एक अडभ्ेरसरिा परीिि  

1. उद्दशे्य - एक अवभप्रेरर्ा परीक्षर् के द्वारा वकसी विद्यार्ी की उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा का स्तर 

ज्ञात करानाज आिश्यक परीक्षर् सामग्री एिां पररवस्र्वतयाँ  

2. डा0 िी0 पी0 भाणथि द्वारा वनवमथत उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा परीक्षर् की एक प्रवत वजसमें 

परीक्षर् पवुस्तका अांकन-कुां जी तर्ा परीक्षर् वनदवेर्का र्ावमल हो  

3. विद्यार्ी वजसकी उपलवब्ध-अवभप्रेरर्ा का मापन करना हैंज 

4. परीक्षर् हते ुउव त िातािरर् एिां पररवस्र्वतयाँ:- 

 यह वििरर् परीक्षर् वनमन हैं:- 

नाम  - सरेुन्द्र कुमार, आय ु18 िषथ कक्षा बी0 ए0 प्रर्म िषथ  

महाविद्यालय -ि श्य कॉलेज रोहतक,  

वपता का नाम  - श्री आ0 पी0 िमाथ   

वपता का व्यिसायः सरकारी नौकरी, वदनाांक......................... 

 

5. परीिि सामग्री का डववरि - कसके द्वारा 16 से लेकर 22 िषथ के कॉवलज के 

विद्यावर्थयों की उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा का मापन वकया जा सकता ह ज कसकी परीक्षर् सामग्री 

को वनमन भाणों में बाँट कर और अछूा परर य प्रात वकया जा सकता ह ज\ 

 परीक्षर् पवुस्तका  

 अांकन कुां जी एक र्ीट के ऊपर 1 से लेकर 50 तक प्रश्न सांयया वलखी हुई 

ह ज और उनके आण ेसही विक्प क, ख, ण, के रूप में वलख ेहुए ह ज 

 

परीिि डनदेडशका (Test Manual) इसी डनदेडशका से ही मालूम पडिा है। 

वक कस परीक्षर् को 16 से लेकर 22 िषथ के कॉवलज विद्यार्ीयों के वलए भारत में प्रयकु्त वकया जा 

सकता ह  सयोंवक किल कन्द्ही के प्राताकों को उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा स्तरों में बदलने हते ु नॉमथस 

म नअुल में वदये हुए ह  तर्ा कन स्तरों को उव त व्यायया भी दी णई ह ज वजससे परीक्षर् के पररर्ामों 

की उव त व्यायया परीक्षर् के द्वारा की जा सकती ह ज म नअुल में वदये हुए ये तर्ा व्यायया 

आिश्यक सांर्ोधन के सार् आण ेदी जा रही ह ज  

 

्रसाप्तांक उपलडबि अडभ्ेरसरि 
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छा् छा्ाए ँ ्िर Interpretation 

23 and 

above 

23 and 

above 

उछ  (High) परीक्षार्ी का उपलवब्ध-अवभप्ररेर्ास्तर काीी 

प्रर्ांसनीय तर्ा सामान्द्य से बहुत ऊँ ा ह ज 

19-22 22-22 सामान्द्य से अवधक परीक्षार्ी की उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा का 

स्तरसामान्द्यतया अन्द्य बालकों की अपेक्षा ज्यादा 

ह  

 

17-18 17-19 सामान्द्य  परीक्षार्ी का उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा का स्तर अन्द्य  

सामान्द्य बालकों की तरह ह  

 

15-16 14-16 सामान्द्य से कम   परीक्षार्ी का उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा का स्तर में 

सामान्द्य बालकों से नी  ेह  

 

11-14 11-13 वनमन उपलवब्ध-अवभप्रेरर्ा के स्तर में काीी कमी ह  

 

6. परीिा लेना - अवभप्रेरर्ा परीक्षर् की सहायता से विद्यार्ी की परीक्षा लेने हते ु वनमन 

प्रकार से आण ेबतीा णयाज 

a. सबसे पहले विद्यार्ी को उव त परीक्षा िातािरर् तर्ा पररवस्र्वतयाँ प्रदान करके 

आराम से ब ठाया णया तर्ा वीर उसे परीक्षर् पवुस्तका द ेदी णईज 

b. कस पवुस्तका के मखु पषृ्ठ पर अांवकत ऊपर के सभी कालमों को भरने के वलए कहा णया 

तावक उसका परर यात्मक वििरर् प्रात वकया जा सकेज 

c. उसे परू्थ विश्वास में लेकर यह बताया णया वक यहाँ उसकी कोई परीक्षानहीं ही रही ह  

परन्द्त ुकुू बातों में उसकी अपनी जो राय या वि ार ह  उन्द्हें ही मालमू वकये जाने का 

प्रयत्न वकया जा रहा ह  उसे सया कुू करना ह  कसके वलए मखु पषृ्ठ पर वदये णए वनदरे्ों 

को ध्यान से पतीने के वलए कहा णयाज 

7. अंकन-कंुजी - विद्यार्ी के उत्तरों के मू् याांकन हते ुअांकन-कुां जी की सहायता ली णई तर्ा 

सही उत्तरों के वलए एक-2 अांक प्रदान करके प्राताांको का योण ज्ञात कर वलया णयाज 

परीक्षार्ी सरेुन्द्र ने 20 प्रश्नों के सही उत्तर वदये र्े अतः उसे 20 अांक प्रदान वकये णएज 

8. ्रसाप्तांको की व््ाख््ा - प्राताांको की सहायता से उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा स्तर का अनमुान 

लणाने के वलए वनमन प्रकार आण ेबतीा णयाज 

i. म नअुल में वदए हुए नामथस की सहायता से सबसे पहले उसके प्राताांको के आधार पर 

उसके अवभप्रेरर्ा स्तर को ज्ञात वकया णयाज लडको के कॉलम में वदए णए प्राताांको के 
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िणों के वमलान से ज्ञात हुआ वक अपना परीक्षार्ी सरेुन्द्र 20 प्राताांको के आधार पर 

सामान्द्य से ऊपर िणथ श्रेर्ी में आता ह ज 

ii. म नअुल में दी णई कसकी व्यायया के अनसुार (वजसकी   ाथ हम यहाँ पहले के पषृ्ठों में 

कर  केु हैं) कस तरह सरेुन्द्र के उपलवब्ध अवभप्रेरर्ा स्तर के बारे में वनमन वनष्कषथ 

वनकाला जा सकता ह ज 

 

“हमारा विद्यार्ी सरेुन्द्र प्रस्ततु परीक्षर् के आधार पर ऐसा विद्यार्ी ह  वजसका उपलवब्ध स्तर अन्द्य 

बालको की तलुना में सामान्द्य से कुू ऊपर ही ह ज कसे जीिन में कुू कर सकने की तमन्द्ना तर्ा पान े

की लालसा दसूरों की अपेक्षा ज्यादा दी ह ज अतः कसे आण ेबतीने की परू्थ सवुिधाए ँतर्ा अिसर दनेे 

के यर्ासमभि प्रयत्न वकये जाने  ावहए”   

 

 सृजनात्मकिा का मापन  

उद्दशे्य - सजृनात्मक परीक्षर् द्वारा वकसी प्रयोज्य के सजृनात्मक स्तर  का पता लणानाज 

परर यात्मक वििरर्  

प्रयोज्य का नाम : आय ु

कक्षा  : विद्यालय 

प्रयोणकत्ताथ का नाम : वदनाांक 

परीक्षर् सामग्री का वििरर् - प्रस्ततु परीक्षर् डॉ0 बाकर मेंहदी द्वारा त यार वकया णया हें यह एक 

र्ावब्दक ह  वजसके द्वारा यह पता लणाने की कोवर्र् की जाती ह  वक कौन व्यवक्त वकतनी मात्रा में 

सजृनर्ील ह ज कसका प्रकार्न नेर्नल साककोलोजीकल कॉरपोरेर्न आणरा द्वारा वकया णया ह  

कसकी परीक्षर् सामग्री को वनमन तीन भाणो में बाांट कर सम ा जा सकता ह ज  

परीक्षर् पवुस्तका कस पवुस्तका में प्रारवमभक पषृ्ठ पर परीक्षर् समबन्द्धी आिश्यक वनदरे् वदये णए ह ज 

आण ेके पषृ्ठों में  ार प्रकार के कायो से सांबांवधत समस्यात्मक प्रश्न पूू े  णये ह  वजनके उत्तरों के वलए 

स्र्ान भी ूोडा णया ह ज 

 

का ा् 1 का शीषाक है- यवद ऐसा हो जाये तो - 

कसके अन्द्तणथत वनमन तीन समसयाए ँह ज  
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यवद मनषु्य पवक्षयों की भाँवत उडने लण ेतो सया होणा ? 

यवद आपके विद्यालय में पवहये लण जायें तो सया होणा ? 

यवद मनषु्य को खाने की आिश्यकता न रह ेतो सया होणा ? 

 

का ा्-2 का शीषाक है- िस्तओुं ां के नये-नये प्रयोण- 

कसके अन्द्तणथत वनमन समस्याए ँदी णई ह ज 

1.पत्र्र का टुकडा,  2. लकडी की एक ूडी,  3. पानीज  

उपरोक्त तीनों िस्तओुं ां को वकतने नए, विव त्र तर्ा रो क तरीकों से प्रयोण में लाया जा सकता ह ज 

उन्द्ह ेवदये हुए खाली स्र्ानों में प्रयोज्यों को वलखना होता हैंज  

 

का ा् 3 का शीषाक है- नये समबन्द्ध का पता लणानाज 

कसके अवतररक्त वनमन तीन समस्याए ँदी णई ह ज  

1.पेड और मकान,   2. कुसी और सीतीी, (नस नी) 3. हिा और पानीज  

उपरोक्त तीनों जोडों में जो भी समबन्द्ध हो सकते ह  उनमें बहुत ही नए-नए तर्ा विव त्र समबन्द्धेाां को 

प्रयोज्य द्वारा खाली जणह में वलखना होता ह ज  

 

का ा् 4 का शीषाक है- िस्तओुं ां का मनोरांजक तर्ा विव त्र बनानाज 

कस कायथ में प्रयोज्य से कहा णया ह  वक िह घोडे के एक साद े वखलौनी को ध्यान में रखकर यह 

बताएां वक कसे वकस तरह से अवधक मनोरांजक तर्ा विव त्र बनाया जा सकता ह ज  

 

परीिि लेना  

i. प्रयोज्य को आरामदायक वस्र्वत में ब ठाया णया तर्ा उसे प्रयोण के उद्दशे्य के बारे में बताया 

णयाज  

ii. उसे परीक्षर् पवुस्तका द ेदी णई तर्ा उसमें वदये णए मखृपषृ्ठ वनदरे्ों को पतीने के वलए कहा 

णयाज  
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iii. कस परीक्षर् के 4 प्रकार के कायो के बारे में बताया णया तर्ा उसे वकस प्रकार उत्तर दनेे हैं 

कसे उदाहरर्ों द्वारा स्पष्ट कर वदया णयाज 

iv.  ारों प्रकार के कायो में जो समस्याए ँदी णई हैं उनके उत्तर उसे वनवश्चत समय में ज से पहले 

कायथ के वलए 15 वमनट, दसूरे के वलए 12 वमनट, तीसरे के वलए 15 वमनट तर्ा  ौर्े के 

वलए 6 वमनट वनधाथररत हैंज  

v. समय (1 घन्द्टा 18 वमनट) परूा होने पर उनसे परीक्षर् पवुस्तका िावपस ले ली णई हैंज   

vi. प्रयोज्य को दो खाली पेज भी वदये णए तावक अणर उसके पास वकसी समस्या के वलए 

ज्यादा उत्तर या अनवुरिययाए हो तो िह उन्द्हें अवतररक्त रूप से वलख लेंज  

 

अंकन करना -प्रयोज्य के उत्तरों के अांकन के वलए तीन श्रेवर्याँ कस परीक्षर् में रखी णई हैंज (1) 

प्रिावहकता (Fluency), (2) ल ीलापन (Flexibility), तर्ा (3) मौवलकता (Originality), 

अांकन वनदरे्न हते ुपरीक्षर् पवुस्तका (ज्मजे ठििासमज) में वनमन माणथदर्थन प्रदत्त हैंज 

 

स्कोररांण र्ीट जो कस परीक्षर् में प्रयकु्त की णई 

(Scoring Sheet Used in Creativity test) 

ACTIVITY 1 

  Fluency  Flexibility   Originality 

Item 1  .............  .................   .................. 

Item 2  ............  .................   .................. 

Item 3  .............  .................   ................. 

Total 

ACTIVITY 2 

  Fluency  Flexibility   Originality 

Item 1  .............  .................   .................. 

Item 2  ............  .................   .................. 
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Item 3  .............  .................   ................. 

Total 

 ACTIVITY 3 

  Fluency  Flexibility   Originality 

Item 1  .............  .................   .................. 

Item 2  ............  .................   .................. 

Item 3  .............  .................   ................. 

Total 

SCORE SUMMARY 

   Fluency  Flexibility  

 Originality  

Activity I  .............  .................  

 .................. 

Activity II  .............  .................  

 .................. 

Activity III  .............  .................  

 .................. 

Activity IV  .............  .................  

 ..................  

Total 

 

परीक्षर् के प्राताांकों से वनष्कषथ वनकालना - कस सजृनात्मक परीक्षर् द्वारा हमें वकसी प्रयाज्य क तीन 

प्रकार की सजृनात्मक विर्ेषताओं ां -मौवलकता (Originality) प्रिाहात्मकता (Fluency) तर्ा 
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ल ीलापन (Flexibility) के सन्द्दभथ में तीन तरह के प्राताांक प्रात होते हैं कनके अवतररक्त कन तीनों 

को जोडकर उसके सजृनात्मकता समबन्द्धी कुल अांक भी प्रात कर सकते हैंज कन प्राताांका से आण े

वनष्कषथ वनकालने के वलए अब अग्राांवकत उपाय दखेेंज 

 

1. अणर हम ऐसे प्रयोज्य का सजृनात्मक परीक्षर् ले रहें हैं जो परीक्षर् के म नुअल में वदये णए 

समहू विर्षे में ूितउे के सन्द्दभथ में अपने प्रयोज्य की सजृनात्मकता स्तर की व्यायया कर 

सकते हैंज 

2. दसूरे पररवस्र्वत में अणर हम वकन्द्ही ऐसे परीक्षावर्थयों की परीक्षर् ले रह ेहैं जो ऐसे समहू से 

समबवन्द्धत हों वजनके वलए म नअुल म ेूितउे नहीं वदये णए हैंज यवद आप  ाहें वक बी0 

एड0 कक्षा के विद्यावर्थयों का सजृनात्मकता स्तर मापा जाये तो वीर आपसे कस समहू 

विर्ेष के सजृनात्मकता स्तर के ूितउे स्ियां तय करने होंणजे ऐसा करने के वलए आपको 

वनमन प्रकार आण ेबतीना होणाज 

i. माना आपने 100 बी0 एड0 के ूात्रों  का सजृनात्मक परीक्षर् वलया ह  तरो आप 

पहले सभी तीनों तरह के स्कोसथ तर्ा मालमू कर लेंज 

ii. अब कन मलू अांकों को स्टेण्डडथ स्कोसथ- में बदलने के वलए वनमन सतू्रका प्रयोण करेंज 

  

(यहाँ X का अर्थ ह  Original Scores, M का अर्थ ह  100 विद्यावर्थयों के प्राताांकों 

का मध्यमान  (Mean) तर्ा 0 का अर्थ 100 विद्यावर्थयों के प्राताांक का प्रामावर्क 

वि लन Standard Derivation) 

iii. कस तरह T. Scores में बदलने के बाद अब कुल स्कोर   (Composite Scores) 

ज्ञात वकया जा सकता ह ज ऐसा करने के वलए Original, Fluency तर्ा Flexibility 

के T. Scores को जोड वलया जाता ह ज यह (Composite Scores) ही अब वकसी 

विद्यार्ी के सजृनात्मक स्तर को बताने िाला स्कोर होता ह ज 

iv. कस (Composite Scores) को अब समहू में र्ावमल अन्द्य विद्यावर्थयों को आपस में 

सजृनात्मकता स्तर पर तुलना करने के वलए कस्तेमाल वकया जा सकता ह ज कारर् िांर् 

अब यहाँ र्ताांर् मान (Percentile Rank) भी ज्ञात वकया जा सकता ह ज 

3. अणर मलू प्राताांकों (Raw Scores) से ही वनष्कषथ वनकालने हों तो हम पहले समहू के 

प्राताांकों का मध्यमान  

(M) तर्ा प्रमावर्त वि लन (SD)ज्ञात करते हैं और वीर उछ  िणथ तर्ा वनमन िणथ में कन scores 

को रखने के वलए वनमन सतू्र काम में लाते हैंज 
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उछ  सजृनात्मकता स्तर (High Creativity group) = 1 o or SD above the Mean.2- 

वनमन सजृनात्मकता स्तर (Low Creativity Group) = 1 o or SD below the Mean. 

 

एक समायोवजत पररस ूी की सहायता से समायोजन का मापन(Adjustment by using a 

suitable adjustment Inventory) 

 

उदे्दश्् - एक समायोवजत पररस ूी (जकनेजउमदज  दअमदजितल) के द्वारा वकसी विद्यार्ी के 

समायोजन का मापन करनाज 

आवश््क परीिि सामग्री एवं परिरड्िडि्ाँ 

i. डॉ0 ए0 के0 पी0 वसांहा तर्ा डॉ0 आर0 पी0 वसांह द्वारा वनवमथत कॉवलज विद्यावर्थयों हतेु 

समायोजन पररस ूी की एक प्रवत वजसमें परीक्षर् पवुस्तका उत्तर पत्र तर्ा परीक्षर् वनदवेर्का 

र्ावमल ह ज 

ii. परीक्षर् हते ुउव त व्यिस्र्ा एिां उपयकु्त िातािरर्ज 

iii. परीक्षार्ी का परर यात्मक वििरर् Indentifying data of the Subject 

नाम  : सौमरे्  आय ु : 17 िषथ 

कक्षा : 12िीं  वलांण  : परुूष 

वपता का व्यिसाय  : नौकरी, 14,000 रू0 प्रवतमाह 

iv.  परीक्षर् सामग्री का वििरर्- (Description of the Material) 

कसमें समायोजन के 5 क्षेत्रों-घर, स्िास्थय, सामावजक सांिणेात्मक तर्ा र् वक्षकसे समबवन्द्धत 

समायोजन को मापने का प्रयत्न वकया णया ह ज 

a. परीिि पुड्िका - कसमें कुल 8 पषृ्ठ हैंज पषृ्ठ 3 से 7 तक ही परीक्षर् प्रश्न वदये हुए ह  

वजनकी वणनती 102 ह ज 

कसी उत्तर पत्र के नी े के वहस्से में अांकन- 

तावलका बनी होती ह  वजसका उपयोण परीक्षर् द्वारा वकया जाता ह ज 

b. परीिि डनदेडशका - कस वनदवेर्का में परीक्षार्ी के उत्तरों की जाँ  करके उसके 

प्राताांकों की णर्ना के्षत्र अनसुार तर्ा कुल समायोजन के रूप में क से की जाये तर्ा 
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वीर प्राताांकों की सहायता से उसकी समायोजन क्षमता या स्तर के बारे में क से वनष्कषथ 

वनकाले जायेज  

 

v. परीक्षर् लेना - प्रस्ततु समायोजन पररस ूी से समायोजन मापन हते ुवनमन प्रकार आण ेबतीा 

णयाज  

 सबसे पहले परीक्षर्ी को सवुिधा जनक वस्र्वत में आराम से ब ठाया णयाज परीक्षर् से 

समबवन्द्धत उपयकु्त सवुिधाए ँ तर्ा र्ाांत िातािरर् प्रदान करने के सभी आिश्यक 

उपाय वकये णएज 

 उसे परीक्षर् पवुस्तका तर्ा उत्तर- पत्र की एक-2 प्रवत द ेदी णईज 

 कसके पश्चात उससे उत्तर-पत्र पर बने परर यात्मक वििरर् समबन्द्धी कॉलमों को भरने 

के वलए कहा णयाज कन्द्हें परीक्षर् द्वारा स्ियां भी पतीकर स्पष्ट कर वदया णयाज 

 

vi.  अांक लणाना - परीक्षार्ी के द्वारा वदये णए उत्तरों का मू् याांकन अब अांकन-कुां वजयों द्वारा 

वकया णयाज ये कुां वजयाँ वणनती में 5 ह  जो विवभन्द्न समायोजन क्षेत्रों से समबवन्द्धत समायोजन 

प्रश्नो के उत्तरों के मू् याांकन हतेु काम में लाई जाती ह ज   

 

समा्ोजन िे् 

 

्रसाप्तांक 

णहृ समायोजन 7 

स्िास्थय समायोजन 6 

सामावजक समायोजन 10 

सांिणेात्मक समायोजन  15 

र् वक्षक समायोजन 11 

सामान्द्य समायोजन 49 

 

vii. प्राताांकों से वनष्कषथ वनकालना (Interpretation Through Percentile Norms) 

म नअुल में के्षत्रानुसार Area Wise) तर्ा कुल समायोजन (General Adjustment) ‘P’  
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के वलए परुूष और स्त्री िणथ दोनों के वलए अलण से Percentile Norms की तावलकाए ँदी 

हुई ह  वजनकी सहायता से परीक्षार्ी के मलू प्राताांकों (Original Scores) को सताांर् मानो 

(Percentiles) में बदल जा सकता ह ज हमारे परीक्षार्ी सौमरे् के कस दृवष्ट से विवभन्द्न 

समायोजन के्षत्रों में जो र्ांतार्मान प्रात हुए उनके वहसाब से उसके समायोजन के बारे 

मेंवनमन वनष्कषथ वनकाले जा सकते हैंज 

णहृ समायोजन के के्षत्र में उसके मलू प्राताांक 7 हैं वजनका र्ताांर् मान म नुअल की तावलका -1 

अनसुार पी 80 आता ह ज कस दृवष्ट से उसकी वणनती ऐसे विद्यावर्थयों में की जा सकती ह  जो घर 

पररिार की दवुनया में काीी कुसमायेावजत कह ेजा सकते हैंज सयोंवक कुल 20 प्रवतर्त विद्यार्ी ही 

परेू समहू में ऐसे हैं जो उससे ज्यादा कुसमायोवजत ह ज यही बात (ख) स्िास्थय समायोजन वजसका 

र्ांतार् मान पी 80 (ण) सामावजक समायोजन वजसका र्ताांर् मान भी पी 80 तर्ा (ख) र् वक्षक 

समायोजन वजसका श्ताांर्मान भी पी 80 ह  के वलए लाण ू होती ह ज (घ) के्षत्र यानी सांिणेात्मक 

समायोजन में उसका प्राताांक 15 ह  वजसका र्ांतार्मान पी70 ह ज कस क्षेत्र में यह अन्द्य समायोजन 

के्षत्रों की तलुना में कुू कम कुसमायोवजत ह ज वीर भी परेू समहू में कुल 30 प्रवतर्त ही ऐसे हैं जो 

उससे अवधक कुसमायोवजत ह ज कुल सामान्द्य समायोजन (Total General Adjustment) की 

दृवष्ट से भी उसके मलू प्राताांक 49 ह ज वजनका र्ांतार्मान Percentile P80 से ज्यादा ब ठता ह ज अतः 

सामान्द्य समायोजन की दृवष्ट से भी उसे काीी कुसमायोवजत कहा जा सकता ह ज 

व्यायया (Discussion):- सौमरे् ग्रह समायोजन तर्ा सांिेणात्मक-समायोजन की दृवष्ट से सामान्द्य 

ह ज जबवक समायोजन के अन्द्य सभी क्षेत्रों - स्िास्थय सामावजक तर्ा र् वक्षक में उसमें समायोजन 

स्तर असांतोषजनक ही हैं कस तरह िह अपने आपसे ठीक प्रकार समायोवजत नहीं ह ज और 

कुसमायोजन का ही वर्कार ह ज 

 

5.8 सािाांर्  
प्रबांध  के लोण और समाजर्ास्त्र के लोण भी आिश्यकतापनसुार परीक्षर्ों की र ना करते ह ज यह 

परीक्षर् सामान्द्यह वस्ान्द्तों के आधार पर बनाए जाते ह जज 

कोई भी दो व्यवक्त एक ज से नहीं होतेज कईयों की बवु् तेज होती ह , कईयों की मन्द्द होती ह , कई 

ज्दी काम कर लेते हैंज कई बहुत धीरे-धीरे काम करते हैं, कई समस्याओं ां को ज्दी हल कर लेते ह , 

कई उलज ेरहते ह , कईयों के वलए नई वस्र्वत के सामांजस्य स्र्ावपत करना आसान होता ह  तो कई 

कसमें बडी कईनाई अनभुि करते हैंज 

आधवुनक मनोविज्ञान के कन सब बातों पर ध्यान रखते हुए उव त परीक्षर्ों का वनमाथर् वकया ह  वजसे 

आज के कस यणु में उनका भरपरू प्रयोण कर रह ेहैंज 
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4. Statistics in Education  _ Dr. Beena Kapoor  

5. Educational and Mental Measurement_ Dr. A.B. Bhatt Nagar 

6. Essential of Measurement in  _ Dr. R.A. Sharma   

7. Educational of Psychology 

8. Statistics and Evaluation  _ Dr. D.N. Srivastava 

9. Teaching of Science    _ A.K. Kulshretha  

10. 8Teaching of Math's   _ Dr. S.K. Managal 

 

5.10 त्तनबांधात्मक प्रश्न  
1. मनोविज्ञान परीक्षर् के अर्थ को सम ाकए तर्ा उसके णरु् ि महत्त्ि   पर प्रकार् डावलएज 

2. मनोविज्ञान परीक्षर् की परीक्षर् विवध एिां व्यायया से आप सया सम ते हैं कोई एक 

उदाहरर् लेकर सम ाकएज 

3. परीक्षर् की पररभाषा दीवजएजमौवखक परीक्षर् का अर्थ स्पष्ट कीवजए ज  
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इकाई-6 मापन  एवं मलूयांकन (Measurement &  
Evaluation) 

 

6.1 प्रस्तािना  

6.2 उद्दशे्य   

6.3 मापन की  सांक्पना  

6.4 मापन वक विरे्षताएां  
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6.1 प्रस्तावना  
वर्क्षा के के्षत्र में जाँ  और परीक्षा के स्र्ान पर ितथमान में मान एिां मू् याांकन  का प्रयोण वकया 

जाता ह ज कसके उद्दशे्य, के्षत्र और कायथ प्रर्ाली परुान ेढांण से ली जाने िाली परीक्षा से वब्कुल वभन्द्न 

हैंज अध्यापन वरिययाओं ां द्वारा ूात्रो के ज्ञानात्मक, भािात्मक तर्ा वरिययात्मक (मनो-र्ारीररक) तीनों 

ही पक्षो का विकास का मापन वकया जाता ह ज वनष्पवत या उपलवब्ध परीक्षर्ों द्वारा ूात्रों के 

ज्ञानात्मक पक्ष का मापन वकया जाता ह , परन्द्त ुउनके भािात्मक और मनोर्ारीररक पक्षो के विकास 

का मापन कवठन होता ह , अतः कन दोनो पक्षों के मापन हते ुमू् याांकन प्रवरियया अवधक उपयोणी ह , 

सयोंवक मू् याांकन एक सत्त प्रवरियया हैं तर्ा कसके द्वारा पररमार्ात्मक और णरु्ात्मक दोनो ही पक्षों के 

बारें में स ूनाये प्रात होती हैंज कस प्रकार वर्क्षा के के्षत्र में मू् याांकन का विर्षे महत्त्ि   ह ज कस ककाई 



मापन एवं मूल्ांकन    Measurement & Evaluation           MAED 607 Semester III 

उत्तराखण्ड मकु्त विश्वविद्यालय                                                                  171 

 

में हम मापन उसके प्रकारए उसकी विर्ेषताएां और उसके कायथ सार् ही मू् याांकन की  पररभाषा 

सांक्पना उसके प्रकार कायथ एिां उसकी आिश्यकता पर विस्ततृ   ाथ करेंणें  

 

6.2 उद्दशे्य   
कस ककाई का अध्ययन करने के आप  

1. मापन वक सांक्पना बता सकें णें ज 

2. मापन वक विर्ेषताएां बता सकें णें ज 

3. मापन के कायों पर   ाथ कर सकें णें ज 

4. मापन के प्रकारों को बता सकें णें ज 

5. मापन के विवभन्द्न स्तरों को बता सकें णें ज 

6. मापन के विवभन्द्न विवधओं ां का िर्थन कर सकें णेंज 

7. मू् याांकन की  सांक्पना बता सकें णें ज 

8. मू् याांकन की विर्षेताएां बता सकें णें ज 

9. मू् याांकन के कायों पर   ाथ कर सकें णें ज 

10. मू् याांकन के प्रकारों को बता सकें णें ज 

 

मापन क््ा?  

मापन वरियया में विवभन्द्न पक्षों के समबन्द्ध में सावक्षयों का सांकलन वकया जाता हैंज मापन वकसी िस्त ु

या उपलवब्ध का सांययात्मक माना ह ज उदाहरर् के वलए अवभलाषा का िजट 35 वकलोग्राम हैं, 

कावतथक की बवुद्व-लवब्ध 140 ह , र्भुम ्के 90 अांक हैं, आवदज दसूरे र्ब्दों  में मापन द्वारा लणाया जा 

सकता हैं वक कोक िस्तु, णरु् या विर्षेता में वकतनी हैं? 

कस प्रकार मापन में अांक प्रदान वकये जाते ह  तर्ा वकसी णरु् या विर्षेता के वनधाथररत वकये जाते हैं 

वजससे पररर्ाम का सही ज्ञान हो सकेज अतः मापन िह प्रवरियया ह  वजसके द्वारा विवभन्द्न यो्यताओं  

तर्ा णरु्ो केपररर्ाम के समबन्द्ध म ेबताया जाता ह , परन्द्त ुकतना ही पयायथ नही रहता, अध्यापक को 

यह भी ध्यान रखना होता ह  वक मापन द्वारा प्रात अकों का स्तर सया ह ? अर्ाथत ूात्रो के प्राताांक 

वकतने अछूे ह , कसका वनधाथरर् करना मू् याांकन म े मापन, मू् याांकन का ही भाण ह , अर्ाथत 

मू् याांकन  में मापन वनवहत होता ह ज ई.बी. ि स्ले ने ठीक ही वलखा ह  वक मापन मू् याांकन का िह 

भाण ह  जो प्रवतर्त, मात्र, अांको, मथयाांक और अध्यमान द्वारा प्रदवर्थत वकया जाता ह ज रेमसथ, णजे 

और  रूमल ने और अवधक स्पष्ट करते हुए कहा ह  वक मापन से यह पता  लता ह  वक कोई िस्तु 

वकतनी ह ? जबवक मू् याांकन यह बताता ह  वक िस्त ुवकतनी अछूी ह ज 
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6.3  मापन की  सांकल्पना  
मापन की पररभाषा 

i. हैलम्टेडर (Helmstadter)- मापन को वकसी व्यवक्त या पदार्थ में वनवहत विर्षेताओं ां के 

अांवकक िर्थन की प्रवरियया के रूप में पररभावषत वकया णया ह ज  

Measurement has been defined as the process of obtaining a numerical 

description of the extent to which a person or thing possesses some 

characteristics 

 

ii. बे्रडफीलड ििा मोरेडॉक (Brodfield and Moredack)- वकसी तथय के विवभन्द्न 

आयामो को प्रतीक प्रदान करना ही मापन कहलाता ह ज 

Measurement is the process of assigning symbols to dimensions of 

phenomena in order to characterize the states of phenomenon as 

precisely as possible 

 

iii. एस.एस. ्टीवेन्स (S.S. Stevens) - मापन वकन्द्हीं वनवश्चत स्िीकृत वनयमों के अनसुार 

िस्तओुं  को अांक प्रदान करने की प्रवरियया ह ज  

Measuremnt is the process of assigning numbers to objects according to 

certain rules 

कस प्रकार उपरोक्त पररभाषाओं  के आधार पर वनष्कषथ वनकाला जा सकता ह  वक मापन के अन्द्तणथत 

विवभन्द्न िस्तुओं , घटनाओं  आवद का सांययात्मक रूप में िर्थन वकया जाता ह  तर्ा उनको प्रतीक 

प्रदान वकये जाते हैंज 

 

6.4 मापन त्तक त्तवरे्षताएां  
i. मापन में कोई वनरपेक्ष र्नु्द्यवबन्द्द ु(Absolute zero-point)नहीं होता ज यह वकसी कव्पत 

मानक के सापेक्ष होता ह ज  

ii. मापन की ककाईयाँ वनवश्चत नहीं होती ज प्रत्येक व्यवक्त के वलए कनका मान समान नहीं होताज 

iii. वर्क्षा में मापन अनन्द्तता की वस्र्वत (Sense of Infinity) बनाए रखता ह ज हम कभी भी 

कस बात का दािा नहीं कर सकते ह  हमने ूात्र की समपरू्थ उपवलवब्ध का मापन कर वलया 

ह  अर्िा उसकी बवु् का सही अांदाजा लणा वलया ह ज 
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iv. मापन अप्रत्यक्ष ह ; अर्ाथत उसका सीधा मापन न होकर वकसी उपयकु्त माध्यम के आधार 

पर होता ह ज हम उपलवब्ध का मापन व्यवक्त के वकसी अन्द्य प्रकार के कायथ अर्िा व्यिहार 

को दखेकर करते हैं, ठीक ि से ही, ज से वबजली की पह ान पांख ेके  लाने पर होती ह ज 

v. मापन वकसी िस्त ुका आांवर्क िर्थन अत्यन्द्त र्ु् ता से करता ह ज 

vi. मापन के द्वारा हम अवधक आसानी से पररर्ामों को दसूरों को सां ावलत कर सकते ह ; 

सयोंवक कसमें आत्मवनष्ठ (Subjective) वनर्थयों का कोई स्र्ान नहीं होता ह ज 

vii. मापन व्यवक्त के मू् याांकन में सहायक होता ह ज 

viii. मापन का प्रयोण आत्मवनष्ठ मु् याांकन की अपेक्षा वमतव्ययी ह ज 

 

6.5  मापन के कायथ  Functions of Measurement 
व्यवक्तयों में परीक्षर्ों में ि यवक्तक विवभन्द्नताए ँहोती हैं, एक व्यवक्त वकसी कायथ को अछूी तरह कर 

सकता ह  वकन्द्त ुदसूरा व्यवक्त उसको उतनी स ुारूता से समपावदत नहीं कर पाता वजतनी स ुारूता से 

पहला व्यवक्त उस कायथ का समपादन कर सकता ह , कस प्रकार की ि यवक्तक विवभन्द्नताओं ां का ज्ञान 

प्रात करने का एकमात्र साधन परीक्षर् ह ज  

मयुयरूप  से मापन के वनमन कायथ ह ः- 

i. िणीकरर्  

ii. पिूथ-कर्न   

iii. तलुना   

iv. परामर्थ एिां वनदरे्न  

v. वनदान   

vi. अन्द्िषेर्   

 

i. वगीकरि - विश्व में कोई भी दो व्यवक्त समान नहीं ह ; ि ेन केिल र्ारीररक दृवष्ट से एक 

दसूरे से वभन्द्न हैं िरन ्मानवसक यो्यताओं ां के आधार पर भी एक दसूरे से पयाथत वभन्द्न ह ; 

अनसुन्द्धानों के आधार पर यह वनष्कषथ वनकाला णया ह  वक प्रत्येक व्यवक्त आई.सय.ू क्षमता, 

रूव  अवभरूव  एिां व्यवक्तत्ि के अन्द्य र्ील णरु्ों  की दृवष्ट में दसूरों से वभन्द्न होता ह , 

मापन पररर्ामों के आधार पर ही ूात्रों की श्रेर्ी प्रदान करना, कक्षोन्द्नवत प्रदान करना, 

सेसर्न वनधाथररत करना, विज्ञान िणथ में प्रिरे् हते ु परीक्षा लेना आवद का आधार मापन 

पररर्ाम ही होते हैं; कतना ही नहीं मापन का र् वक्षक व्यािसावयक औद्योवणक एिां व्यवक्तणत 

 यन में भी व्यापक रूप से प्रयोण होता ह ज 
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ii. पूवा-किन - पिूथ-कर्न से हमारा तात्पयथ व्यवक्त की ितथमान समताओं ां एिां यो्यताओं ां के 

आधार पर भविष्य के बारे में घोषर् करना ह , वर्क्षा के के्षत्र में पिूथ-कर्न का बहुत महत्त्ि   

ह , पिूथ-कर्न के द्वारा बालक के भािी विकास का भी अनमुान लणाया जा सकता ह ज मापन 

के पररर्ामों के आधार पर ही कहा जा सकता ह  वक बालक वकसी विषय विर्ेष अर्िा 

व्यिसाय में आण े लकर सील होणा अर्िा नहीं; कोई अमकु व्यवक्त व्यिसाय में सील 

होणा अर्िा नहीं; अवभषके की रूव  णवर्त एिां कला में वकसमें अवधक ह , बवु्-लवब्ध 

के आधार पर ूात्र उसके अनरुूप सांतोषजनक कायाथ करेणा अर्िा नहीं आवद ऐसी बहुत 

सी समस्याओं ां में हमें पिूथ-कर्न की आिश्यकता होती ह ज 

iii. िुलना - प्रत्येक परीक्षा का उद्दशे्य यह भी होता ह  वक उसके पररर्ामों के आधार पर दो 

व्यवक्तयों; दो कक्षाओं ां अर्िा दो अध्ययन-प्रर्ावलयों की तलुना की जा सके, प्रमापीकृत 

परीक्षाओं ां के आधार पर, वजनके मानक पहले से ही त यार वकये होते हैं वभन्द्न-वभन्द्न 

व्यवक्तयों की आपस में तलुना आसानीन से की जा सकती ह ज- ज से यवद वकसी बवु् परीक्षा 

का मानक 100 ह  तो वजस ियवक्त के अांक 90 आते हैं, उसे हम सामान्द्य से नी े तर्ा 

वजसके अांक 110 आते हैं, उसे सामान्द्य से अछूा कहेंणे, कस प्रकार वभन्द्न-वभन व्यवक्तयों 

के बी  का अांतर अर्िा समानता ज्ञात करके उनकी तुलना की जा सकती ह , बवु् 

परीक्षाओं ां के समान ही विवभन्द्न विषयों में वनवमथत उपलवब्ध परीक्षर्ों  के मानक त यार वकये 

जाते हैं वजनके आधार पर वभन्द्न-वभन्द्न ूात्रों, स्कूलों कक्षाओं ां एिां वर्क्षर् विवधयों की 

तलुना हम सीलतापिूथक कर सकते हैंज 

iv. परामशा एवं डनदेशन  -र् वक्षक एिां व्यियावयक के्षत्रों में विद्यार्ी का माणथदर्थन करना 

मापन का एक प्रमखु उद्दशे्य ह , मनोि ज्ञावनक पररक्षर्ों के आधार पर वर्क्षक न केिल 

अपने विद्यावर्थयों का ही माणथदर्थन करता ह  अवपत ुिह स्िांय भी अपनी वर्क्षर्-प्रर्ाली को 

प्रभािी बनाने के वलये वर्क्षर्-प्रर्ाली में आिश्यक पररितथन कर सधुार सकता ह , ीलतः 

व्यियावयक एिां र् वक्षक वनदरे्न में मापन का महत्त्ि  परू्थ स्र्ान ह ज 

v. डनदान - वनदान के सीखने का पता लणाना, वजस प्रकार व वकत्सा के क्षेत्र में वनदान एक 

महत्त्ि  पूर्थ वरियया ह , उसी प्रकार वर्क्षा में भी वनदान एिां उप ारात्मक वर्क्षर् ;त्मउमकपांस 

ज्मांबीपदह् का महत्त्ि  परू्थ स्र्ान ह , व वकत्सा में व वकत्सक वनदान का कायथ अनेक 

प्रकार के उपकरर्ों ज से -र्माथमीटर, माकरियोस्कोप, एसस-रे आवद की सहायता से करता ह , 

लेवकन वर्क्षा के के्षत्र में वर्क्षक यह कायथ उपलवब्ध परीक्षाओं ां एिां बवु् परीक्षाओं ां के 

माध्यम से करता ह ; वनदान हमें ूात्र की क्षमताओं ां एिां कमजोररयों का बोध कराता ह , 

न दावनक परीक्षाओं ां के द्वारा ूात्र की कमजोररयों एिां कवठनाकयों का ज्ञान प्रात करना ही 

पयाथत नहीं होता अवपत ु उनके उप ार हते ु उप ारात्मक वर्क्षार् की व्यिस्र्ा करना भी 

आिश्यक हो जाता ह ज 
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vi. अन्वेषि - कोई भी र् वक्षक अनसुांधान वबना मापन के प्रयोण में लाये अधरूा ह , वर्क्षा तर्ा 

मनोविज्ञान के के्षत्र में अनेक प्रकार के र्ोध एिां अनसुांधान कायो में मापन उपकरर्ों का 

व्यापक रूप से प्रयोण वकया जाता ह , दसूरे र्ब्दों में, हम कह सकते हैं वक वजस प्रकार 

भौवतक विज्ञान में अनसुांधान के वलये मांत्रों की आिश्यकता होती ह  उसी प्रकार र् वक्षक 

तर्ा मनौि ज्ञावनक अनसुांधानों में परीक्षर्ों में परीक्षर्ों की आिश्यकता पडती ह ज 

6.6 मापन के स्ति  Levels or Scales of Measurement 
मापन के अन्द्तणथत व्यवक्तयों, घटनाओं , िस्तओुं , र्ील, णरु्ों अर्िा विर्ेषताओं  को सांययात्मक या 

पररर्ात्मक रूप प्रदान वकया जाता ह ज व्यािहाररक रूप से मापन की मयुयतः  ार विवधयाां प्र वलत 

ह जमयुयतः मापन के वनमन  ार स्तर या मापनी होती ह ज 

i. नाम समबन्द्धी अर्िा र्ावब्दक मापनी (Nominal Scale) 

ii. रियम स ूक या रियवमक मापनी (Ordinal Scale) 

iii. अन्द्तराल मापनी (Interval Scale) 

iv. अनपुात मापनी (Ratio Scale) 

 

i. नोडमनल मापनी ्िर - यह मापन की सबसे वनमन श्रेर्ी की मापनी ह ज कसमें िस्तओुं ां, 

घटनाओं ां अर्िा विर्षेताओं ां को उनके वकन्द्हीं वनवश्चत णरु्ों के आधार पर अलण-अलण 

समहूों में रखा जाता ह ज उस समहू की पह ान के वलए उसे कोई सांयया व न्द्ह, अर्िा नाम 

वदया जाता ह ज कस समहू की एक विर्ेषता होती ह  वक उस समहू के सभी व्यवक्त या तत्ि 

आपस में तो समान होते हैं, परन्द्त ुवकसी दसूरे समहू से वब्कुल वभन्द्न होते ह ज उदाहरर् के 

वलए मतदाताओं  को स्त्री या परुूष िणों में विभावजत करना, विवभन्द्न दरे्ों की वरियकेट या 

ीुटबाल आवद खलेों की टीमों को अलण-अलण रांण की िरे्भषूा तर्ा पह ान व न्द्ह 

;बिकम् तर्ा रियमाांक दनेा, डाक वितरर् हते ु अलण-अलण वपनकोड रियमाांक दनेा, 

विवभन्द्न स्तर के ूात्र-ूात्राओं  को अलण-अलण श्रेवर्यों में विभावजत करना आवदज कस 

स्तर के मापन के वलए प्रश्नािली तर्ा वनरीक्षर् प्रविवध का प्रयोण वकया जाता ह ज 

ii. क्रम सूचक ्ा क्रडमक मापनी - मापन की र्ावब्दक मापनी की अपेक्षा रियवमक मापनी 

अवधक पररर्ु्  मापनी ह ज कसमें घटनाओं  एिां िस्तओुं ां का िणीकरर् अपेक्षाकृत अवधक 

स्पष्ट होता ह ज कस मापनी या स्तर में घटनाओं , व्यवक्तयों अर्ििा विर्ेषताओं ां को वकसी 

णरु् या समानता के आधार पर बतीते हुये रियम में या घटते हुये रियम में में व्यिवस्र्त करके 

उन्द्हें श्रेर्ी प्रदान की जाती ह ज कस मापनी को रियम वनधाथरर् मापनी भी कहते ह , सयोंवक 
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कसमें वकसी घटना अर्िा र्ोध णरु् को विवभन्द्न श्रेवर्यों में रियवमक आधार पर प्रस्ततु 

वकया जाता ह ज कसकी सहायता से विवभन्द्न ककाकयों का िणीकरर् तर्ा तुलनात्मक 

अध्ययन आसानी से वकया जा सकता ह ज उदाहरर् के वलए परीक्षा में प्राताांको के आधार 

पर प्रर्म, व्तीय, ततृीय,  तरु्थ आवद रियम प्रदान करनाज कसी प्रकार सनु्द्दरता के आधार पर 

विवभन्द्न रियम प्रदान करना ज से- बहुत अवधक सनु्द्दर, अवधक सनु्द्दर, सनु्द्दर, कम सनु्द्दर 

आवदज 

iii. अन्िराल मापनी - यह मापनी या स्तर रियवमक मापनी की अपेक्षा अवधक र्ु्  विकवसत 

तर्ा विस्ततृ स ूनाएां प्रदानक करता ह , सयोंवक यह मापनी विवभन्द्न ककाकयों के मध्य 

अन्द्तर को भी स्पष्ट करती ह ज यह स्तर एक प्रकार से णरु्ात्मक आांकडो (Qualitative 

data) को पररर्ात्मक ऑकडो (Quantitative data) में प्रस्ततु करता ह ज ीारेनहाकट 

तर्ा सेन्द्टीग्रेड र्माथमीटर कस मापनी के उपयकु्त तर्ा प्र वलत उदाहरर् हैंज र्माथमीटर में 

तापरियम 980 से 1080 तक अांवकत होता ह  तर्ा उसमें वजतना अन्द्तर 990 तर्ा 1000 के 

बी  होता ह  उतना ही अन्द्तर 1040 तर्ा 1050 के मध्य रहता ह ज  

iv. अनुपाि मापनी - यह सबसे अवधक प्र वलत तर्ा लोकवप्रय मापनी ह , सयोंवक कसके 

द्वारा मापन अत्यावधक यर्ार्थ तर्ा र्ु्  रहता ह ज मापन की यह िस्तवुनष्ठ, विश्वसनीय तर्ा 

ि ज्ञावनक  वनरपेक्ष र्नू्द्य  वबांद ुह ज कस र्नू्द्य वबन्द्द ूका समबन्द्ध वकसी घटना, र्ोध णरु् अर्िा 

विर्ेषता की र्नू्द्य मात्रा से होता ह ज अनपुात मापनी (स्तर) में वनरपेक्ष र्नू्द्य वबन्द्द,ू मापनी 

का प्रारवमभक वबन्द्द ुमाना जाता ह ज कसी के द्वारा हम दो स्र्ानों या विर्षेताओं ां के मध्य दरूी 

का अनपुात लणा पाते हैं तर्ा कह सकते ह  वक ज स्र्ान की तुलना में स्र्ान वकतना अवधक 

पास या दरू ह ज कस मापनी का प्रयोण मयुय रूप से भौवतक र्ास्त्र के विवभन्द्न  रा-तापरियम, 

भार, आयतन आवद का मापन करने के वलए वकया जाता ह ज 

 

6.7  त्तवत्तभन्न  िों  का  मापन Measurement of Variables 
मनोविज्ञान, वर्क्षा तर्ा सामावजक विज्ञानों के क्षेत्र में प्रायः वजस विषय सामग्री का अध्ययन होता 

ह ; उसका स्िरूप अन्द्य विषयों ि विज्ञानों की विषय-सामग्री से पयाथत मात्रा में वभन्द्न होता ह ज कसका 

एक प्रधान कारर् यह ह  वक कन विषयों की विर्ेषतः मनोविज्ञान की विषय सामग्री का स्िरूप प्रायः 

अमतूथ ि  ां ल होता ह  तर्ा िह अनेक बाह्य ि आन्द्तररक कारर्ों से प्रभावित होता ह ज मनोविज्ञान 

की विषय-सामग्री का अध्ययन, अप्रत्यक्ष ि जवटल होता ह ; सयोंवक सद ि पररितथनर्ील  रों के 

णरु्ात्मक स्िरूप को सांययात्मक मापन का रूप दनेा अत्यावधक कवठन कायथ होता ह ज परन्द्त ु
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मनोविज्ञान के के्षत्र में विद्वानों ि ि ज्ञावनकों ने जवटल प्रवरिययाओं ां के वनरीक्षर् ि ि ज्ञावनक अध्ययन के 

उपाय ढूँढ वनकाले हैं और अब अमतूथ  विषय का अध्ययन भी विवधित ्रूप  रूप से साांवययकीय 

अध्ययन के क्षेत्र में आ णया ह ज सवुिधा के वलए ऐसी अध्ययन सामग्री को दो भाणों में विभावजत 

वकया जा सकता ह  - 

क) णरु्ों का अध्ययन  

ख)  रों का अध्ययन  

विर्ेष णरु्ों के आधार पर व्यवक्तयों को अलण-अलण स्पष्ट श्रेवर्ायों में पयाथत रूप  से विभावजत 

वकया जा सकता ह , ज से स्त्री और परुूषों में, बालको ि व्यस्कों में अवििावहत ि विहावहतों में 

आवदज कस विभाजन की वििदेक कसौटी यह ह  वक कन दोनों श्रेवर्यों में से एक व्यवक्त एक समय पर 

एक ही िणथ का सदस्य हो सकता ह  अर्ाथत एक िणथ के एक सदस्य में प्रायः जब एक विर्षे णरु् 

विद्यमान रहता ह  तब दसूरे में प्रायः उसका अभाि रहता ह ज 

कसी प्रकार  रों की विवभन्द्न मात्राओं ां के आधार पर भी  रों को अलण-अलण श्रेंवर्यों में बाांटा जा 

सकता ह  ज से लमबा, सामान्द्य ि ूोटा; ह्का, मध्यम ि भारी; सामान्द्य, प्रवतभार्ाली ि मतूी; 

अवधक णमथ ि ठण्डा;  अन्द्तमुथखी, सामान्द्य ि बवहमुथखी आवदज 

 

बोलमैन के अनुसार  - “ र ऐसा कारक ह  वजसकी मात्रा को घटाया ि बतीाया जा सकता ह ज ऐसा 

खवण्डत  रर्ों में या वकसी साांतत्मक पर कस प्रकार वकया जा सकता ह  वक उस कारक में कोई और 

सहणामी पररितथन न हो” 

Variable is a Sector, the quantity of which can be increase or decreased either in discrete 

steps or along some continuous without any other concommitan change in that factor 

 

करडलंगर के शबदों  में – “ र ऐसा णरु्धमथ ह , वजसके विवभन्द्न पररर्ाम होते ह ”  

Variable is a property that takes on different values. 

 

ए.एल.एडवडास के अनुसार “ र िह प्रत्येक िस्त ु ह  वजसका हम वनरीक्षर् कर सकते हैं और 

कसकी प्रकृवत कस प्रकार की होती ह  वक कसकी ककाई का वनरीक्षर् के विवभन्द्न िणों में कहीं भी िर्थन 

वकया जा सकता ह ” 

By variable we mean anything that we can observe and of such a nature that each single 

observation can be classified into one of a number of mutally exclusive class. 
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कन प्रकार के उदाहरर्ों से यह स्पष्ट होता ह  वक णरु्ों के मापन के आधार पर मनोि ज्ञावनक विषय 

सामग्री को दो विवर्ष्ट या स्पष्ट भाणों में िणीकृत वकया जा सकता ह ः- 

क) खांवडत श्रेर्ी  

ख) वनरन्द्तर श्रेर्ी  

 

खंडडि चर - यह िह  र ह  वजसमें वकन्द्हीं सीमाओं ां के बी  के परू्ाांक मू् य समभि हों परन्द्त ु

मात्रात्मक मू् य समभि न होज कस प्रकार के  रों के उदाहरर् हैं -कक्षा में विद्यावर्थयों को वकसी भी 

प्रकार के समहू में सदस्यों की सांयया, व न्द्ता या बवु् परीक्षर् आवद पर प्रात प्राताांक ज कन  रों के 

परू्ाांक भी समभि हें समहू में 211ध्2 सदस्य समभि नहीं हैं अर्ाथत मात्रात्मक समभि नहीं ह ज 

कस  र में  रबती सद ि परू्ाांक में होती ह ज  परू्ाांक के अांर् में नही हो सकती अर्ाथत कस  र में मू् य 

सीवमत मात्रा में नहीं हो सकती ह ज कहने का तात्पयथ यह ह  वक जब दो विभावजत समहूों में अांतर हो 

िास्तविक हो वकन्द्त ुकस अांतर को मापनी पर मापा जा सके, ज से हमारे पास 3 ऐसे ूात्र हैं वजन्द्होंन े

रियमर्ः 50, 60, 70 अांक प्रात वकये हैंज यहाां हम दखेते हैं वक 50 एिां 60  अांक प्रात करने िाले 

ूात्रों में वजतना अांतर ह , उतना 60 एिां 70 अांक प्रात करने िाले ूात्रों में नहीं ह ज 

खवण्डत श्रेर्ी के अन्द्तणथत ि ेमान आते हैं वजनका रूप स्िांय एक स्र्ायी ि स्ितन्द्त्र सता में होता ह ; 

ज से दस बालक, दो लडवकयाां, एक पररिार के सदस्यों की सांयया 5 होना, एक कक्षा के ूात्रों की 

सांयया का 30 होना, वरियकेट के वखलाडी द्वारा एक पारी में बनाये णये रनों की सांयया का 148 होना ज 

में सब मान सामान्द्यतः खवण्डत श्रेर्ी में आते हैं सयोंवक यहाां पर कन ककाकयों के मानो का कसी 

आधार पर अवतररक्त विभाजन नहीं हो सकताज 

डनरन्िर चर - कस श्रेर्ी के अन्द्तणथत ि ेमान आते हैं, वजनके भौवतक रूप का सकू्ष्म से सकू्ष्म विभाजन 

वकया जा सकता ह ज कस  र में घट-बती एक साांतत्मक पर की जा सकती ह ज उदाहरर् के तौरपर 

5मीटर कपडे को   अन्द्य कई ूोटे-ूोटे  टुकडों में भी विभावजत वकया जा सकता ह ज यवद कस कपडे  

के एक मीटर के अन्द्य 5 टुकडे कर वदये जायें, तो सभी टुकडों की लमबाई समान होणीज कसी प्रकार 

समय का विभाजन र्तावब्दयों, िषों, महीनों, सताहों ि वदनों से लेकर घण्टो, वमनटों ि स वकण्ड को 

दर्मलि के सहस्त्र भाणों में अर्िा वमली स वकण्डों से आण ेभी विभावजत वकया जा सकता ह ज कसी 

प्रकार दरूी को र्तावब्दयों की दरूी से लेकर (सयोंवक एक नक्षत्र से दसूरे नक्षत्र तक की दरूी 

वकलोमीटर में व्यक्त न करके उसे िषों की दरूी में बताया जाना अवधक उपयकु्त रहता ह ; सयोंवक िह 

दरूी सामान्द्यतः करोडों-करोडों की सांयया से भी अवधक होती ह ज वकलोमीटर, डेकामीटर ि मीटर से 

लेकर डेसीमीटर, सेण्टीमीटर तक तर्ा सेण्टीमीटर को वमलीमीटर तर्ा वमलीमीटर को भी 1 लाखिें 

भाण में (वमलीमाकरियोम) तक विभावजत वकया जा सकता ह ज सांके्षप में यह िह  र ह  वजसका मापन 

मापनी से वकया जा सके और अनमुानतः मापनी के दो वबन्द्दओुं ां के बी  का मू् य भी ज्ञात वकया जा 
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सकेज कसप्रकार से  रों के उदाहरर् हैं - ऊँ ाई और भार आवद  कस  र में अकेले मू् य की क्पना 

नहीं की जा सकतीज वकसी अन्द्तराल पर कोई मू् य हो सकता ह  अर्ाथत कस  र में मू् य असीवमत 

सांयया में हो सकता ह ज 

 

6.8 मूल्याांकन की सांकल्पना  Concept of Evaluation 
अर्थ मापन प्रवरियया के अन्द्तणथत जहाां वक िस्त ु को आांवकक स्िरूप प्रदान वकया जाता ह , िहीं 

मू् याांकन में कसके विपररत उस िस्त ुका मू् य वनधाथररत वकया जाता ह  अर्ाथत, मू् याांकन में कस 

सत्य का वनमाथर् वकया जाता ह  वक कौन सी अछूी ह  और कौन सी  ीज बरुी? अतः जब हम 

वकसी व्यवक्त अर्िा िस्त ुका उसके णरु् दोषों के सन्द्दभथ में अिलोकन करते हैं तो िहाां ‘मू् याांकन’ 

वनवहत होता ह , वर्क्षा के के्षत्र में मू् याांकन को एक तकनीकी के र्ब्द के रूप में प्रयोण वकया जाता 

ह , कस तकनीकी प्रवरियाया के अन्द्तणथत न केिल ूात्रों की विषय विर्षे समबन्द्धी यो्यता की ही 

जानकारी प्रात की जाती ह  बव्क यह भी जानने का प्रयास वकया जाता ह  वक उससे समपरू्थ 

व्यवक्तत्ि का विकास वकस सीमा तक हुआ ह , सार् ही वर्क्षर्, पाठ्यरियम, वर्क्षर्-विवधयों आवद 

की सीलता के बारे में जानकारी प्रात करने में भी मू् याांकन प्रवरियया का सहारा वलया जाता ह ज  

 

कुछ परिरभाषाए ं 

रेमसा एव ंगेज के अनुसार “मू् याांकन के अन्द्दर व्यवक्त या समाज अर्िा दोनों की दृवष्ट से जो उत्तम 

ह  अर्िा िाँूनीय हैं, उसको मानकर  ला जाता ह ” 

डांडेकर के अनुसार “मू् याांकन हमें यह बताता ह  वक बालक ने वकस सीमा तक वकन उद्दशे्यों   को 

प्रात वकया ह " 

डक्वलेन ििा हन्ना के अनुसार “विद्यालय द्वारा हुये बालक के व्यिहार में पररितथन के विषय में 

साक्ष्यों के सांकलन तर्ा उनकी व्यिस्र्ा करने की प्रवरियया ही मू् याांकन ह ” 

राष्री् शैडिक अनुसन्िान एवं ्रसडशिि परिरषद द्वारा दी णई पररभाषा के अनुसार, “मू् याांकन 

एक प्रवरियया ह  वजसके द्वारा यह ज्ञात वकया जाता ह  वक उद्दशे्य वकस सीमा तक प्रात वकये णये हैं, 

कक्षा में वदये णये अवद्यणम अनभुि कहाां तक प्रभािर्ालली वस् हुये हैं और कहाां तक वर्क्षा के 

उद्दशे्य परू्थ वकये णये हैं” 

 

मूल्ांकन की मान््िाए ँ 
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मू् याांकन प्रवरियया की कुू प्रमखु मान्द्यताए ँकस प्रकार से हैं- 

i. मू् याांकन प्रवरियया िह सीमा वनधाथररत करती ह  जहाँ तक र् वक्षक उद्दशे्य प्रात वकये जा 

सकते हैंज 

ii. मू् याांकनकताथ को मू् याांकन विधा की प्रत्येक प्रविवध एिां विवभन्द्न उपकरर्ों का भली-

भाांवत ज्ञान होना  ावहएज 

iii. मू् याांकन अपने आप में एक अन्द्त नहीं ह  िरन ्दसूरी  ीजों की प्रावत में एक साधन के रूप  

में प्रयकु्त वकया जाना  ावहयेज 

iv. मू् याांकन अत्यन्द्त सािधानीपूिथक वकया जाना  ावहये, सार् ही यर्ा समभि त्रवुटयों के 

जाल से ब ना  ावहयेज 

v. मापन एिां मू् याांकन दोनों ही ूात्र के सीखने को प्रभावित करते हैंज 

vi. मू् याांकन का दावयत्ि विद्यालय, वर्क्षक एिां अवभभािक सभी पर होता ह ज 

 

6.9  मूल्याांकन के उद्दशे्य  Purpose of Evaluation 
मू् याांकन के वनमनवलवखत प्रमखु उद्दशे्य हैं- 

i. मू् याांकन का प्रमखु उद्दशे्य ूात्रों का िणीकरर् करना ह ज 

ii. मू् याांकन के द्वारा ूात्रों को उव त र् वक्षक एिां व्यािसावयक माणथ वनदरे्न प्रदान वकया 

जाता ह ज 

iii. मू् याांकन के द्वारा पाठ्यरियम में उव त सांर्ोधन वकया जा सकता ह ज 

iv. मू् याांकन का प्रयोण ूात्रों में अवधणम की मात्रा ज्ञात करने में वकया जाता ह ज 

v. मू् याांकन के द्वारा वर्क्षकों की क्षमता एिां सीलता का मापन वकया जाता ह ज 

vi. मू् याांकन के द्वारा ूात्रों की दबुथलताओं ां एिां यो्यताओं ां की जानकारी प्रात करने में 

सहायता वमलती ह ज 

vii. मू् याांकन वर्क्षर् विवधयों की उपयकु्तता की जाँ  करता ह ज 

viii. मू् याांकन का प्रयोण अनदुरेर्न की प्रभािर्ीलता ज्ञात करने एिां उसके अनरुूप अपनी 

वरिययाओं ां के वनयोजन में वकया जाता ह ज 

ix. मू् याांकन का एक उद्दशे्य ूात्रों की समस्याए ँ सम ने एिां उनकी प्रणवत के समबन्द्ध में 

जानकारी प्रदान करना भी ह ज 
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6.10 मापन एवां मलू्याांकन में अांति   Difference between 
Measurement and Evaluation 
मापन एिां मू् याांकन में अांतर 

 

 मापन मूल्ांकन 

1  मापन का क्षेत्र सीवमत होता ह ज मू् याांकन का क्षेत्र व्यापक होता ह ज 

2 मापन के द्वारा तुलनात्मक अध्ययन समभि नहीं 

ह ज 

मू् याांकन के द्वारा तलुनात्मक अध्ययन वकया जा 

सकता ह ज 

3 मापन एक साधन ह ज मू् याांकन अपन ेआप में एक साध्य ह ज 

4 मापन का कायथ साक्ष्यों का एकत्रीकरर् करना 

होता ह ज 

मू् याांकन का कायथ साक्ष्यों से वनष्कषथ वनकालना 

होता ह ज 

5 मापन में अवधक श्रम एिां समय की आिश्यकता 

नहीं होती ह ज 

मू् याांकन में अवधक श्रम एिां समय की आिश्यकता 

पडती ह ज 

6 मापन पाठ्य-िस्तु (Content) केवन्द्रत होता ह ज मू् याांकन उद्दशे्य (Objective)केवन्द्रत होता ह ज 

7 मापन का स्िरूप अकाांत्मक होता ह ज मू् याांकन का स्िरूप णरु्ात्मक होता ह ज 

मापन एिां मू् याांकन में जो अांतर हैं उन्द्ह ेनी े तलुना द्वारा और स्पष्ट वकया णया ह :- 

 

6.11 मूल्याांकन त्तक प्रत्तवत्तधयाां  Techniques of Evaluation 
मूल्ांकन की ्रसडवडि्ाँ  - मू् याांकन प्रविवध का अवभप्राय उस विवध से ह  वजसके द्वारा हम 

बालक के ज्ञान और व्यिहार में हुए पररितथनों तर्ा उनकी व्यवक्तणत विर्षेताओं ां का मू् याांकन 

करते हैंज वर्क्षर् के विवभन्द्न उद्दशे्य होते ह  तर्ा प्रत्येक उद्दशे्य के द्वारा ूात्रों के ज्ञानात्मक, 

भािात्मक तर्ा वरिययात्मक पक्षों में पररितथन होता ह ज कन सभी प्रकार के व्यिहाररक पररितथनों का 

मू् याांकन करने के वलए विवभन्द्न प्रकार की प्रविवधयों का प्रयोण वकया जाता ह ज मू् याांकन की प्रमखु 

प्रविवधयाां वनमन ह ः- 

 

1. परिरिात्मक ्रसडवडि्ाँ  (Quantitative Techniques) 

i. मौडखक परीिा- कन परीक्षाओं ां का उद्दशे्य विद्यावर्थयों की तरुन्द्त अवभव्यवक्त तर्ा 

वरिययार्ीलता  की जाँ  करना ह ज कसका प्रयोण पतीने की यो्यता, उछ ारर् एिां 

स ूनाओं ां की जाँ  तर्ा वलवखत परीक्षाओं ां की पवूतथ के वलए वकया जाता ह ज कसका 
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प्रयोण ूात्रों के प्रत्यास्मरर्, व न्द्तन, विशे्लषर् आवद यो्यताओं ां के मापन के वलए 

वकया जाता ह , कन परीक्षाओं ां का प्रयोण ूोटी कक्षाओं ां के विद्यावर्थयों के वलए तर्ा 

बडी कक्षाओं ां में प्रिरे् तर्ा साक्षात्कार के वलए वकया जाता ह ज कन परीक्षाओं ां के अग्र 

दोष ह ज 

a. कनके द्वारा सांको ी विद्यार्ी अपने ज्ञान तर्ा यो्यता का प्रदर्थन नहीं कर पातेज 

b. कनके पररर्ामों में आत्मवनष्ठता की मात्रा अवधक होती ह ज 

c. कनका कोई वलवखत प्रमार् नहीं होताज अतः अांक प्रदान करने में वर्क्षक मनमानी कर 

सकता ह ज 

d. ये परीक्षाए ँप्रत्येक विद्यार्ी के वलए न्द्याय सांणत नहीं ह ज 

 

ii. डलडखि परीिा - सामान्द्यतः विद्यालयों में परीक्षा के कस रूप का प्र लन ह ज कस प्रकार 

की परीक्षा में ूात्र वलवखत प्रश्नों के उत्तर भी वलवखत रूप  में दतेे हैंज कन परीक्षाओं ां का 

उपयोण ूात्रों की स्मरर् र्वक्त, विशे्लषर्, भाष्यर् ली आवद का मापन करने के वलए 

वकया जा सकता ह ज कसके अन्द्तणथत कायथ समपथर् प्रवतिदेन वलखना, प्रश्नों के उत्तर 

वलखना एिां काणज -पेंवसल परीक्षाए ँआती ह ज ये परीक्षाए ूात्र की ज्ञान प्रावत एिां 

पाठ्यिस्त ुको सांणवठत तर्ा व्यायया आवद की जाँ  करने में बहुत उपयोणी ह ज ये 

परीक्षाए ँदो प्रकार की यो्यता होती ह ः- 

a. वनबन्द्धात्मक परीक्षाए ँ 

b. िस्तवुनष्ठ परीक्षाए ँ 

कनका प्रयोण विज्ञान, भणूोल, कला, वर््प विज्ञान, कृवष,रिया्ट, मनोविज्ञान आवद विषयों में वकया 

जाता ह ज कन परीक्षाओं ां का उद्देश्य ूात्रों की प्रायोवणक क्षमता  एिां कौर्ल का परीक्षर् करना ह ज 

 

2. गुिात्मक ्रसडवडि्ाँ (Qualitative Techniques) 

ये प्रविवधयाां वनमन प्रकार होती ह ः- 

i. डनरीिि(Observation) - कसका प्रयोण मयुयरूप से ूोटे बालकों के मू् याांकन में 

वकया जाता ह ज कससे उनके िास्तविक व्यिहार का पता  लता ह ज वनरीक्षर् द्वारा 

बालकों के सामावजक, सांिणेात्मक, बोव्क एिां न वतक विकास के विषय में जानकारी 

प्रात होती ह ज 

ii. संच्ी अडभलेख (Commulative Records) - यह मू् याांकन की महत्त्ि  परू्थ 

प्रविवध ह ज कसमें ूात्रों के घनारियम वििरर् सवममवलत ह  वजनमें अध्यापक ूात्रों के 

महत्त्ि  परू्थ व्यिहार एिां पररवस्र्वतयों का िर्थन करता ह ज सां यी अवभलेख में 
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विद्यालय के प्रत्येक ूात्र के समबन्द्ध में स ूनाओं ां को रियमब् रूप में व्यिवस्र्त वकया 

जाता ह ज 

iii. चैक डल्ट (Checklist)-यह प्रश्नािली की भाांवत व्यवक्तणत स ूना एिां मत जानन े

का प्रमखु साधन ह ज कसमें कुू कर्न ूात्रों को वदए जाते हैं, वजनका उत्तर ूात्रों को 

’हा’ अर्िा ’नहीं’ में दनेा होता ह , कस प्रकार के कर्न त यार करने के वलए उद्दशे्य 

स्पष्ट होने  ावहएज   क वलस्ट का प्रयोण ूात्रों की अवभिवृत्तयों, अवभरूव यों एिां 

भािात्मक पक्ष के मापन के वलए वकया जाता ह ज कनके अवतररक्त णरु्ात्मक प्रविवधयों 

में साक्षात्कार, प्रश्नािली तर्ा रेवटांण स्केल भी आते हैंज 

 

परीिा ्रसिाली में सुिारः- 

i. प्रत्येक कक्षा में सातावहक ि मावसक परीक्षा की व्यिस्र्ा हो, कनके अांको को अ्िावषथक 

ि िावषथक परीक्षा में जोडा जायेज 

ii. प्रत्येक विषय में मौवखक परीक्षा करिाई जायेज 

iii. मौवखक परीक्षा के वलए कम से कम दो परीक्षकों की वनयवुक्त की जायेज 

iv. परीक्षा उव त समय पर होज 

v. बाह्य परीक्षा अवधक न ली जाएज 

 

उिर पु्िकों  के मुल्ांकन में सुिारः- 

i. पसु्तको के मू् याांकन के समबन्द्ध में स्पष्ट वनयम वनधाथररत कर वलए जाएजँ 

ii. मू् याांकन के वलये यो्य परीक्षको की वनयवुक्त की जाएज 

iii. सभी प्रश्नों के आदर्थ उत्तर त यार करने के बाद परीक्षक मू् याांकन करेज 

 

6.12 मूल्याांकन के कायथ  Functions of Evaluation 
मू् याांकन के कायथ-   

1. कसके द्वारा वर्क्षर् द्वारा प्रात बालक की यो्यताओं ां, कुर्लताओं , िवृत्तयों तर्ा रूव यों का 

पता लणाया जा सकता ह ज 

2. ूात्रों को उनकी क्षमताओं ां और यो्यताओं ां के आधार पर िणीकरर् करने में सहायता 

वमलती ह ज व्यवक्तणत विवभन्द्नता के आधार पर ूात्रों के वलए वर्क्षर् की व्यिस्र्ा तर्ा 

प्रवतभार्ाली ूात्रों के वलए अवतररक्त  नुौतीपरू्थ कायथ कर सकता ह ज कसके द्वारा विद्यालयों 

में र् वक्षक और व्यिसावयक वनदरे्न केन्द्रों की व्यिस्र्ा की जा सकती ह ज 
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3. मू् याांकन के द्वारा अनदुरे्न की प्रवरियया में सधुार वकया जा सकता ह ज सीखने की 

पररवस्र्वतयों में ूात्रों के सममखु वनवश्चत उद्दशे्यों की प्रावत के वलए वकया जा सकता ह ज 

सीखने की वरिययाओं  को लणातार आलो नात्मक वनरीक्षर् ि अध्ययन कर अनदुरे्न की 

प्रवरियया में सधुार लाया जा सकता ह ज 

4. यह पाठ्यरियम के उद्दशे्यों का स्पष्टीकरर् में सहायता करता ह ज मू् याांकन तीनों में णहरा 

समबन्द्ध ह ज उद्दशे्यों, सीखने के अनभुि और उपकरर् का  नुाि करते समय उद्दशे्यों को 

ध्यान में रखना  ावहएज 

5. कसके द्वारा अवधणम में सधुार नहीं वकया जाता ह ज िरन ूज्ञत्र की विवभन्द्न यो्यताओं  का 

विकास वकया जाता ह ज 

6. पाठ्यरियम में भी सधुार लाया जा सकता ह ज 

7. परीक्षर् प्रर्ाली को ि ध एिां विश्वसनीय बनाया जा सकता ह ज 

8. वर्क्षर्ा की प्रभािर्ीलता का पता लणाने में भी मू् याांकन से वकया जाता ह , आपेवक्षत 

उपलवब्ध  न होने पर विवधयों में पररितथन वकया जा सकता ह ज 

9. विषय िस्त ुकी तावकथ कता एिां  मनोि ज्ञावनकता का पता लणाने में सहायता करता ह ज 

10. बालक में  तुमुथखी विकास का परीक्षर् कर उसके भविष्य के समबन्द्ध में अनमुान लणाया 

जा सकता ह ज 

11. मू् याांकन द्वारा उपकरर्ों में सुधार ि पररितथन वकया जा सकता ह ज 

 

6.13 सािाांर्  
मू् याांकन एिां मापन द्वारा र् वक्षक उपलवब्धयों का मापन वकया जाता ह ज परमपराणत परीक्षा प्रर्ाली 

में विषय िस्त ुकी उपलवब्ध या जबवक कौर्ल तर्ा यो्यताओं ां को जो महत्त्ि   वकदया जाता या 

जबवक मापन ि मू् याांकन विवध में व्यवक्तत्ि के व्यापक पररितथनों और वर्क्षा कायथरियमों के मयुय 

उद्दशे्यों को महत्त्ि   वदया जाता ह ज मू् याांकन  ि मापन कायथ केिल ज्ञात का परीक्षर् ही नहीं िनथ 

कनके द्वारा उद्दशे्य, विवध, पाठ्यरियम, मलूयाांकन के उपकरर् तर्ा विवधयों में पररितथन ि सधुार 

लाकर परूी वर्क्षर् प्रवरियया में सधुार लाया जाता ह ज 

 

6.14 त्तनबन्धात्मक प्रश्न  
1. मू् याांकन के अर्थ को स्पष्ट कीवजएज कसके उद्दशे्यों तर्ा कायों का उ्लेख कीवजएज 

2. मापन तर्ा मू् याांकन में अांतर स्पष्ट कीवजएज मापन के विवभन्द्न स्तरों का उ्लेख कीवजएज 

3. मू् याांकन की प्रविवधयों का िर्थन करोज 
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इकाई 7:   उपलब्धध परीक्षण त्तनमाण  
(Construction of Achievement Test) 
 

7.1 प्रस्तािना  

7.2 उद्दशे्य  

7.3 उपलवब्ध परीक्षर् की  सांक्पना  

7.4 उपलवब्ध परीक्षर्ों के प्रकार  

7.5 उपलवब्ध परीक्षर्ों वक विरे्षताएां  

7.6 मौवखक परीक्षाएां  

7.7 िस्तवुनष्ठ पररक्षर्  

7.7.1 पह ान समबन्द्धी प्रश्न  

7.7.2 ररकाल समबन्द्धी प्रश्न  

7.8 वनबांधात्मक उपलवब्ध पररक्षर्  

7.9 वनबांधात्मक एिां िस्तवुनष्ठ परीक्षर्ों वक तलुना  

7.10 मानक एिां वनकष आधाररत परीक्षर्  

7.11 वर्क्षक वनवमथत परीक्षर्  एिां  मानक पररक्षर्  

7.12 साराांर्  

7.13 वनबांधात्मक  प्रश्न  

 

7.1  प्रस्तावना  
कस ककाई में आप उपलवब्ध परीक्षर्ों के बारे में विस्तार स ेजानेंण े ज ककाई की र्रुुआत उपलवब्ध 

परीक्षर्ों के कवतहास से की णयी  ह ज कसमें आप उपलवब्ध परीक्षर्ों के विवभन्द्न्द्प्रकारों एिां उनम े

र्ावमल विवभन्द्न प्रकार के प्रश्नों के बारे में भी देखेंण े ज ककाई के आवखर में आपका परर य वनकष 

आधाररत परीक्षर् और मानक आधाररत परीक्षर् से होणा तर्ा आप उनम ेअांतर भी दखेेंण ेज 
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7.2  उद्दशे्य 
कस ककाई का अध्ययन करने के पश्चात आप - 

1. उपलवब्ध परीक्षर्ों को पररभावषत कर सकें णें  

2. उनके उपयोण बता सकें णें  

3. मौवखक परीक्षर्ों के बारे में   ाथ कर सकें णें  

4. िस्तवुनस्र् परीक्षर्ों के बारे में बता सकें णें  

5. वनबांधात्मक एिां िस्तुवनसत परीक्षर्ों वक तलुना कर सकें णें  

6. मानक एिां वनकष आधाररत परीक्षर्ों के बारे में बता सकें णें  

7. मानक एिां वनकष आधाररत परीक्षर्ों वक तलुना कर सकें णें  

 

7.3 उपलख्ब्ध पत्तिक्षण त्तक सांकल्पना एवां इत्ततहास  
वर्क्षा के प्रवरियया बहुत सो  वि ार कर आयोवजत की जाती ह ज बालक को जो वर्क्षा दी जाती ह ज 

उसका उद्दशे्य ह  - ज्ञान में िवृ् के द्वारा व्यिहार में िाांवूत पररितथन लाना वजसके ीलस्िरूप ्उसे 

जीिन में लाभ होता ह ज एडमस का वि ार ह - “वर्क्षा एक स ेतन एिां वि ारपरू्थ प्रवरियया ह ज वजसमें 

एक व्यवक्त दसूरे पर कसवलये प्रभाि डालता ह ज वक दसूरे का विकास और पररितथन हो सकेज” 

कस प्रकार वर्क्षा की प्रवरियया के अन्द्तराल सभी स्तरों पर वर्क्षा के उद्दशे्यों का वनधाथरर् वकया जाता 

ह ज और कन उद्दशे्यों की प्रावत के वलये विवभन्द्न वर्क्षर् प्रवरिययाओं ां का आयोजन वकया जाता ह ज 

र् वक्षक उपलवब्ध से तात्पयथ कन्द्ही वर्क्षर् उद्दशे्यों की प्रावत से ह ज 

सिथप्रर्म सन ्1840 में वर्क्षा बोडथ के सेरेियटरी होरक मन ने वलवखत  परीक्षर् पर जोर वदयाज सन् 

1865 में न्द्ययूाकथ  स्टेट रेजने्द्ट न ेभी लवखत परीक्षाओं ां को प्रोत्साहन वदयाज 

उन्द्नसिीं र्ताब्दी के उतराधथ में सिथप्रर्म वीर्र ने िस्तवुनष्ठ परीक्षर्ों का सतू्रपात वकयाज तत्पश्चात 

ज.े एम. राकस ने 1895 में कस वदर्ा में अपना विर्षे योणदान वदयाज वलवखत परीक्षाओं ां का 

िास्तविक रूप में जन्द्म सन ्1900 में हुआज 1900 में स्टोन ने णवर्तीय तकथ   परीक्षर् का विकास 

वकयाज सन ्1909 में र्ॉनडाकक ने बालकों के वलये हस्तलेख मापनी का का प्रकार्न वकयाज 

सन ्1923 में प्रर्म मानकीकृत परीक्षर् माला ‘स्टेनीोडथ उपलवब्ध परीक्षर्’ प्रकावर्त हुआज सन ्

1857 में ‘ क लीीोवनथया उपलवब्ध परीक्षर् तर्ा ‘एस. आर. ए. उपलवब्ध श्रृांखला ‘सन ्1959 में 

मटे्रोपोवलटन उपलवब्ध परीक्षर् की र ना एिां सांर्ोधन हुआज 
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भारि में उपलडबि परीिि का डवकासः- 

णजुराती भाषा में बमबई के दिे ने विवभन्द्न उपलवब्ध परीक्षर् का मानकीकरर् वकयाज वहन्द्दी भाषा में 

मनोविज्ञान उत्तर प्रदरे् तर्ा पटना के मोहवसन ने उपलवब्ध परीक्षर्ों की र ना कीज 

1885 में कलाहबाद के एल. पी. महेरोत्रा एि ेकमला महेरोत्रा ने उत्तर प्रदरे् में  8 िीं कक्षा के ूात्रों 

हते ुएक उपलवब्ध परीक्षर् की र ना की वजसका उद्दशे्य बछ ों की वहन्द्दी में समान्द्य भाषा यो्यता 

का मापन करना र्ाज 

 

7.4 उपलख्ब्ध पिीक्षणों के प्रकाि  
वर्क्षा के उद्दशे्य ह ज ूात्र की अन्द्तवनथवहत र्वक्तयों का अवधकतम  विकासज कसी उद्दशे्य की पवूतथ के 

वलये वर्क्षर् प्रवरियया का आयोजन वकया जाता ह ज वर्क्षर् अवधणम प्रवरियया के द्वारा ूात्र ने वकस 

सीमा तक अपनी र्वक्तयों और यो्यताओं ां का विकास वकया ह ज यह उसकी र् वक्षक उपलवब्ध का 

स ूक ह ज दसूरे र्ब्दों में र् वक्षक उपलवब्ध का तात्पयथ ूात्रों द्वारा अवजथत ज्ञान, कौर्ल और यो्यता 

की मात्रा से ह ज कसके मापन के वलये विवभन्द्न प्रकार के परीक्षर्ों का प्रयोण वकया जाता ह ज कन 

परीक्षर्ों को विवभन्द्न आधारों पर िणीकृत वकया जा सकता ह ज वजनमें से एक माप िणीकरर् का रूप 

कस प्रकार ह - 

 

1. उपयोण के आधार पर परीक्षर्ों के प्रकार  

परीक्षर् के उपयोण के आधार पर कन्द्हें दो भाणों में बाांटा जा सकता ह ज 

a. उपलवब्ध परीक्षर्   

b. वनदानात्मक परीक्षर्  

 

2. वनमाथर् के आधार पर परीक्षर्ों  के प्रकार परीक्षर् की वनमाथर् विवध के आधार पर परीक्षर्ों 

को दो भाणों में बाांटा जा सकता ह - 

a. अध्यापक  वनवमथत परीक्षर्  

b. मानकीकृत परीक्षर्       

 

3. प्रकृवत के आधार पर परीक्षर्ों के प्रकार 

प्रश्नों की प्रकृवत के आधार पर परीक्षर्ों को भाणों में बाांटा जा सकता ह - 

a. वनबन्द्धात्मक परीक्षर्  

b. िस्तवुनष्ठ परीक्षर्    
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4. माध्यम के आधार पर परीक्षर्ों के प्रकारः-ूात्रों के मध्य प्रसततु करने के माध्यम के 

आधार पर परीक्षर्ों को दो भाणों में बाांटा जा सकताह ज  

a. र्ावब्दक परीक्षर्   

b. अर्ावब्दक परीक्षर्  

 

5. अवभव्यवक्त  के आधार पर परीक्षर्ों के प्रकारः- 

परीक्षर् में प्रश्न ि उत्तर की अवभव्यवक्त के आधार पर परीक्षर्ों को वनमनवलवखत भाणों में 

बाांटा जा सकता ह - 

a. मौवखक परीक्षर्  

b. वलवखत परीक्षर्   

c. प्रयोणात्मक परीक्षर्  

 

कन विवभन्द्न प्रकार के परीक्षर्ों का सांवक्षत विविरर् वनमनवलवखत ह ज 

उपलडबि परीिि:- विद्यालय में ूात्रों न ेविवभन्द्न विषयों में वकतना ज्ञान अवजथत वकया ह ज कसका 

मापन करने के वलये उपलवब्ध परीक्षर्ों से ह ज जो एक वनवश्चत समयाविवध के परीक्षर् के  श्चात वकसी 

विर्ेष में व्यवक्त के ज्ञान का मापन करते ह ज यह परीक्षर् विवभन्द्न विषयों में ज्ञान के मापन के 

अवतररक्त अध्यापक को यह जानने में भी सहायता दतेे हैंज वक उसे वर्क्षर् कायथ में वकस सीमा तक 

सीलता प्रात हुई ह ज 

ूात्रों में विद्यालयी विषयों के अध्ययन द्वारा होन ेिाले ज्ञान वरिययात्मक एिां भािात्मक पररितथनों को 

मापने के वलये जो परीक्षर् त यार वकये जाते ह ज उन्द्हें उपलवब्ध परीक्षर् कहते ह ज फ्रीम न के वि ार में 

,‘उपलवब्ध परीक्षर् िह अवभक्प हजे जो एक विर्षे विषय या पाठयरियम के विवभन्द्न विषयों में 

व्यवक्त के ज्ञान, सम  एिां कौर्ल का मापन करता ह ज” सपुर के र्ब्दों में “ एक उपलवब्ध या क्षमता 

परीक्षर् यह ज्ञात करने के वलये प्रयोण वकया जाता ह  वक व्यवक्त ने सया और वकतना सीखा तर्ा िह 

कोई कायथ वकतनी भली भावन्द्त कर लेता ह ज” 

के र्ब्दों में “ उपलवब्ध परीक्षर् िह अवभक्प ह  जो विद्यार्ी के द्वारा ग्रहर् वकये णये ज्ञान, 

कुर्लता या क्षमता तापन करता ह ज” 

कस प्रकार कहा जा सकता ह  वक वकसी विर्षे क्षेत्र में वर्क्षर् के पश्चात उस क्षेत्र में ूात्र की यो्यता 

या र्वक्त के विकास की मात्रा मापन करने िाले उपकरर्ों को उपलवबध परीक्षर् कहते ह ज 
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7.5 उपलख्ब्ध पिीक्षणों की त्तवरे्षताएां Characteristics of a Good 
Achievement Test  
एक उतम मनोि ज्ञावनक परीक्षर् की विर्ेषतायें एक अछूे उपलवब्ध परीक्षर् में वनवहत होनी  ावहएज 

i. उपलवब्ध परीक्षर् का उद्दशे्य वनवश्चत होना  ावहएज 

ii. धन, समय ि व्यवक्त के दृवष्टकोर् से वमतव्ययी होना  ावहएज 

iii. पाठ्यिस्त ुूात्रों की यो्यता, क्षमता ि रूव  के स्तर के अनरुूप हो वजससे उपलवब्ध का 

मापन सही ढांण से हो सकेज 

iv. ीलाकां न ि प्रर्ासन सरल ि स्पष्ट होज वजससे कसका उपयोण अवधकतम परीक्षक कर सकेज 

v. उपलवब्ध परीक्षर् के प्रश्न उस परीक्षर् के विषय के सभी क्षेत्रों से समबवन्द्धत हों वजससे 

परीक्षर् को व्यापक कहा जा सकेज 

vi. पाठ्यरियम के सभी के्षत्रों को सांतवुलत प्रवतवनवधत्ि वमलना  ावहयेज 

vii. परीक्षर् विभदेकारी होना  ावहये जो वनमन ि श्रेष्ठ बालकों में भेद कर सकेज 

viii. ि ध ि विश्वसनीय होना  ावहएज 

 

7.6 मौत्तिक पिीक्षण  
मौवखक कायथ/परीक्षा सया ह ? 

जब वबना वलखे मन ही मन विषय से समबवन्द्धत सभी वरिययाएां की जाती ह  तर्ा प्रश्नों के उत्तर वनकाले 

जाते ह , तब उसे मौवखक कायथ मौवखक कायथ में प्रश्न मौवखक तर्ा वलवखत दोनों रूप ् से पदू ेजा 

सकते ह ज विद्यार्ी वबना पेन अर्िा पेंवसल की सहायता से म नही मन में कन्द्हें हल करते हैं और 

मौवखक अर्िा वलवखत रूप से अपना उत्तर दतेे ह ज मौवखक कायथ वकसी भी विषय में महत्त्ि  परू्थ 

तर्ा अवत आिश्यक ह  परन्द्त ुितथमान पररवस्र्वत में मौवखक परीक्षा को उव त स्र्ान नही वदया णया 

ह ज मौवखक कायथ की आिश्यकता प्रार्वमक स्तर से लेकर उछ  स्तर तक पडती ह ज यह वकसी भी 

विषय कीज आरवमभक सीतीी होती ह ज कसके बाद ही वलवखत तर्ा मानवसक कायथ आता हें 

मौवखक परीक्षा से तात्पयथ - “ ऐसा कायथ वजसमें बालक वकसी कायथ अर्िा णर्ना को म नही मन 

विना वकसी काणज और पेवन्द्सल की सहायता से हल करता हैंज” 

 

मौडखक का ा् का ्रस्ोजनः- 

i. बालकों की स्मरर् र्वक्त को विकवसत करना 

ii. बालकों में वि ार तर्ा क्पना र्वक्त का विकास 



मापन एवं मूल्ांकन    Measurement & Evaluation           MAED 607 Semester III 

उत्तराखण्ड मकु्त विश्वविद्यालय                                                                  190 

 

iii. बालकों में एकाग्रता और र नात्मकता का विकास करना 

iv. व न्द्तन तर्ा मनन की आदत विकवसत करना 

v. पतीाये णये पाठ का अभ्यास अर्िा पाठ की पनुरािवृत कराना 

vi. पाठ की र्ी्रतता से मू् याकां न करनाज 

vii. णवत एिां र्ु् ता से कायथ करने की आदत डालनाज 

 

मौडखक परीिा/ का ा् का महत्त्व   

i. दैडनक जीवन में आवश््कः-  मौवखक कायथ का हमारे व्यिहाररक जीिन में अत्यवधक 

महत्त्ि   एिां  आिश्यकता ह ज दवेनक जीिन की आिश्यकताओं ां, विर्ेष रूप से लेन दने, 

रियय-विरियय, ब्याज, प्रवतर्त, लाभ-हावन, क्षेत्रील आवद णवर्तीय ज्ञान का उपयोण 

मौवखक रूप से ही वकया जाता ह ज 

ii. मानडसक एवं बौडदक डवकासः- कसमें स्ितन्द्त्र व न्द्तन तर्ा समस्या का ठीक-ठाक 

विशे्लषर् करने का अवधक अभ्यास हो जाता हजे कसमें बछ ों की तकथ  र्वक्त, वि ार तर्ा 

क्पना र्वक्त िवृ्  होती ह ज 

iii. सम् और परिरश्रम की बचि:- मौवखक परीक्षा समय की ब त करता ह ज प्रत्येक वरियया 

को वलवखत रूप में करने से समय का अवधक अपव्यय होता ह ज 

iv. नीरसता एिां उ ाट दरू करने में सहायक होता हजे 

v. मौवखक  प्रश्नों को ठीक प्रकार से पूू ने से व्यवक्तणत ध्यान दनेे में सहायता वमलती ह ज 

vi. मौवखक परीक्षा से विद्यावर्थयों में र्ु् ता, यर्ार्थता एिां सांवक्षतता का विकास होता ह ज 

vii. वर्क्षा प्रावत में सहायक 

a. मौवखक परीक्षा में विद्यावर्थयों के पिूथज्ञान का पता लणानाज 

b. विषय के प्रस्ततुीकरर् के वलए भी बी -बी  में मौवखक प्रश्नों की सहायता लेनी पडती 

ह ज 

c. मौवखक परीक्षा से अध्यापक को यह पता  लता ह  वक विद्यार्ी सम  रह ेहैं अर्िा 

नहींज 

d. मौवखक कायथ ठीक वनयम वसखाने में सहायक होता ह  तर्ा उलज े हुए कायथ को 

सलुजाता ह ज 
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7.7 वस्तुत्तनष्ठ  पिीक्षण   
सबसे पहले िस्तुवनष्ठ परीक्षा का वलवखत रूप में वनमाथर् होरासम न;भ्ितांबमउमदद् ने सन ्1854 ई. 

में वकया र्ा, कसके पश्चात जाजथ वीर्र जे. एम. राकस तर्ा  स्टा थ एिां र्ानथ डाईक आवद ने र् क्षवर्क 

वनस्पवत के मापन के वलए स कडों िस्तवुनष्ठ परीक्षाओं ां का वनमाथर् वकयाज   

वनबन्द्धात्मक परीक्षा की तलुना में िस्तवुनष्ठ परीक्षा का वनमाथर् कवठन होता ह , कस परीक्षा का वनमाथर् 

वर्क्षर् अवधणम उद्दशे्यों के मू् याकां न के वलए वकया जाता ह ज िस्तवुनष्ठ परीक्षाएां दो प्रकार की होती 

ह ः- 

i. मानदण्ड र्वक्त परीक्षा (Criterion Power Test) 

ii. प्रमार्ीकृत परीक्षा      (Standardized Test)  

मानदण्ड परीक्षाएां सरल होती ह  तर्ा कनके वनमाथर् में कम समय ि कम ख थ होता ह ज प्रमावर्क 

िस्तवुनष्ठ परीक्षाओं ां के वनमाथर् में अवधक दक्षता, कुर्लता, समय ि धन की आिश्यकता होती ह ज 

स्टनले तर्ा रोस (Stanley & Ross))के अनसुार, िस्तवुनष्ठ के वनमाथर् में वनमन सोपानों का 

अनकुरर् वकया जाता ह - 

1. डन्ोजन - वनयोजन िस्तवुनष्ठ परीक्षा वनमाथर् का पहला सोपान ह , कसमें ब्लमू के 

िणीकरर् के आधार पर उद्दशे्यों के वनधाथरर् कर उन्द्ह ेव्यिहाररक रूप में वलखा जाता ह ज 

कसके  श्चात पाठयिस्त ुका विशे्लषर् वकया जाता ह ज प्रश्नों के रूप ि प्रश्नों की कुल सांयया 

का वनधाथरर् वकया जाता ह ज विवर्ष्टीकरर् तावलका (Tables of specification) का 

वनमाथर् कसमें विर्षे रूप से सहायक होता ह ज   

2. परीिि पदों  का डनमााि -उद्दशे्य एिां प्रश्नों के वनधाथरर् के बाद िास्तविक परीक्षर् का 

वनमाथर् वकया जाता ह ज कसके वनमाथर् में वनमन वनमाथर् (First –Try-out-Test) परीक्षा 

कहते हैंज कस परीक्षा का उद्दशे्य यह जानना ह  वक अवधकाांर् ूात्र वकतने समय में परीक्षा के 

सभी प्रश्नों को परूा कर लेते हैंज कससे अवन्द्तम परीक्षा का समय वनधाथररत करने में सहायता 

वमलती ह ज परीक्षा में अांक प्रदान करने के वलए कुां जी तर्ा र्वु् पत्र का प्रयोण वकया जाता 

ह ज र्वु् पत्र  

 

 

S= र्ु्  प्राताांक            

R= सही उत्तरों की सांयया 
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W= णलत उत्तरों की सांयया    

N=अनमुानों की सांयया   

 

उदाहरर्  के वलए सत्य/असत्य प्रश्नों में 2 अनमुान होते हैंज यवद कसमें 40 सत्य- असत्य प्रश्न हों तर्ा 

ूात्र में 30 प्रश्नों के उत्तर सही ि 10 के णलत वदए हों और प्रत्येक प्रश्न का 1 अांक हो तो ूात्र को 

30 अांक नहीं वदए जाएांणें िरन ्सतू्र की सहायता से वनमन प्रकार से उसके अांक वनकाले जाएांणें – 

 

 

=30 - 10=20 

 

अतः उसे 20 अांक वमलेणें ज कस सतू्र का प्रयोण उन बहुवनिाथ न प्रश्नों में भी वकया जाता ह ज वजनमें 

प्रत्येक प्रश्न के 4 या 4 से कम उत्तर वदए जाते हैंज 

कसके पश्चात प्रर्म परीक्षा की ि धता ि विश्वसनीयता वनकाली जाती ह ज प्रत्येक प्रश्न का विभदेकारी 

मान (Discrimination Value) वनकाला जाता ह ज अवन्द्तम परीक्षा के वनमाथर् में यह देखा जाना 

आिश्यक ह  वक प्रत्येक उद्दशे्य के मापन हते ूपयाथत प्रश्न हैं या नहींज अवन्द्तम परीक्षा का प्रर्ासन ूात्रों 

के बडे समहू पर वकया जाना  ावहए वजसमें उछ  सामान्द्य ि वनमन यो्यता िाले विद्यार्ी सवममवलत 

होज परीक्षा के पश्चात अांक प्रदान वकए जाते ह ज कस परीक्षा की पनुः ि धता तर्ा विश्वसनीयता ज्ञात 

की जाती ह ज कभी-कभी परीक्षा का प्रमार्ीकरर् (Standardization) भी वकया जाता ह ज  

 

मू् याकां न  (Evaluation) परीक्षा का प्रयोण करने के पश्चात उसकी व्यायया करना अवनिायथ हैंज 

परीक्षा प्रयोण करने के पश्चात सामान्द्य स्तर के आधार पर वभन्द्न-वभन्द्न विद्यावर्थयों की यो्यता की 

तलुना की जा सकती ह ज   

वबन्द्दओुं ां का ध्यान रखा जाना आिश्यक ह - 

i. एक से अवधक प्रकार के पदों का  नुाि वकया जाए 

ii. एक प्रकार के पदों को एक ही सार् रखा जाए 

iii. अवधकतर पद 50  कवठनाई स्तर के होंज 

iv. पदों को कवठनाई के रियम में रखा जाए 
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v. प्रश्न की भाषा स्पष्ट ि र्ब्दों की सांयया कम हो 

vi. प्रश्न की वदर्ा स्पष्ट हो 

vii. अवधकतर पद कस प्रकार के हो वजससे ूात्र अनमुान न लणा सकें ज 

िस्तवुनष्ठ परीक्षर् के पद दो प्रकार के होते हैं- 

i. प्रत्यास्मरर् रूप (Recall Type) 

ii. अवभज्ञान रूप   (Recognition Type) 

 

प्रत्यास्मरर् रूप के पद वनमन प्रकार के होते हैं- 

i. साधारर् प्रत्यास्मरर् रूप (Simple Recall Type) 

ii. ररक्त स्र्ान पवूतथ रूप (Completion Type) 

 

अवभज्ञान रूप पदों के वनमन प्रकार के होते ह - 

i. एकान्द्तर अनवुरियया रूप (Alternate Response Type) 

ii. बहुवनिथ न रूप (Multiple Choice Type) 

iii. समानता रूप (Matching Type) 

iv. िणीकरर् रूप (Classification Type) 

v. सादृर् अनभुि रूप  (Analogy Type) 

 

प्रत्येक प्रकार के प्रश्नों का अध्ययन वनमन पक्षों में वकया जाता ह - 

i. रूप का अर्थ एिां पररभाषा 

ii. अनमुान से सही करने के अिसर 

iii. उपयोवणता तर्ा सीमाएां  

iv. सािधावनयाां 

 

3. परीिा का ्रसशासन  (Administration of the Test)- परीक्षा की जाँ  करना 

िस्तवुनष्ठ परीक्षा का तीसरा सोपान ह ज परीक्षा के प्रर्ासन से पिूथ उपयुथक्त प्रकार के कम से 

कम 200 प्रश्न बनान े ावहएज कन प्रश्नों को मनोि ज्ञावनक तर्ा विज्ञान के अध्यापकों के पास 

भजेना  ावहए वजससे यह पता  ल सकें  वक प्रश्न वजन उद्दशे्यों के वलए बनाए णए हें उन्द्हीं 

का मापन कर रह ेहें या नहीं,  नुे हुए प्रश्नों को ूात्रों को वदया जाता ह ज  
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व्िुडनष्ठ परीिा ्रसकार (Objective- Type Tests Types) - िस्तवुनष्ठ परीक्षा का 

तात्पयथ मापन की उस प्रविवध अर्िा परीक्षा से ह  वजसका वनमाथर् वनमबन्द्धात्मक परीक्षाओं ां के दोषों 

को दरू करने के वलए वकया जाता ह ज कसके द्वारा विद्यावर्थयों की ज्ञान की उपलवब्ध, यो्यता, 

अवभिवृत, अवभरूव  तर्ा बवु् आवद का परीक्षर् र्ोडे समय में वकया जा सकता ह ज सबसे पहल े

िस्तवुनष्ठ का परीक्षा का वलवखत रूप से वनमाथर् होरासम न ने 1854 में वकया र्ाज 
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7.7.1 ्रसत््ा्मरि ूपप (Recall Type) 

1. सरल ्रसत््ा्मरि ूपप (Simple Recall Type Tests)-  प्रत्यास्मरर् परीक्षाएां उन को 

कहते ह ज वजनमें ूात्रों के तथयात्मक ज्ञान की परीक्षा लेने के वलए प्रश्न पूू े जाते ह ज कप प्रश्नों 

के उत्तरों को विद्यार्ी अपनी स्मवृत अर्िा पिूथ अनुभिों के आधार पर केिल एक र्ब्द या 

सांयया में दतेे हजे 

उदाहरर् - वनदरे्- वनमनवलवखत प्रश्नों के उत्तर सामने के कोष्ठकों में वलवखए 

i. बीथ  पदार्थ की कौन सी अिस्र्ा ह ज                         ( ) 

ii. हमारे हदय में वकतने कक्ष होते ह ज                           ( ) 

iii. जमीन में रहने िाली प्रार्ी सया कहलाते ह ज                ( ) 

iv. धारामापी को पररपर् में वकस रियम में लणाया जाता ह ज     ( ) 

v. एक वमनट में वकतने स वकण्ड होते ह ज                         ( ) 

कन पदों  की र ना सरल होती ह ज परन्द्त ुकनका प्रयोण मयुय रूप से ज्ञानात्मक उद्दषे्यों के मापन के 

वलए वकया जाता ह ज कस तरह के प्रश्नों के वनमाथर् में वनमन सािधावनयाां आिश्यक ह ज 

i. प्रश्न का एक वनवश्चत उत्तर हो, वढअर्ी िांसवद्ध अर्थ िाले र्ब्दों का प्रयोण न वकया जाएज 

ii. अपरू्थ िासयों की अपेक्षा प्रष्न पूू े  जाएज 

iii. सांययात्मक उत्तर पूू ने में यह स्पष्ट कर दनेा आिश्यक हैं वक वकस ककाई का उपयोण करना 

ह ज 

 

2. वाक्् पूडिा परीिाए (Completion Test)- कन परीक्षाओं ां के वनमाथर् में परीक्षक प्रश्न में 

एक अर्िा दो र्ब्दों को ूोड दतेा ह ज विद्यार्ी िासय ररक्त स्र्ान अर्िा स्र्ानों को 

प्रत्यास्मरर् की सहायता से परूा करते ह ः- उदाहरर्ः- वनमनवलवखत िासयों में ररक्त स्र्ानों 

की पवूतथ कीवजएः- 

 

a. जड वमट्टी से _____________अिर्ोवषत करती ह ज 

b.  + = _____________+ _____________ 

c. णाजर एक _____________ जड ह ज 

d. जब वकसी ठोस को रव्य में डुबोया जाता ह  तो उसके भार में हो 

____________जाती ह ज 
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कस प्रकार के प्रश्नों के वनमाथर् में यह ध्यान रखा जाना आिश्यक ह  वक प्रत्येक िासय में खाली स्र्ानों 

की सांयया एक से अवधक नहीं होज अवधक होने पर अनेक सांभावित उत्तर हो सकते ह  और 

आिश्यक सांकेतों की कमी हो जाती ह ज 

कस प्रकार के पदों की र ना करना आसान होने के कारर् वर्क्षक द्वारा कनका उपयोण अवधक वकया 

जाता ह ज कनमें तथयों के स्मरर् और र्ावब्दक उत्तरों पर अवधक जोर वदया जाता हैंज 

 

7.7.2 अडभज्ञान ूपप  

1. एकान्िर अनुडक्र्ा ूपप  (Alternative Reponses Type) - कसमें एक कर्न होता 

ह ज िह सत्य या  असत्य होता ह ज ूात्र को दो विक्पों में से एक ूाँटने के वलए कहा जाता 

ह ज कस प्रकार कन प्रश्नों का कभी-कभी ‘हाँ या नहीं’ में उत्तर दनेा पडता ह ज 

उदाहरर् वनदेर् - वनमनवलवखत कर्न सही हो तो सत्य और णलत हो तो असत्य को 

रेखाांवकत कीवजए- 

i. सयूथ से पथृिी तक ऊष्मा का सां रर् सांिाहन द्वारा होता ह ज  (सत्य/असत्य) 

ii. पवत्तयों का हरा रांण सलोरोवील के कारर् होता ह ज         (सत्य/असत्य) 

iii. सन्द्तवुलत भोजन में िसा  का होना आिश्यक ह ज      (सत्य/असत्य) 

 

कस प्रकार पदों के वनमाथर् में वनमन बातों का ध्यान रखा जाना आिश्यक हैं- 

i. िासय में दो नकारात्मक र्ब्दों का प्रयोण न वकया जाएज 

ii. एक िासय में अनेक वि ारों का समािरे् न हीज 

iii. सही और णलत कर्नों की सांयया लणभण बराबर होनी  ावहएज 

iv. पद में वलख ेकर्न परूी तरह से सही या परूी तरह से णलत होने  ावहएज 

 

गुि  

i. ऐसे पदों की र ना सरल ह ज 

ii. कम समय में अवधक प्रश्नों के उत्तर वदए जा सकते हैंज 

iii. कम समय में अवधक प्रश्नों को जाँ ा जा सकता ह ज सार् ही अांकन िस्तवुनष्ठ होता ह ज 

 

दोष  

i. कस प्रकार के प्रश्नों के उत्तर अनेक बार अनमुान के आधार पर वदए जाते ह ज 

ii. कस प्रकार के प्रश्नों में अवधकतर कम महत्त्ि   के प्रश्नों को पूू ा जाता ह ज 
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2. बहुडनवाचन ूपप  (Multiple Choice Type Tests)- ऐसे पदों में एक कर्न के उत्तर 

के रूप में अनेक विक्प वदय ेरहते ह ज ूात्र को कनमें से सबसे उपयकु्त सही विक्प को 

ूाँटना होता ह ज 

उदाहरि - डनदेश- सही उत्तर पर वनर्ान (√)   लणाकएः- 

1. तापमान नापने के वलए वजस उपकरर् का प्रयोण वकया जाता ह  उसे कहते हैं- 

1)  ब रोमीटर               2)  ल सटोमीटर 

3)  हाकड्रोमीटर            4)    र्माथमीटर 

5)  पायरोमीटर 

 

2. धारा को मापने के वलए वकस उपकरर् का प्रयोण वकया जाता ह - 

        1)  िवनथयर प माना            2)   धारामापी 

         3)  तापमापी                4)    बो्टमीटर 

गुि  

i. अवभज्ञान में मापन के ये पद अवद्वतीय हैंज 

ii. ली के र्ब्दों में ‘वनर्थयों के परीक्षर् हते ुबहुवनिथ न या बहुविक्प पद एकमात्र साधन ह ज 

iii. कई विक्प होने के नाते अनुमान लणाने की आर्ांका कम हो जाती ह ज 

 

3. समानिा ूपप (Matching Type Test)- कस प्रकार के पद में कुू र्ब्द, सांययाएां, 

सांकेत, पररभाषाएां आवद दी होती ह ज ूात्र से स्तमभ के पदों की दसूरे स्तमभ के पदों के सार् 

तलुना के वलये कहा जाता हैंज 

 

उदाहरि डनदेश - स्तमभ ‘अ’ के बाएां कोष्ठक में स्तमभ ‘ब’ से सही पदों को  नुकर उनकी सांयया 

वलवखएः- 

                 स्तमभ ‘अ’                      स्तमभ ‘ब’ 

       1) लमबाई                        क) वस्प्रांण तलुा 

       2)  धारा                          ख) िवनथयर प माना 

       3) भार                          ण)   विभिमापी 

       4)      विभिान्द्तर                     घ)   एमीटर 
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4. वगीकरि ूपप  (Classification Type Tests)- कस प्रकार  के प्रश्नों के अन्द्तथणत कुू 

ऐसे र्ब्दों का समहू ूात्रों के समक्ष रखा जाता ह ज वजनमें से एक र्ब्द असांणत या बेमले 

होता ह ज ूात्र से उस बेमेल र्ब्द को ूाांटने के  

उदाहरि डनदेश- प्रत्येक प्रश्न में पाँ  र्ब्द वदए हुए ह ज 

प्रत्येक प्रश्न के कन पाँ  र्ब्दों में से एक ऐसा र्ब्द ह  जो अन्द्य  ार र्ब्दों की श्रेर्ी में नहीं 

रखा जा सकता ह ज प्रत्येक प्रश्न में ऐसे र्ब्द के नी े रेखा खीव ांए- 

i. तोता,  मणादड, कोयल, वणलहरी, पतांण 

ii. कलेसट्रोन, प्रोट्रॉन, न्द्यटूाँन, परमार्,ु यौवणक 

 

5. सादृश अनुभव ूपप (Analogy Type Tests)- कनमें दो समान पररवस्र्वतयों को प्रस्ततु 

वकया जाता ह ज पहली पररवस्र्वत परू्थ, दसूरी पररवस्र्वत अपरू्थ होती ह ज 

उदाहरि -डनदेश- वनमनवलवखत प्रश्नों में दो पररवस्र्वतयाां प्रयकु्त की णई ह ज दसूरी 

पररवस्र्वत अपधू्र्थ ह ज पहली के आधार पर दसूरी की पवूतथ कीवजएज 

 

i. ताप   : र्माथमीटर  :   ___________      : ब रोमीटर 

ii.  न्द्रमा : पथृिी      : ___________    : सयूथ 

 

िस्तवुनष्ठ परीक्षा के णरु्  

i. ये परीक्षाएां िस्तवुनष्ठ होती ह ज 

ii. ये परीक्षाएां ि ध होती ह ज 

iii. ये परीक्षाएां विश्वसनीय होती ह ज 

 

7.8   त्तनबांधात्मक उपलख्ब्ध Essay Type Achievement Test 
वनबन्द्धात्मक उपलवब्ध परीक्षर्ों का उपयोण बहुत प्रा ीन ह ,  ीन में कस प्रकार के परीक्षर्ों का 

उपयोण ईसा से लणभण 200 िषथ पिूथ भी होता र्ा, धीरे-धीरे  ीन दरे् से यह परीक्षर् क्ल ण्ड, 

अमरेरका और वीर अन्द्य दरे्ों में प्र वलत हुए, वनबन्द्धात्मक परीक्षर्ों का उपयोण विद्यालय तक ही 

सीवमत नहीं ह  बव्क उद्योण, सेना और सरकारी क्षेत्रों के अीसरों आवद का  यन कन्द्हीं परीक्षर्ों के 

आधार पर वकया जा रहा ह ज 

वनबन्द्धात्मक उपलवब्ध परीक्षर्ों के अर्थ को स्पष्ट करते हुए कहा जा सकता ह  वक वजनमें परीक्षार्ी 

मौवखक या वलवखत प्रश्न का उत्तर वनबन्द्ध रूप में द ेदतेा ह , जब परीक्षार्ी उत्तर वनबन्द्ध रूप में दतेा ह  
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तब उसे अपने वि ारों को व्ष्क्त करने की परूी स्ितन्द्त्रता होती ह े वजससे िह अपनी विवभन्द्न 

मानवसक यो्यताओं ां की अवभव्यवक्त सरलता से कर सकता ह , कसमें िह अपनी लेखन र् ली भी 

अपना सकता ह ज उसे अपन े वि ारों को व्यक्त करन ेकी कतनी स्ितन्द्त्रता होती ह  वक िह अपने 

स्ितन्द्त्र व न्द्तन, आलो नात्मक व न्द्तन और सजृनात्मक की व्यवक्त सरलता से कर सकते ह , 

वनबन्द्धात्मक उपलवब्ध परीक्षर् प्रायः अध्यापकों के द्वारा बनाये जाते ह , उछ  कक्षाओं ां में पतीन े

िाले ूात्रों की र् वक्षक उपलवब्ध का मापन अवधकार्तः वनबन्द्धात्मक परीक्षर्ों या परीक्षाओं  द्वारा 

ही होता ह ज 

सीमा े्ं (Limitations) 

i. वनबन्द्धातमक परीक्षाओं ां में ज्ञान स्तर पर ज्ञान की परीक्षा पर अवधक बल वदया जाता ह , 

वर्क्षर् के अन्द्य उद्दशे्यों के परीक्षर् की अिहलेना की जाती ह ज 

ii. वर्क्षर् उद्दशे्यों को प्रश्न पत्रों के  यन में ध्यान नहीं वदया जाता ह ज पाठ्य-िस्त ुका न्द्यायदर्थ 

र्ु्  नहीं होता ह ज 

iii. उत्तर पवुस्तकाओं ां के अांकन में परीक्षक की आत्मवनष्ठता का समािरे् नहीं रहता ह ज 

iv. वर्क्षर् उद्दशे्य- केवन्द्रत न होकर परीक्षा- केवन्द्रत होता ह , बावक के णरु्ों के वलए विकास 

आवद का ध्यान नहीं वदया जाता ह , परीक्षा में उत्तीर्थ होने के वलये अनािश्यक बातों को 

रटना होता ह , कसमें पाठ्यिस्तु को रटने पर अवधक बल वदया जाता ह ज 

v. वनबन्द्धात्मक परीक्षाओं ां की सहायता से ूात्रों की विर्षेताओं ां तर्ा न्द्यनूताओं ां 

(Strengths and Weaknesses) का पता नहीं लणाया जाता ह , कसको वनदानात्मक 

परीक्षा के रूप में प्रयोण नहीं कर सकते हैंज 

vi. कनमें बालक के सलेुख तर्ा वलखने की णवत का मू् याकां न होता ह , बालकों की क्षमताओं ां 

का मापन र्ु्  रूप में नहीं होता ह ज 

vii. ये परीक्षायें विश्वसनीय तर्ा ि ध नहीं होती ह ज  

 

डवशेषिाए ं(Advantages) 

i. वनबन्द्धात्मक परीक्षाओं ां से उछ स्तरीय बौव्क कुर्लताओं ां ज से- ज्ञान प्रयोण, 

सौन्द्दयाथनभुवूत, क्षमताओं ां की परीक्षा की जाती ह ज 

ii. कनसे बालकों के मौवलक व न्द्तन एिां स ू तर्ा सजृनात्मक क्षमताओं ां की जाँ  की जाती 

ह ज 

iii. बालकों की भाषा, र् ली आवद की कन्द्हीं परीक्षाओं ां द्वारा जाँ  की जाती हजे 

iv. वनबन्द्धात्मक परीक्षाओं ां को उद्देश्य केवन्द्रत बनाया जाता ह ज 

 



मापन एवं मूल्ांकन    Measurement & Evaluation           MAED 607 Semester III 

उत्तराखण्ड मकु्त विश्वविद्यालय                                                                  200 

 

7.9 त्तनबांधात्मक पिीक्षण एवां वस्तुत्तनष्ठ पिीक्षणों में अांति  
 

डनबन्िात्मक परीिि व्िुडनष्ठ परीिि 

कस परीक्षर् को हल करते समय ूात्र अपना 

अवधकाांर् समय व तांन और लेखन में लणाते ह ज  

कस परीक्षर् को हल करते समय ूात्र अपना 

अवधकाांर् समय पतीने और व तांन में लणाते ह ज 

ूात्र अपने उत्तरों की स्ियां ही व्यिवस्र्त  करते हैं 

और अपने र्ब्दों में अवभव्यक्त करते ह ज  

ूात्र विवभन्द्न विक्पों में से उत्तर  नुते ह ज 

 

कस परीक्षर् की णरु्िता मयुयतः ूात्रों के उत्तर 

पतीने िाले के स्प र्ल पर वनभथर करती ह ज  

कस परीक्षर् की णरु्िता मयुयतः परीक्षर् वनमाथता 

के स्प र्ल पर वनभथर करती ह ज 

कसके अन्द्तथणत प्रश्नों की सांयया कम होती ह  और 

िह सामान्द्य प्रकृवत के होते ह ज प्रश्नों के उत्तर 

सामान्द्यतः बडे होते ह ज   

कसके अन्द्तथणत प्रश्नों की सांयया अवधक होती ह  

और िह विवर्ष्ट प्रकृवत के होते ह ज प्रश्नों के उत्तर 

सामान्द्यतः ूोटे होते ह ज 

कन परीक्षर्ों में ूात्रों से सया अपेक्षा ह ज यह स्पष्ट 

नहीं होता ह ज   

कन परीक्षर्ों में ूात्रों से सया अपेक्षा ह ज यह स्पष्ट  

होता ह ज 

कन परीक्षर्ों  का वनमाथर् तो अपेक्षाकृत सरल ह  

वकन्द्त ु कनको अांक र्ु् तापिूथक दनेा अपेक्षाकृत 

जवटल ि कवठन ह ज    

कन परीक्षर्ों  का वनमाथर् तो अपेक्षाकृत जवटल ि 

कवठन होता ह  वकन्द्त ुकनको अांक र्ु् तापिूथक दनेा 

अपेक्षाकृत सरल ह ज 

  

7.10   मानक आधात्तित पत्तिक्षण एवां त्तनकष आधात्तित पत्तिक्षण 
(Normed Referenced Test and Criteria Referenced Test) 
NRT & CRT  
सन ्1960 में स्ट्राांण ने एक वभन्द्न प्रकार से र् क्षवर्क परीक्षाओं ां का विकास वकया जो परमपराणत 

परीक्षर्ों से वभन्द्न र्ा तर्ा वजसे मानदण्ड समबवन्द्धत परीक्षर् के नात से जाना णयाज कन परीक्षर्ों की 

र ना एिां उपयोण ि ज्ञावनक तर्ा मनोि ज्ञावनक वस्ान्द्तों पर आधाररत ह  और यही कारर् ह  वक कन 

परीक्षर्ों के महत्त्ि   को स्िीकारते हुए विद्वानों ने कहा वक वजतनी ज्दी हो सके परमपराणत 

परीक्षर्ों को र् वक्षक मापन के के्षत्र से विलतु कर दनेा  ावहए तर्ा कनके स्र्ान पर निीन प्रकार के 

परीक्षर्ों को हर दृवष्ट से परमपराणत परीक्षर्ों से बेहतर नही माना जा सकता, वीर भी यह सिथमान्द्य 

सत्य ह  वक निीन प्रकार के परीक्षर् कहीं अवधक उपयोणी एिां जवटल पररवस्र्वतयों में कहीं  अवधक 
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सीलता पिूथक वकया जा सकता ह ज सन्1960 के ही आसपास मापन के क्षेत्र में एक रियावन्द्त सी आई 

तर्ा कसी के पररर्ामस्िरूप एक निीन र्ब्दािली का विकास हुआ अन्द्तथणत ‘कसौटी समबवन्द्धत 

परीक्षर्’ (Criterion Referenced Test)तर्ा ‘मानक समबवन्द्धत परीक्षर्’ (Norm 

Referenced Test)का विकास हुआज  

विद्वानों ने कन परीक्षर्ों को वभन्द्न-वभन्द्न नामों से पकुारा- ज से उद्दशे्य केवन्द्रत परीक्षर् (Objective 

Centred Test) तर्ा ज्ञान पक्ष समबवन्द्धत परीक्षर् (Domain Referenced Test) आवदज लेवकन 

ितथमान मू् याकां न प्रवरियया के सन्द्दभथ में कन परीक्षर्ों को  Domain Referenced Test कहना 

कहीं अवधक व्यिहाररक प्रतीत होता ह ज    

आधवुनक यणु में प्रमापीकृत उपलवब्ध परीक्षर्ों तर्ा अध्यापक वनवमथत परीक्षर्ों को मानक-

समबवन्द्धत परीक्षर्ों की श्रेर्ी में रखा जाने लणा ह ज सार् ही यह भी देखने का प्रयास वकया जाता ह  

वक ूात्रों की उपलवब्ध के स्तर का मू् याकां न मानक समहू के सापेक्ष वकस प्रकार वकया जा सकता 

ह ज यहाां कस बात पर विषेष बल नहीं वदया जाता वक हम अपने वर्क्षर्-अवधणम उद्दशे्यों की प्रावत में 

कहाँ तक सील हुए ह ज 

िरन ् कस बात पर अवधक बल वदया जाता ह ज वक परीक्षर् की विषय िस्तु ि धता (Content 

validity) सरुवक्षत रखी णयी ह ज अर्िा नहींज   

जहाँ तक कसौटी समबवन्द्धत परीक्षर्ों की उपयोवणता का प्रश्न ह  ये परीक्षर् मानक समबवन्द्धत 

परीक्षर्ों से कहीं अवधक उपयोणी होत ह , सयोंवक ये हमें अपने विवर्ष्ट उद्दशे्यों की प्रावपत के 

समबन्द्ध में परूी तरह आश्वस्त करते ह ज विर्षेताओं ां के सन्द्दभथ में ये दोनों परीक्षर् जहाँ एक ओं र 

पयाथत समानता रखतेे हैं िहीं दसूरी ओं र ये एक दसूरे से वकन्द्ही अर्ो में पयाथत वभन्द्नता भी रखते ह ज 

परीक्षर् की विर्ेषताओं ां के सन्द्दभथ में कन दोनों परीक्षर्ों को वकसी सीमा तक बोधणमय बनाया जा 

सकता ह ज 

 

समानिा े्ं (Similarities) 

1. ये दोनों परीक्षर् विद्यार्ीर् की साीलता का ज्ञान करात ह , अर्ाथत दोनों ही परीक्षर्ों का 

कायथ-क्षेत्र एक समान ह ज 

2. प्रश्नों की दृवष्ट से ये दोनों परीक्षर् समयन होते ह ज 

3. दोनो परीक्षर्ों में समावहत विवभन्द्न  रों की प्रकृवत एक ज सी होती ह ज 

4. दोनों परीक्षर्ों में पाठ्य-िस्त,ु परीक्षर् सांर ना का मयुय आधार होता ह ज सार् ही दोनों 

परीक्षर्ों में व्यापकता का भी ध्यान रखा जाता ह ज 
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5. दोनों परीक्षर्ों की अकां न कुां जी भी एक समान होती ह  जो िस्तवुनष्ठ प्रश्नों में प्रयकु्त विवध के 

ही समान होती ह ज 

6. ूात्र सीलता-असीलता को दोनों ही परीक्षर्ों का आधार माना जाता ह ज अनतर केिल 

कतना ह  वक कसौटी परीक्षर् में यह आधार ूात्र की विवर्ष्ट यो्यताओं ां का द्योतक ह ज 

जबवक मानक परीक्षर् में कस आधार का उपयोण ूात्र के ज्ञान-स्तर का मापन करने के वलए 

वकया जाता ह ज दोनो ही प्रकार के परीक्षर् परमपराणत परीक्षर् की तलुना में एक सधुार के 

रूप में अपनाये जाते हजे 

र् वक्षक मापन में दोनों परीक्षर् समान सार्थकता रखते ह ज 

 

  डवडभन्निा े्ं  (Dis- Similarties) 

कसौटी सम्बडन्िि परीिि मानक सम्बडनिि परीिि 

कसौटी समबवन्द्धत परीक्षर् यह स ूना दतेे ह  वक हमें 

अपने विवर्ष्ट उद्दशे्यों की प्रावत में कहाँ तक 

सीलता प्रात  हुई ह ज   

मानक समबवन्द्धत परीक्षर् यह स ूना दतेे ह  वक 

ूात्रों में पाठ्य-िस्त ुका कहाँ तक अध् यन वकया 

ह ज 

ये परीक्षर् उद्दशे्य प्रावत का उ्लेख करते ह ज   ये परीक्षर् ूात्र के बोध स्तर का उ्लेख करते ह ज 

कन परीक्षर्ों में वर्क्षर् के विवभन्द्न उद्दशे्यों को 

यर्ासमभि प्रापत करने का प्रयास वकया जाता हजे 

  

कन परीक्षर्ों में व्यापक पाठ्य िस्त ु को प्रश्नों की 

र ना के वलये मयुय आधार बनाया जाता ह ज 

ये परीक्षर् यह सांकेत दतेे ह ेवक हमने वकतने उद्दशे्य 

प्रापत वकये ह े और वजन्द्हें प्रात नहीं कर सके ह ज 

उनका सया कारर् ह ज    

यहाँ परीक्षर् पररर्ामों की व्यायया कक्षा समहू के 

स्तर के रूप में की जाती ह , अर्ाथत ूात्र विर्ेष का 

अपने समहू में सया स्र्ान ह ज 

कन परीक्षर्ों पर प्रात पररर्ाम ूात्र की अपेक्षा 

अध्यापक के वलये अवधक कारणर वस् होते ह ज  

कन परीक्षर्ों से प्रात पररर्ाम अध्यापक को कोई 

पनुबथलन प्रदान नहीं करतेज 

अांकन परीक्षर्ों मात्र यह सांकेत दतेी ह  वक हमन े

अपने उद्दशे्यों को प्रात करने में वकस सीमा तक 

सीलता प्रात की ह ज    

अांकन प्रर्वरियया के आधार पर हम यह अनमुान 

लणाते ह े वक ूात्र ने वकतनी पाठ्य िस्त ु का 

अध्ययन वकया ह ज 

कन परीक्षर्ों के वनमाथर् के वलये उद्दशे्यों को प्रमखु 

आधार बनाया जाता हजे     

कन परीक्षर्ों का वनमाथर् परमपराणत तरीके से वकया 

जाता ह ज 

कन परीक्षर्ों में मानकों का विकास करना समभि कन परीक्षर्ों में मानकों का विकास करना आिश्यक  

होता ह ज 
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होता ह ज   

ये परीक्षर् अवधक उपयोणी माने जाते ह ज  ये परीक्षर् कम उपयोणी माने जाते ह ज 

 

 

7.11 त्तर्क्षक त्तनर्ममत पिीक्षण एवां  मानक पत्तिक्षण (Teacher Made 
Test and Standardized Test) 
मापन के के्षत्र में अवधक र्ु्  परीक्षर्ों के वनमाथध का प्रयास वकया जा रहा ह ज अवधक र्ु्  परीक्षर् 

के वलए आिश्यक होता हजे वक मापन त्रवुटयाँ-व्यवक्तणत त्रवुट,  रत्रवुट, स्र्ायी त्रवुट तर्ा अर्ाथपन त्रवुट 

को कम कर वलया जाए तब परीक्षर् िस्तवुनष्ठ विश्वसनीय तर्ा ि ध बनाया जाए कस दृवष्ट से परीक्षर्ों 

को प्रमापीकृत वकया जा सकता ह ज 

प्रमापीकृत परीक्षर् के मानकों का विकास विवर्ष्ट समहूों के वलए वकया जाता ह ज वजनकी सहायता 

से प्राताांकों का अर्ाथपन र्ु्  रूप में वकया जाता ह ज परन्द्त ुकनकी र ना करना कवठन होता ह ज कसके 

वलए विवर्ष्ट सोपानों का अनसुरर् वकया जाता ह ज उनके वनमाथर् के वलए विर्ेष प्रवर्क्षर् एिां 

अभ्यास की आिश्यकता होती ह ज यहाँ पद िस्तवुनष्ठ परीक्षर् के वनमाथर् के समबन्द्ध में िण्रन वकया 

जा रहा ह - 

i. प्रमापीकृत परीक्षर्  (Standardized Test) 

ii. अध्यापक वनवमथत परीक्षर्  (Teacher –made Test) 

iii. िस्तवुनष्ठ परीक्षर् के वनमाथर् के सोपान  (Steps for objective type test) 

 

i. ्रसमापीकृि परीिि  - िस्तवुनष्ठ परीक्षर्ों को प्रमापीकृत भी वकया जाता ह ज प्रमापीकृत से 

तात्पयथ परीक्षर् का तुलनात्मक मानक विकवसत करने से ह , वजस परीक्षर् के मानक 

विकवसत कर वलए जाते ह  उसे प्रमापीकृत परीक्षर् कहते ह ज प्रमापीकृत करने से अर्ाथपन 

की त्रवुट कम कर ली जाती ह ज कसका तात्पयथ यह ह  वक उस परीक्षर् पर ूात्र के प्राताांकों 

को मानक में पररिवतथत करके र्ु्  रूप ्में अर्ाथपन वकया जाता ह ज प्रमापीकृत परीक्षर् के 

प्राताांकों को प्रमावर्क अांकों में बदल लेते ह  और उनमें ूात्र के स्तर के बारे में सही बोध 

होता ह ज 

एक िस्तवुनष्ठ परीक्षर् अवधक विश्वसनीय एिां ि ध हो और उसके मानक विकवसत न वकए 

णए हो तो उस ूात्र के प्राताांकों का अर्ाथपन सही रूप में नहीं वकया जाता ह ज  वकसी भी 



मापन एवं मूल्ांकन    Measurement & Evaluation           MAED 607 Semester III 

उत्तराखण्ड मकु्त विश्वविद्यालय                                                                  204 

 

परीक्षर् पर प्राताांकों को अर्थहीन कहा जाता ह ज जब उन्द्हें  सार्थक बनाने के वलए प्रमावर्क 

अांकों में बदलने की आिश्यकता होती ह ज यह सवुिधा प्रमापीकृत परीक्षर्ों में भी होती 

ह जजो परीक्षर् प्रमापीकृत होता ह  िह विश्वसनीय एिां ि ध भी होता ह ज  कस कस अर्थ ह   वक 

िह विश्वसनीय एिां ि ध भी होता ह ज कस का अथ्र यह ह  वक विश्वसनीय एिां ि ध परीक्षर् का 

ही मानक विकवसत वकया जाता ह ज 

ली. जे. क्रानबैक ने प्रमापीकृत परीक्षर् की पररभाषा कस प्रकार दी ह -“एक प्रमावर्क 

परीक्षर् की प्रवरियया उपकरर् तर्ा अांकन की वरियया र्ु्  एिां सवुनवश्चत होती ह  और उस 

परीक्षर् को विवभन्द्न समय पर विवभन्द्न स्र्ानों पर प्रयोण कर सकते ह ज” 

 

ii. अ््ापक डनडमाि परीिि - िस्तवुनष्ठ परीक्षर्ों का वनमाथर् साधारर्तः वर्क्षकों द्वारा ही 

वकया जाता ह ज कन नए प्रकार के परीक्षर् को अनौप ाररक परीक्षर्; दवितउांस ज्मेज् भी 

कहते ह ज कस प्रकार के परीक्षर् अवधक र्ु्  एिां िस्तवुनष्ठ होत ह ज कस प्रकार के परीक्षर्ों 

को प्रमापीकृत नहीं वकया जाता ह ज कस प्रकार के परीक्षर्ों का प्रयोण वर्क्षर् की सीलता 

और ूात्रों की प्रणवत के मू् याकां न में वकया जाता ह ज ज से- अ थ्िावषथक परीक्षा के वलए 

िस्तवुनष्ठ परीक्षर् के वनमाथर् के वलए वजतनी पाठ्यिस्त ु का वर्क्षर् हुआ ह ज उतने ही 

पाठ्यरियम पर परीक्षर् का वनमाथर् वकया जाए और िावषथक परीक्षा में समपरू्थ पाठ्यिस्त ुपर 

प्रश्नों की र ना की जाती ह ज वर्क्षक द्वारा उनकी विश्वसनीयता और ि धता ज्ञात करते ह , 

परन्द्त ुमानक का विकास नहीं वकया जाता ह ज अध्यापक वनवमथत िस्तवुनष्ठ परीक्षर्ों में टेलर 

का नाम अवधक प्रवस् ह  उन्द्हें कस प्रकार के परीक्षर्ों का विर्षेज्ञ माना जाता ह  और 

उनहोने कस प्रकार के परीक्षर्ों की र ना के वलए स ुाि वदये ह ज 

 

 डवशेषिाए ं 

i. कसमें ूात्रों के उत्तरों का अकां न िस्तवुनष्ठ रूप में वकया जाता ह  सही के वलए एक अांक तर्ा 

णलत के वलए र्नू्द्य वदया जाता ह ज प्रश्नों के उत्तर सवुनवश्चत होते ह ज 

ii. कन परीक्षर्ों में प्रश्नों को अवधक सांयया में सवममवलत वकया जाता ह ज परन्द्त ुूात्रों को उत्तर 

दनेे में कम समय लणता ह ज ये परीक्षर् प्रर्ासन की दृवष्ट से वमतव्ययी होते ह ज 

iii. कस प्रकार के परीक्षर् में उत्तरों के अकां न में लेखन भाषा का स्िावमत्ि तर्ा अवभव्यवक्त 

आवद का प्रभाि नहीं पडता ह ज 

iv. कस प्रकार के परीक्षर् विश्वसनीय तर्ा ि ध होते ह , पदों का विशे्लषर् भी वकया जाता हजे 

वजससे प्रश्नों का कवठनाई स्तर और उनकी विभदेीकरर् र्वक्त की भी णर्ना करते ह ज 

कवठनाई स्तर के रियम में प्रश्नों को व्यिवस्र्त वकया जाता ह ज 
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सीमा े्ं  

i. वनबन्द्धात्मक परीक्षर् की अपेक्षा कन परीक्षर्ों की र ना करना कवकन होता ह  तर्ा कनकी 

र ना में समय भी अवधक लणता ह ज 

ii. कन औप ाररक परीक्षर्ों द्वारा तथयों के ज्ञान का ही मापन वकया जा सकता ह ज कनके द्वारा 

आलो नात्मक सौन्द्दयथनभुवूत तर्ा वनर्थय र्वक्त का मापन नहीं वकया जा सकता ह ज 

iii. कन परीक्षर्ों में अनुमान से भी प्रश्नों को सही कर वलया जाता हजे सयोंवक प्रष्न के सार् उसके 

उत्तर विक्पों के रूप में वदये जाते ह ज 

iv. कन परीक्षर्ों द्वारा लेखन र् ली, अवभव्यवक्त, भाषा का स्िावमत्ि, पाठ्य िस्त ुकी व्यिस्र्ा 

आवद का मापन वकया जाता हजे 

v. यह परीक्षर् समय, धन, तर्ा र्वक्त की दृवष्ट से अवधक ख ीले होते ह ज 

 

्रसमापीकृि परीिि ििा अ््ापक डनडमाि व्िुडनष्ठ परीिि की िुलना 

i. प्रमापीकृत परीक्षर् का के्षत्र व्यापक होता ह  एक सा पाठयरियम जो प्रदरे् के विद्यालयों में 

पतीाया जाता ह ज उस पर प्रमापीकृत परीक्षर् का वनमाथर् वकया जाता ह ज अध्यापक द्वारा 

वनवमथत परीक्षर् का के्षत्र स्र्ानीय वकसी एक सांस्र्ा तक ही सीवमत होता ह ज वकसी एक सत्र 

के वलए भी अध्यापक परीक्षर् बनाये जाते ह ज 

ii. प्रमापीकृत परीक्षर् ज्ञान के समपरू्थ के्षत्र के सभी उद्दशे्यों के मू् याकां न के वलए बनाये जाते 

ह ज जबवक अध्यापक द्वारा वनवमथत परीक्षर्ों का मापन का क्षेत्र सीवतम होता ह ज कसके द्वारा 

सीवमत ज्ञान का या विवर्ष्ट उद्दशे्यों का ही मापन वकया जाता हजे 

iii. प्रमापीकृत परीक्षर् की पाठ्यिस्त ुप्रमावर्क होती ह ज प्रर्ासन हते ूवनदेर् भी प्रमावर्त होते 

ह ज अध्यापक द्वारा वनवमथत परीक्षर् में ऐसा नहीं वकया जाता ह ज 

iv. प्रमापीकृत परीक्षर् में प्रश्नों की व्यिस्र्ा पदों के कवठनाई रियम में की जाती ह ज सबसे सरल 

प्रश्न पहले और सबसे कवठन सणसे अन्द्त में वदया जाता ह ज प्राताांकों का अर्ाथपन भी 

प्रमावर्क होता ह ज यह व्यिस्र्ा अध्यापक द्वारा वनवमथत परीक्षर्ों में नहीं होती ह ज 

 

 


